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4jrauitatis Hjper^oU j. partium eiu/^em , 



. T^arabolaJiouiter Quadratur dupliciter . » 

Ditcuntur infinitarum ptv^olarum tangentes . 

\guaatur maxima infcriptibuia > minimaque circUmfcriptibilia 
Infinitis Tarabofis > CoOoidibus * acfemifufis parabo(/eis . 
^liaque‘Ceometrica nona expontfnturfcitu digna . 
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llluftriffimis , & Sapientiflimis 

BONONIENSIS SENATVS 

QJ I N Q^V AGINTA VIRIS 
Dominis Colendiflimis^ 

F, STEPHANVS ANGELI VENETVS 
OrcUefuatorum S- Hieronymi, ac in Prouincia . 
Veneta Pxouincialis Definitor P.P.P,. 

A Virtutis eH >uis ( lllu^ripimi g/ 
SapientiJJimi 'DD . ) , ac folertijJinuL 
indoles y <-ut animum Juauith' imhuat^ 
dtfctplmi/qi •vclutt temperamento per-^ 
optimoy tucunde componat, tnfiruar^ 
^md ymereeji corpori,id menti prpfiat 
/cire excellentius', nam yeluti Prome-. 
thei inanis (latua hom(y degeret , fi a fcienttarum radio ffUct- 
ternam excitaretur ad <'vitam. Id docuit Apollinis lyra, ejup 
lapidem quondam, dulci fina fiecit carmina reddentem^ yitales 
indidit auras, <-uoces, cum mreHqutsff^amt aret mammis, 
atqs ime tenderet in: centrum . Ex^cet profper^ plumas: 
De dolus , iungat humeris alas , fe fi libret inaera , cafits fie- 
bat crudelitatis deludens Ingi nium ^ ammus fverctunt petit 
athera , lum fapientia adiumento fulcitur , fidentiarum qi. 

a || acumtne 



acumine euidit nuperus *Thpnix^ ytVtres Jumatad ten^ 
tAndu fyderA , n)eniqi ruolttalfit mens tncun^dnter n/ld 
fiudq AfUficium Acceperit j tdqi robur mutuAbtt i fcientia^ 
quod db «Archytf curd retulit Ugneu olm cotumbdt cut pennas 
fdbrejdcere ad rvoUtum , opifKts fors fmt , ^ elucubrdUo 
mdlde ddtgens . Ita eH } ft ruiuat cgxpus , at rude extejt in^ 
genium , minime dicendum , quod njiuat homo , qui folum yi 
inteliigat 'viuit ^opufqs mteUigentia exercendo abamman-- 
ubuscgterisfecermtur. Natura grefum dat pedibus yt cir- 
cumcurfent per orbem s yerum , <Tit mens euehatur, 'ziirtus 
ef ^qua capiti iungit admitni ula j ideo Mercurius Scientia^ 
rum Numen t ^ Pr^fesycermcem^ atqiplantasmreimphcat 
alis , Ergo Jt maxima debemus natura , cuius ope morituri 
fluimus, potiora fiientia infcribenda , quarebde ^qua fa» 
pienth ^ qua rutiltter^qua decore ^quaperenniter fznutmuf, 
fila nosincunabuliSiVeluticarcenfifcijs ad (Irtbdos, addicit} 
hfcpsrennitati generose fouet . fila ab^tero in arumnofam 
rvitam j h fc ingloria Capitolium educit . fila Ude , quo /a- 
ginamur infantes , ad corruptionem enutrit k hac nos immor^ 
talitati parit j ac pofihumts /eruat ■ Illa demum parentibus 
emancipat, Patria j hac quidquid fumus Lyceis, ey* pra- 

ceptoribus injeribit indeq\ profitetur Achtlles mplura debere 
fhyront^ qui ab animo ruditatem elminauat , quam Thety.^ 
di , qtta corpus dedit yfiygijfqi yndis lotum tddibusexpofmt 
in jfenfum . Bononia C^orto/a Studiorum Mater, qua Athe^ 
narum reparat uetuflatem, qua feientqs gymnafia difrtifi' 
fima apent^qua Virtuti fla Hrutt thronum , ^ domicilium y 
qua poJrenw Mpcenates parat fapientibus ^ ad Mathefisme 
accmdu AmoVem, opportunitatem-centubt , tArchimedmqs 

- exhibuit y 


Digitized by Googlc 


exhibuit^ Excellentijpmum nempe Bonatteniisram Canale- 
rtum, qt4t Geometria glorum perfecit ^ buiufce precUriJfma 
Vrbis anxit nitorem , lefuatorum cftum ampl[fme decora- 
«ity 'Tjt puriori Geometricarum dulcedinum Ufle , luculenter 
nutrirer . Haujt, qu^t nunquam ad faturitatem deguflabo 
alimentf. Veiirum Jilufirtjfmt, (^ISa^entiJfmi DD. 
•zfrbanitatiteniJJtmXy qua Prfceptorem Caualerium fomt im- 
pense , iurefeflaiuit dtfcipulus^ qio fidenter deditijfima Vo- 
bis hpc libe t attr amenta y quibus claritatem lunger e y^vt in- 
occidua ffiende fiam y->oeflr a Nobihtatisy(^ laudis, opuserify 
4e facinus pr ^ fiant tjfimum. T enuts munufculi inopiam com- 
mendet qua premitur obfeqmmijfima 'Z/mentis deuotioi bfc 
me tfobisrviUde /pondet deutnffum , hfc confulit iubety 

•Vt tandem, forfah cum fenore, reddam, qup lam Geometrh 
ca ab hoc Lyceo iucundijfime ebibi rudimenta . Primitiarum 
tituUs gloriantur bi latres y narnqi centrum graurtatis hy<. 
perboU me primo fuifie perfirutatum profiteor . Vos hinc eli- 
go. domina y quibus fquijfime dicem , Vos operis optime fia- 
tuo Patronos , loannes dsUa FaiUc > qm primus centrum gr a- 
wtatis partium circuli y Csr* Blhpfis e^l nadus , 'Zroluminis 
•verticem Phdppi ^arti Hifipaniarum Potent fsimi T{egis , 
nomine , maie filate coronauit » .^ub gaudet communi ti^ 

tuloy hac opella, eb praclarifeimis Vms fe nouit forefacran- 
dam , Excipiatis bpc •vota, ideo d ZJobii omnibus numerif 
maximis , cum exigua fint , ^ pene tmnimA , tuenda , Cate- 
rtmfi Palladis ortum ditau.t irrigue pluens aurum, VosparL 
ter Sapientifitma Vrbis Prafides , qurqi tdeb Mmerua mu- 
nus impletis , tAfir a dittnt j. ac projpere tribuant ad gloriam 
fienefiere. Valete , . 

L& 
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LECTORI 

BENEVOLO. 

Lapfo MenfeTulij exierunt c Ty|>b^ 
graphi manibus quacuornollri libri 
circa Infinitas Parabolas verfantes. 
Subfcdum equidem vetus » quum de 
iplbCaualerius ante annum \6^0t> 
in problemate vltimo centuriae Tuo- 
rum problematum j & anno 1547. ia exercitatio- 
nibus geometricis j pertradaueric. Sed circa illud») 
non modica vel totaliter ab ipfo intada vel pro- 
prijs medijsoftenla, & roborata, manifeftauimus.. 
Verum dum tertius illorum fu b praelo eflet, fuccurrir 
medus centra grauitatis hyperbola?,eiufque partiunx 
indagandi, fuppofita tamen ipfarum quadratura.,. 
Ali tunc nollra intererat opus de infinitis parabolis- 
quam primum abfoluere» quapropter & inepillola 
ad lcdorem, & in calce quarti libri polliciti fumus, 
& argumentum illud, tradaturadeinfinids fpira- 
libus , fequv.nti anno, explicare- Incepimus conferi- 
bjre propoli trones ad centrum grauitatis hyperbolae 
attinentes j quando tot nouae cognitiones geometri* 

cae 
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car occurrerunt» vt nos coegerint (nefcimus quo fa- 
to)rententiam mutare Jmpuilerinrque Mifcellaneum 
prafTenscicidime edere» opufailum de infinitis fpi- 
ralibus adaliud tempus releiuanres. Etenim nefei- 
mus an hoc primum futurum fitillorum» qusforfan 
elaboraturifumus* Modb namque phanranam occu- 
pat argumentum quodam leuiter ab eximio Torri- 
cclliota^um; circa quod, doi^rinastumin Mifcel- 
laneo pra^fenti, tum in opere de infinitis parabolis 
expofitas, infcqucnres , arbitramur nobis licitum fo- 
re futurum explicare quamplurima noua , tam circa 
menfuram, quam circa centra grauitatis infinitorum 
folidorum» infinitifque modis variatorum . Accipe 
ergo ) benigni Ledor , in prsefentiarum Mifcella- 
. neum hocce, in quo quas principaliter cnucleauimus 
dodrinas , habes in eius fronte • Porrb cupimus ad- 
moneri , nos in ipfo aliqua indiuifibitium methodo 
dumtaxat confirmafTe. Namque illa omittendo , pu- 
tabamus , non modici ingenium tuum labefa<^are . > 
Haud enimindiuifibilium methodo roboratis a/Ten- 
tiri,leuiterque circa regalem illum arguendi modum 
hxfitare» aliud procul dubio non indicat, quam eius 
vim, & energiam intime, ac medulitus minime per- 
cipi . Perlege ergo fequentia G tibi placet , & Vale . 


Noi 
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)Koi Reformatori dello &U(]{o di Padoi * 

H Auendo oflcruato perfededclPadrelnquifitore noii 
cflerui.nel Libro cii Materie Mafia^atiche dei Pad.F, 
StcfFano Angeli dell* Ordine de Geniati , cofa contraria 
alia Santa Fede > e parimentcp?r atrcftato' dei Segrcta- 
rio noftro niente contro Prencipi > c buoni coftumi, per- 
incttemo che pofll effere ftarnpato,douendo offccuarfi 
gl’Ordini, & effcrnc prefentatc due Copie, vna per Ia Li- • 
braria di Padoa , c Taltra di qucfta Citta &c. 

Dat. dal Magiftr.noftro li S. Ottobre 


Nicolb Sagredo Cau. Pfoc. Rcf. 


Alenantc Angelo Donini Segr. 
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miscellanevm 

HYPERBOLICVM. 


PARABOLICVMQyE. 

/£CVNDITAS trium propoG- 
tionum initio terti/ libri eorum , 
quos de infinitis confcripfimus pa- 
rabolis, explicatarum, luculenter ex 

pronunciatis ijfdcm in libris fuit 
omnibus patefada . Ha:c autem- 
clucelcet magis , magifque perluftrantibus in prse- 
fenti libro a nobis aperienda . Centra grauitatis cir- 
culi, &Ellipfis, aliquarumqucipforum partium ad 
noftra tempora vfque incognita tuere . Noftro dum- 
taxat feculoIoannesdellaFailla, Guldinus, alijque 
hxc detexere . H«c & nos manifeftauimus in j . & 
4. priecitatis libris, at methodo abomnibusdiucr- 
fa . Aft hafc centra inquirerentur fru ftra nifi circuli 
quadratura fupponeretur. Semidiamcterctenim ad 
interceptam inter centrum circuli, & centrum gra- 
tiitatis fc(ftoris eiuidem eam dicitur habere ratio- 
nem, quee inter partem circumferentia;, re^amque 

A lineam 
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Irneam cadit. Ratio- vero inter redum, Stcuruum 
exprimenda tfemota circuli quadratura, habetur ndj 
forfitan ? Nequaquam. Igitur prardida ceatra mi- 
nimi reperirentur, nifi eirculi quadratura Hipponi 
rctur . Tres in geometria extant infignes figur», 
quarum defideratur quadratura. Circulus , Ellipds, 
ac Hyperbola .Circulis Eliip(is;ac eorum partium' 
(f uppofita talium figurarum quadi acu ra) centra gra- 
ui tatis reperta fuere j cur non etiam ipfius hyperbo- 
lae? Centrum grauitatis hyperbolae fub filentio re- 
linquere quotquot dc centro grauitatis figurarum-, 
raipfere. Saltem nefeimus aliquem de ipfo verb» 
iecUTe . Imb Guldinus lib. pri. centrobarycacin cal- 
ce pag. 9 . libere pronunciat . Dee fi hoc loco hyperboU^ 
eiu fque partium centri ^auitatis inuefiigatio . Curabimus 
ergo nos , hoc centrum , fcu potius haec centra, ma- 
nifcftare , at non nifi hyperbolae fuppofita quadratu- 
ra? inprimifque oftendemusinqua linea diametro 
parallela fu centrum grauitatis fcmihyperbolae. Aft 
quoniam hoc inquirimus media ratione, quam ha- 
bet cylindrus conoidi hyperbolico circumferiptus , 
ad ipfum conoides j licet hanc nos docuerit Archi- 
medes lib. de conoid. & fphaeroid. propofit.s7. atta- 
men & nos prius hanc affignabimus pluribus mo- 
dis, incerfeque diuerfis , ac nunquam excogitatis j & 
hoc e6 libentius , quia data occatione , aliqua noua 
geometrica exponemus . Sic ergo . 

t 
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PROPOSITIO PRIMA. 

Si circa diametrum hy^vrboU fit etiam parabola ita diuU 
dens bafim hyperbole , fvt quadratum fimibafis , fit ad 
quadratum femibafis parabola , <^t compofita ex latere 
tranjuerfe hyperbola > Cr* fx' diametro , ad tranfinerjlm 
latus , Totaparabala cadet intra hyperbolam • 

T Res Tequeiitcs propofit. probantur fere ijfdem 
terminis a Luca Valerio in append. ad lib.j.' 
decent, grauit. pr.poficipri & 2. Efto ergo hypcr- 
bola ABC, cuius latus rranfuerfum GB, diame- 
ter B D, circa quam fit etiam parabola EBF, fic 
fecans A C > vc quadratum AD, fit ad quadra- 
tum DE, vt DG, ad GB. Dico totam parar^ 
bolam EBF, cadere intra hyperbolam. Accipia- 
tur arbitrari^ punr^um L, per quod ducatur ordi- 
natim applicata H K L ; Quoniam ex propofit. tt. 
prim. conic. quadratum H L, eft ad quadratunt^ 
AD, vt re«aangulum GLB> ad rcdanguluoL- 
GDBj & ex bypothefi^ eft' quadratum AD> ad 
quadratura DE, vt DG, ad GBj nempe fiii»- 
pta communi altitudine DB, vt reftangulum::» 
G D B, ad rerftangulum G B- O , Ergo ex 2quali> 
erit quadratum Ht, ad quadratum ED, ytra*- 
dangulum GLB, adre^angulum GBO. Rur- 
fum i quoniam in parabola eft ex propofit. 20 libr 
cit. quadratum E D, ad quadratum K L, vt D B> 

A a ad 
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2di BL, nempe fumpta communi altitudine GB» 

vt redangulum DBG^ ad re^angulum LBG. 
Efgp ex atquali, erit quadratum Hi,, ad quadra- 
wm Ki, vt re<aanguJum GLB, ad redangulum 
CiBi. Atrei^angulum GLBV maius cff re»^n- 
gulo GBi. Ergo etiam quadratum. Hi, maius 
.erit quadrato K i. Sed pun^um i, fumptnmeft 
arbitrarie . Ergo omnes line* ordinarim applica- 
i*m parabola erunt minores fingulis ordinarim ap- 
plicatis in hyperboU . Quarepatet propofitunt. 


PRO- 
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' PROPOSIT^^ 


^ jUdtiMy mdgnitudimtm fitprimd,ael fecmdami*fit iertU, 
ddquArttum fitque dbldtd pars primd ad abUtam par^ 
t€m /ecunda^ ablata pitrs iertile ad ablatam partem 

ej[uarta\et Jtnt partes prima proportionales pr^rttbus fecmu 
da , Erit reliqua pars prima ad reliquam partem Jecun- 
da ^njt reliqua pars tertia ad reliquam partem q^rta » 


S ITvtpnm*^ r ‘k 

AB> adfe- [ , -i.;..-/' , j 

eundam CD.fic G . . ' , L 1 :,:.rp. 

cercia E F, ad p.1 V. J mm-fr-jJ 

quartam G Hj ^ ^ -r:- • j 

iicque kQ, a^i . G N t ' 'H ' 

L D, vt MF> ad f — J — fw wjf 

NH; spariccrdtvr Ak, ad kB, fic EM, ad MF. ' 
Dicowiam AK, effe ad CL, vt EM, ad Ghf. 
QitPmam ex hypoThefi componendo , efl AB, ad 
^.kj,;Vt,EFj ad FMj &vt kB, ad LO, fic MF> 

^ N H j ergo ex aquali , vc A B, ad L D , fic E F , 
ad N H ^ At pariter cft vt A B , ad totam C D , fic 
E F , ad totam G H . Ergo & A B, erit ad reliquam 
Ct, vt EF, ad reliquam G N. Rurfum^ quoniam 
ponu€rtendo,eft BK, ad kA, vt FM, ad ME. 
Ergo componenda, &conuercendo,,crit Ak,ad AB,' 
n EM,ad£F,Eracautciiivc AB,ad CUfic EF, ad 

G N. 
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GN. £rgotfXd^uali> eric Ak, ad Cl,nEM>ad 
GN- Qliod&f.;X7p( )qO " ‘ 


yl'i 


PROPOSITIO IIL i 

’ 0 

* * -. i ' ' • • 

iPaSits i^dem qu£ 'm frojtofit, excfffus quadr aprum 

ordinarim apflicataruM m hyprhola lupaquadrataor^ 
dinatim applicatarum m paralfla , erunt ad mmcem^.njt 
quadrata partium diametri interceptarum inter ipfaSy 
njertuem figurarum . 


I N codem fchematCrdnt ordifwtim appticatfeji^ 
diametrum A ED.C HK.LOCjl Dico ^exi^ 
£im- quadrati AD, (upra quadratum ‘E D'i^efTe 
ad ezeeiTum quadrari H L j fupra quadratum ‘ k L,. 
vc quadratutp , DB > .ad quadratura BE . 
niam enim quadratum totum A D,-: eft ad toditn 
quadratum HL, Tt torum redangulum GD B, 
adroiurare^angulum/G LBr & ablatum qtadra^- 
tum< ED,^ probatum c(V'e(Te ad ablatum quadra» 
tum KL, vt ablatum re<^angulum DBG, ad 
ablatiini re&angulum LBG: eftquc ablatum qua* 
drarum DE', ad reliquum rc^fcangulum AEC, 
vtablarim quadratum Lk, ad ablarum re^angu- 
lum HkO ( quia cum exhypotheii, iit quadratum 
A D , ad quadratum D t , vt DG , ad G B j 
nen pe vt rcdatigui* ra G DB, ad rc<^lang.»luni-* 
G R D j erit diu idetxJo , & conuenendo , quadra- 
tum DE 5 ad re^tanguium AE.C, virediangui 

Ium 
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£ »• f ; n . ) .•‘•jp .> 


Ium G B D ) ad quadratum B D) . Ergo « proi 
pofit. anteced. erit & vt reliquum re^angurum^ 
AEG, ad reliquum reftangulum^HkO, vcreli. 
quum quadratum DB» ad reliquum quadratum 
BL. Quod&c. > . . : . ■ 


PROPQSITIO ly. 



Si ex figmis anteeedentium propojtthnum mtcliigaatur ee* 

- nerari conoidea , in qmbHs tnfiribentnr coni fupet iif- 
» d4m bafibasy ^ circa eandem diametrum . Diferem. 

- /« conoideorum tam fecundum fotum , ^uam fecmdum 

* *■ partes 
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partes proporiionxles j erit a^ndis dt^erentia tont^ 


ritm 


S Ed ex hyperbola a|BC , & parabola EBF, 
intelligantur genita -conoidea , in quibus finc 
infcripti pariter coni ABC, ^ B F. Dico 
rentiam conoideorum j nempe cxceUum conoidis 

hyperbolicifupracop6id^sp?rabolicum , aequalem 

fore differentiae <;6’rtbrui(a . liiimatur in diametro 
BD, arbitrarie ,^qn^um L, ^r quod agatur pla- 
"num HO, p)4no AC i parallelum , fecans om- 
nia diaafo«kfer^ft^l'<5niatCT'<^oni^^ enim vt 

quadratum DB, ad quadratura BL, ficefttam 
quadratumtotius A D , ad quadratum totius P L» 
quam ablatum quadratum ED, ad ablatum qua- 
dratum ML:-& quadratum DE, eft ad redan- 
gulum AEC, vt quadratum LM, adre^angu- 
luni qpia; proportiones boruth 'quadra- 

torum adliacc re^angula .cooiponuntur ex ij Idem 
proportionibus, vt facile qmiibet modice in ge^ 
metria expertus poteft agnofcere ) . Ergo ex pmp^* 
a.Tritvt quadratum DB, ad quadratum BL, lic 
rcftangulum AEC, ad redangulum P^R. Sed 
etiam ex propoOr. antrc. eft n quadraram D B, ad 
quadratimi Bl, ficte^angulum ABC, adreda^ 
aulum H k O . Ergo vt rei^angulum A E C , ^ 
akgulura PMR. ficidemreiaangulum AEC, ad 
re^k^lum ^kO. Ergo redangulum PMR, 
crit^qualereaangulo HkQ. Qjia re etiam armiUa 
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circulans PKf]^ ^ erit arniillse circulsri 

HkO, Cum vero punAum t, fuaiptum fit arbii 
trarie , fequitur omnes armillas differentiar cono- 
rum, a-qoalcs efle omnibus armillis differentixeo- 
noid^rum. Ergo & differentia conorum erit «qua- 
lis diftereniisB conoideorum .. .. 

Sicuri autem probatum eft totas illas differentias 
aequales effe , fic probari poteft. quaslibet ipfarura 
parces proportionales item fore «quales, v.g.fiin- 
telligatur ductum planum H O, probari poreft eo- 
dem modo , partem differentia conoideorum con- 

! ® tentam 
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tentam inter plana HO, AC,*quaIcm effe parti dif- 
ferenti; conorum inter eajiem plana contcnt^e^quod 
cum fit dcs^cuidens , 'omittitur. Patet ergo diffe- 
rentias conoideorum & conorum , icquales effe inter 
fe ) tam fecundum totuni , quam fecundum partes 
proportionales- Quod&c. 

SCHOLIVM I. 

I 

Non turbetur autem lc<flor videns prsefentem-. 
propofition^ probari per indiiiifibilium metho- 
dum» imp4dmireturexcellentiam, & vniuerfalita- 
tem illius methodi veritatem prodiencis etiam illis 
modis» quibus nequit mani fellari methodo antiquo- 
rum. Nam in fuperiori conftrudlione nefeimus an 
methodus antiquorum pofiit adhiberi > quia in diife- 
rentijSprardi<Sis nequeunt inferibi cylindri. Quid 
cqgo ? Conclufio demonllrata falfa erit , quia per in- 
diuifibilia fuit roborata ? Nequaquam 4 ‘ Nam etiam 
eadem conclufio probari potefl; methodo antiquo- 
rum ) fed alia prxparatione adhibita , vt patebit fuo 
loco. 

SCHOLIVM II. 

^ % 

, \ 

» 

Sed antequam nos expediamus a pr.Tfenti propo- 
litione» opere pretium ducimus manifefiare eas no- 
titias , quas cx ipfa , & cx dite in noftro lib. 4. de 
infinitis parabolis pofiumus eruere . Cum enim ex. 

ceflus 
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ceflus Cspt di£ki (int aequales inter fe tam fecundum 
totum, quam fecundum parces proportionales, fe- 
quitur confequenccr iuxtadodrinam priedt.4, 
c(Te quantitates proportionaltter analogas tam f&> 
eundum magnitudinem, quam fecundum grauka- 
tem. Q^areex propoHt. i eiufdem libri, centra 
grauicacis horum excefluum fecabunt BD, eodem 
pado » Cum ergo centrum graukatis differendae co- 
norum, quodiit 7.g. L,iicfccet BD, vc BL, fit 
tripla LD ( nam idem eft centrum grauitatisex- 
cefiusprjedi(ai,& conorum ABC, EBF). Ergo 

B 2 edam 
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IS 

etiam centrum graujtatis differcci^ conoideorum (Ic 
fecabit B D, in L, vc fit tripla LD. Imo cum 
traiecto quolibet plano qO, parallelo AC, pars 
(lifFerentiar conoideorum <|ontenta inter plana H O, 
AC, fit proportionaliter analoga cum parte diffe- 
rentiae conorum contenta inter eadem planaj & cum 
inillolib. 4. pluribus modis fit aflign a cum centrum 
grauitatis praedicta partis differenthe conorum, quia 
centrumgrauitatis illius fic diu idit LD, ficutiip- 
famdiuidit centrum grauitatis fruftorum conorum 
E M N F, A P R C, vt confideranti patebit : fequi- 
tur etiam pluribus modis haberi centrum grauitatis 
differentiae conoideorumcontcntjEinccr plana H O, 
A C . Notetur etiam nos in hoc opere citaturos ef- 
£e antecedentia huius operis , & propof. librorum 
noftrpru^m de infinitis parabolis . Dum ergo citabi- 
mus propof. huius operis dicemus, ex tali propofit» 
vel ex fchol. talis propofit. Dum vero citabimus li- 
b^s de infi/^kis4)aral^lis, dicemusex prop. tali libri 
talis , V. g. e» ptopof 4* lib» 3»imelligendo femper 
noftri operis* 




PROPOSITIO V. 


Cylindrus, circumfcri^tus.conoidi hyperlfolico e fi ad ip/um^ 
oft compofita ex axi, /eu diametro, (s* exlatneiranf^ 
uerfocanotdis ^ad dimidium laiem tranfuerfiy 'vnacum 
■ tertta parte axis ,^feu diametri , 

^ 1 1 l 

Intel- 
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I Ntelligantur omnia folida antecedentis propo- 
fic. &ip(isconoidibus fint circumfcripti cylindri 
QC, TF. Qiipniaraconoideshyperbolicum con- 
ilae ex diflferentia conoideorum , &ex conoide para- 
bolicof & differentia conoideorum eft sequalis dif. 
ferentiseconorum,- ergo ratio cylindri QC, adeo- 
noides ABC, erit eadem cum ratione eiufdem cy- 
lindri ad differentiam conorum , & ad eonoidespa- 
rabolicum EBF. At ratio cylindri QC, ad dif- 
ferentiam conorum efi eadem cum ratione quadrati 
A D , ad tertiam partem rectanguli A £C, vt con- 
Bderanci patebit j quia cum fit ad conum ABC, vt 

qua- 
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quadrafum AD, ad tertiam partem fui ^ & ad co- 
num EBF, vtidemqu^ratum AD> ad tertiam 
partem quadrati ED^ requitureiTeaddiiTerentiam 
conorum vt idem quadratam AD, ad tertiam par- 
tem differentiae quadratorum AD, DE,- nempe 
ad tertiam partem rectanguli A E C . Cum ver6 cx 
hypothefi , fit quadratum A D, ad quadratum E D, 
vc DG, ad GBj ergo per conuerfionem rationis^ 
erit quadratum AD, adrectangulum AEC, vt 
GD, ad DB. Et quadratum aD, erit ad ter- 
tiam partem rectanguli AEC, vt GD, ad ter- 
tiam partem DR. Quare etiam cylindrus QC, erit 
addifferentiamconorum, & confequenter ad diffe- 
rentiam conoideorum , vt GD, ad tertiam partem 
DB, Pariter ratio cylindri QC, adeonoides EBF^ 
eft eadem cum ratione quadrati AD, addimidium 
quadrati E D . Quia cum fit ad cylindrum T F , vc 
quadratunv A D, ad quadratum £ D; & cum co- 
fioides EBF, fit dimidium cylindri TF , vc faepe 
probatum eft in noftris lib. de infinit. parab. Ergo 
cylindrus QC, erit adeonoides EBF, vt quadra- 
tum AD, ad dimidium quadrati EDj nempe cx 
hypothcft, vt D G, ad dimidiam GB, Ergo collr- 
gcndoconrequcntia, erit cylindrus QC, ad conci- 
des , & ad differentiam conoideorum , nempe ad co- 
noides hyperbolicum ABC, vc GD, ad dimi- 
diam G B , cum tertia parte B D , Quod cratoften.- 
dendum-». 


PRO- 
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PROPOSITIO VL 

(JT» fiUiis fipe di^is , excej?us conoidis hypserbotici fuprM 
conum ftbt in/criptum eH aquulis exctjui conoidis p4- 
raboltct au infctipti fupra conum dii infcriptum , tam 
ftcundum totum , quam 'fecundum partes propcrth- 
nales . 

Q Vantum ad totos exceflTus fic patebit . Cum 
enim ex propofit. 4. exccfliis eonoideorum fic 
atqualis exceifui conorum > fi communis auferatur 
illa pars, qux generatur ex reuoludone trilinei mixu 

AOE, 
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AO E, & communis addatur pars genita ex figura 
contenta i rcAa y &c cuma O B , patebit propo- 
fitum-.. 

Quantum ver6 ad partes proportionales , non erit 
diflimilis demonftratio ab antecedenti , addendo, 
aufencndo partes communes fecundum quod ^a- 
num fecans parallelum plano AC « tranfit vel 
per punda 0>I, velfupra, vel infra ipfa . 
re &c. 

SCHOLIVM. 

I 

Ergo exceflus pra?di<51i conoideorum fupra fuos 
conos erunt quantitates proportionaliter analogae , 
tam in magnitudine, quam in grauitate. Cum er- 
go exce/Tus conoidis parabolici EBF, fupra fuum 
conum fit dimidium talis coni , quia conoides eft fef- 
quialterum eoni . Ergo etiam excelTtiyconoidishy- 
pcrbolici ABC, fupra fiium conum erit dimidium 
coni inferiptr in conoide EBF. Quare cylindrUs 
qiii eft ad conum infcripium in conoide para- 
bolice, vt quadratum A D, ad tertiam partem qua- 
drari ED, critadcxccftum conoidis ABC, fupra 
conum A BC, vt idem quadratum AD, adfextam 
partem quadrati DE. Quod notetur. 

Item, quoniam cxceifus prsedifti fune magnitudi- 
nes proportionaliter analoga: in grauitate . Ergo 
idem pLfuftum in B D, erit cenrrum grauitatis cu- 
iu5>Iibci talium cxcdTuum . Cum ergo puniftum mc- 

diurn 
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d‘4” ^centmm grauiMtis excelTus coii 

noidisparabolici EBF, fupcg! iconum EBF- fe- 
centrum graoit^*s exccfros conoidis 
ABC, fupra Tuum conum cffe in medio ipfius 

• *v. ^ • 0 % , i 

,C^od vero CMtrum graiiitatis eiceffus concidis 
paraMici EBF, fupra fnum conum fit medium 
pun(3um ipfius BD, patet. Quia P, centrum 
graciiratis conoidis.diuidit BD, vt BP c/ Vi 
VD, vt a, ad „ feu vt S. 

tfum.grauitatisconi diuidic BD, .iic, vt- BN Hr 

sd. N.Uy ,vt j. ad r. feii vt p.ad 3. Ergo qualium 

C BO, 









BD, cft II, talium PN, erit i. Cum \rcr6 fi fiat 
vr cxceflus conoidis fu|Jra conum ad conum > nem- 
pe vt I, ad i, fic reciproci NP, ad PM, fit M, 
cencrum grau icatis excefibs praedi(f^i . Sequitur qua- 
lium BD, erat ii, PN, i, &BP, 8, talium PM, 
efie Xi & BM, Q^re patet propofitum. 

; PROPOSITIO VII. 

Qflindrus arcum/criptus conoidi hy^trhoiteo efl ni ip/uw , 
'V( compo/aa ex axtyfeit diametro , €p*'ex ^teretran- 
fuerjo conoidis y* ad dimidium latens tranfunji^ njna 
cum tertia parte axis ,y?» diametri . 

P Ropofitio ergo quinta probatur alio modo. Sint 
folida praedida, 6fc. Dico cylindrum Q C> cf- 
feadconoideshyperbolicum ABC, vt Gp, ad 
dimidiam CB, 'cuin tertia parte DB. Cum enim 
conoides ABC, diuidatur in conum ABC, &in 
cxcefiura ipfius fupra ipfam ; feqnitur , cylin- 
drum efle ad conoides ABC, vt cft etiam ad co- 
num ABC, & ad exceftum conoidis fiipra conum. 
Cylindrus QC, eft ad conum ABC, vt quadra- 
tum AD, ad fui tertiam partem :& ex TchoLanc. 
eft ad exceffum conoidis ABC, fupra fuum co- 
num vc quadratum A D , ad fextam partem quadra- 
ti DE. Ergo colluendo ambo confequentia , erit 
QC, ad conum^ & ad exceflum, nempe ad conoides 
A B C, vc quadratum A D , ad fui tertiam partem , 

vna 
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vnacumfexta parte quadrati ED. Cumaatcmcx 
hypothefi, fit;vt qoadramm AD, ad quadratum 
Pfi, (icJDGjfad GB; erit &vt quadratum AD, 
ad iui tertiam partem, cirtn fexta parte quadrati E D, 
GiDa.iad fui tertiam partem cum fextaparte-r 
Q.B i Ergo etiam cylkidmsr QC, crit adeofloides 
A ®. C* vt D O / ad fui tertiam partem ( nempe ad 
;cftiam partem ipfarum GB, BD> vnacuraiexta' 


parte GB. At tertia par$ GB, Tnacumfextapar- 
11« «iufidem faejt dimidiam GB. Ergo QC, erit 
ad concides hypcrbolicum: ABC, vt G0, ad 



C z dimi 
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dimidiam GB, cum tertia parte BD. Quod erat 
oftendendum . 

PROPOSITIO VIII. 

Si frufio coni cuius oppojtta plana parallela , circumferi^ 
batur cylindrus , c> alter infcribatur ^ cuiu) ba^mi- 
mr ba^s fudkr^ Uter-a trapVT^^nlflSfisfmJli |pra- 
djucantur <^fqne ad concierfur» cum diametro , Tubus 
c^lindrkus y qui f a exceifiis cylindri arcumjfripti /bpra 
c^Undrum injiriptum , erit ad t^ccjpm fruHi jkprtc 
^lindr^yinjlfip(umy compojh^ tx S^etroiru-^ 
Hi y CJr*, 'ex ajup/a intercepta inter mkf orem ba^m J ^ 
punSfum cfnc^rfus laterum trape^Jj , adeamp^am txr 
tali intercepta y (s* ex tertia parte diametn fru^i,: 

\ , ,1 , 

F Ruftoconi 'AB C C) » "cuius diameter ETt* & 
' oppoffra plana parallela ad inuicem fint BC, 

b^tur^^jf & latera prdducaatusj# 

qtie ijiim Qccurraut. T E, produ^ai in 1 ,. Dico 'tu- 
bun^ylj^ricum ^ ^ ^ exceffotn fru^ 

rupracylii^TUtp B.E^ neoipbad (Olidum 
genitum e{^,triaji"uia ABi^«i'Ceuolurocirca ET,^ 
Ut cotjipoli^ex' T E^ & ex dupla .1 E, ad lE, vna 
cum' tertia partQ TE. Cum enim cylindrus G D^ 
fit ad cylfn^iim BL^ vt quadratum A X, ad qua<* 
dracum ^H, feii B»Es nompevt quadratum:) 
ad' quadratum^ l£* Erg^£i( peteonaerfione ratio- 
- nis, 
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hiSjcnC; QD> a4 tubum GHCD> vt qoadratnin 
lir, ad ipHusfupra quadratum 1 E 5 nem- 

pe ad iSupluni re<^angulum 1 BT» cum quadrato 
T Bi nempe ad redangulum fub compoBta ex dupfa 
iB, 'ET, & fub ET. , Quare & conucncndo, 
ent tii^ ^ G H K> ad C P » Ytprzdi(^uro rcdan- 
gulum ^qt^i;ftcum. 1 . Cylindrus G D , eft ex 
di^is in khiol!; z, propodc. 15. Ub. 2. ad f rufium^ 
A BC D, yt tripla .Tl,, ad T I > 1 £, & harum tet^ 
tiam minorem proportionalem } nempeducendo has 
ijT, vc triplum quadratum IT, ad quadratum 
iT>re^ngulum TiE> 6cre<^angi4umfub 
. fub 
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fub tertia proportionali ( quod rc^angulum cft ae- 
quale quadrato I E ) : ncnipc fubtriplando terminos, 
cft GD, ad A BC D, vt quadratum TI, ad ter- 
tiam partem quadratorum TI, lE, & rei^anguli 
T 1 E, quae tertia pars cft ajqualis quadrato I E , rc- 
dangulo IeT, & tertiie parti quadrati TE. At 
idem cylindrus GD, cft ad cylindrum BL, vt 
quadratum AT> ad quadratum HT, feu B Ei hoc 
cft vt quadratum Ti, ad quadratum lE. Ergo 
idem cylindrus GD, eritadexccftumfrufti ABCD, 
fupra cylindrum BL, vt quadratum TI, ad re- 
^angulum 1 E T, vna cum tertia parte quadrati 
T E j nempe vna cum redangulo contento fub 
TE , & fi b tertia parte TE . Aft erat fupra^ 
tubus GHK, adcylindrum GD^vcredangulum- 
fubcompofita ex dupla lE, &ex ET, & fub TE, 
ad quadratum iT, Ergo ex aequali , erit tubus GHk, 
ad exccifnm frufti A B C D , fuprk cylindrum B L, 
vt praedirum redangulum ,'adfeftabgulu'm I ET, 
vna cumrediangulofub T£^& fub tertia par te ET. 
Qua? duGre^Iangula tum fint idem ac rc^ahgulum 
ftibcompofitacx’ i E, & ex teitia parte ET, & fub 
Tfi. Sequitur G Hk, eflcadexccflBmprs^idum, 
vt re-tftanguJum fub compoftta ex dupla lE, & cx 
ET, & fub E T, ad redangulniii fub eadem ET,’ 
& fubcompofitaex I £, & ex tertia parte ETj nem- - 
pe propter commune latus ET, vtcompofitacxdu- '' 
pia 1 E , ex, B T, ad 1 E, cum tertia parte * E 
Qijpdcratoftendaiduna'. ’ ' 

PRO- 
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PROPOSITIO IX. 

Si reffd AB y fit fe^ia Infartam in C, in Z>, £, 
remte ^Cy ^ pariter ia /?, G, aqtte remote i Qy fit. 
que re^ angulum AF'By aquale quadrato *Z> C , Erit 
« ’ etiam ret^ angulum AD B y aquale quadrato FC, 

' ( 

C Vm enimredangulum A F B, diaidatur inre- 
^langulucn flib AF, in DB,&inred^anguIuni 
A tD, nempe in re^atigulum fub FD, in GB. £r- 
gorc^angula AF, DBj FD, GB; erunt «qualia 
quadrato D C , Quare addico communi re«9:angu- 
lo FDG. Ergo rcc^angula AF, DBj PD, CB^ 



FDG, erant «qualia quadrato DC, &rc(aanguIo 
FDGj nempe quadraco F C . Acredangula FDG' 
& F D, G B, faciunt rec^angulum F D B. qnpd cum 
re^angulo AF, DB, facit re^angulum Adb'. 
Quare etiam rec^angulum ADB, erit «quale qiia- 
drato.FC. Q^od &c. ’ ^ t 

PROPOSITIO X. 

a * • 

St conoides hyterbolicum includatur intra f rufium conicum 
habe ts oppofitas bafes parallelas , latera trapetjj geni, 

torts fruSli fint partes afymptoton hyperbola genitricis 

conot- 
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tomidis 'y itjtrdque f rufium conicum , minori bd» 

Ji ipjiusin/cribatur cylindrus . Etit exct^s,frufh coni- 
ci fu^Td cylindrum fbi inscriptum dqudUs conoidi hy- 
,perboltco , tam fecundum tot um^ quam fecundum purtes 
proportionahs t • 

C Onoides hyperbolicum ABC, eoius diame- 
ter DB, latus tranfuerfum E B, centrum F, 
afymptoti hyperbolae genitricis F G, F H , intelli- 
gacur incliifum intra fruftum conicum G 1 K H , cu- 
ius oppodta plana parallela (int Ik, GH, & inipfb 
Iit inferiptus cylindrus JM. Dico'excdTum frufti 
ClkH, fupra cylindrum I M, aequalem efleconoii 
di ABC) tam recundum totum, quam recuixliuiii 
partes proportionales . Sumatur enim in diametro 
Jirbitraiic pundum O, per quod agatur planutn^ 
NO P, GH, parallelum , fecans omnia folida, vt in 
fchemate. Quoniam enim quadratum N O,'cfto? 
quale tam reclangulo N QP , cum quadrato QOl 
qiiam re^^angulo N R P, cum quadrato R O. Ergd 
rectangulum NQP, cum quadrato QO, erit ae- 
quale rectangulo N R P, cum quadrato RO. At 
ex 1 . conic. propofit. i o. rectangulum N QP, cft ae- 
quale quadraro IB, feu quadrato RO. Ergo reli- 
quum rectangulum NRP, erit aequale quadrato 
Q O . Q^are etiam armilla circularis NRP, erit ae- 
qualis circujo QT. Punctum autem o, fumpturti 
efi: arbitrarie i ergo omnes. Armillae genita? cx reuo- 
lutione trianguli GIL, circa bD, erunt «quales 

omni- 
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«mnibus circulis conoidis ABC» AC, parallclu. 
£rgo & folidum genitum ex triangulo, nempe ex> 
ceffusfrufti GIKH, fupra cylindrum I M, erit 
aequalis jpfi concidi ABC. Quod verboftenfum 
eft dc totis iftib Iblidis , probaretur criam de partibus 
proportionalibus; quia eodem modo probaretur v. 
g. partem exceflus contentam inter plana NP, 
GH , aequalem efle frufto hyperbolico AQT C . 
Qi|iare patet praedicta folida a:qualia elTe tam fecun- 

D dum 
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dtiii cot<im > quam fecundum parces proportiona- 
les . Qiiod &c. >t , 

SCHOLIVM I. 

Licet hxc proDoHcio oftenfa fit per indiuifibilia > 
poteft ramen probari modo Archimedeo. Curo e- 
nim probatum fit armillam circularem NRP, ae- 
qualem cffe circulo QT, etiam < fi inferibantur ) 
tubus cylindricus N L P, inferiptusin exceflfu frufti 
coni fupra cylindrum , erit xqualis cylindro Q V, 
inferipto in conoide . Si ergo diuidatur B D , in 
quibuicunque pungis » & per ha:c agantur plana vt 
fupra, & fiant tubi) & cylindri modo antedi(fto, fa- 
cile patebit omnes tubos cylindricos inferiptos in 
excelfu fiufiiiconi fupra cylindrum, xquales fore-» 
omnibus cylindris in conoide inferiptis . Qiure fi 
hxc diuifio fiat per continuam bifiedlionem D B , 
partiumque eiufdem j quia tam in cxcefiu frufii fu- 
pra cylindrum , quam in conoide inferibemus folida 
ab ipfis deficientibus defectu minori quacunque' 
data magnitudine; tandem concludemus exceflum 
praedirum , & conoides efie magnitudines xqua- 
les . Hxc autem viris Euclideis , Archimedeifque 
funt nimis obuia^. 

SCHOLIVM IL 

Poteft ergo confequenter adfuperius fxpc di^, 

deduci . 
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deduci ex his , excefTum prsdidum, & conoldes by^ 
.perbolicum , e(Te quantitates proportionalicer ana- 
ilogas tam in magnitudine^ quam in grauitace, tam 
(ecundum totum, quam fecundum partes proportid^ 
, nales . Vnde (i aliquo pada inueniecur centrunw 
graoi tati s , vel totius exceilus prxdidi > vel partis e- 
ius in B D$ . idem erit centrum grauitatis conoidi» 
hyperbolici A BC , vel fegmenti eiufdem , &Cr 
laem intel ligatur ^ contra . 

D X SCHCV 
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SCHO"LIVM III. 

Galileus in poftremis dialogis pag. apudnos , a?,, 
oftcnditparadoxum quodam; nimiram, circuli cir- 
cumferentiam irqualcme(repun(5o. Vthocoften- 
dac vciturcxceflli cylindri fupra hcmifphxrium , & 
cono, vt ibidem poccftconfpici . Sed ficutivfus fuit 
exce/Tu cylindri iupra hemirpharrium , ficetiampo- 
terat vticxctfTu cylindri fupt a heinifpharoidcs; ca- 
dem enim fuifletdemonftratio. Paradoxum Galilci 
oftendimus & nos in appendfce noftri libelli (exa- 
ginta problematum gcrjmctricorum ^adhibendo ex- 
ccfliim cylindn lupra conoides parabdlicum , & ip- 
fum conoides • Hoc idem paradoxum facile ex prae- 
fenti propofir» patebit confirmari pofle , adhibendo 
excefium prsediJiium frefticonr GI KH, ‘fupracy- 
lindrum IM, & conoid s hyperbolicum ABC. 
Probatum eft enim , vbicunque traiciatur planum 
NP,' plano GH, parallelum, fenper armillam 
N R P , aequalem efle circulo QJT ; ficuti quamlf- 
4>c c; partem exctfTis aequalem clfe proportionali par- 
ati cqnoidis. Cura ergo cxccfTus prxdi^us^ definat 
,i|Ti citeun. ferentia circuli cuius diameter Ik, ficuti 
.conoides definit in puniflo B; videtur ergo colli^ 
■ciauauiicxcQciam aequalem eile vcrcici 


PRO- 
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PROPOSITIO XI. 

Cytinirui ctrcumfcriptut conoidt hyperboltco eB ad ipfum^ 
*vt comjislita ex axt^ptt dtametre i ^ exlat ere trmf. 
uerfo conotdtjr^ ad dmidtum latens travfuer^ ^ njna cum 
tCfUa ^astu axts ^fcu diametri , 



pClB 
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ptus cylindrus OC* Dico hunc elTe ad illud vt ED» 
ad dimidiam EB, cam tertia parce BD. Sic F, 
centrum hyperbolae genitricis, & FG, FH, fint 
eius afymptoti , & per B, fit ducta IB , parallela 
GD; intelligamufquc ex reuolutioire trapezij 
G I B D » circa B D, genitum efle frufium conicum 
C1 KH, cui fit circumferiptus cylindrus NH-, & 
inferiptus 1 M. Quoniam linea GH, diuifaeft fe- 
cundum conditiones propofit. p. nam ex propofit. 
la. i.conic. rectangulum GAH, cft xquale qua- 
drato IB, leu quadrato LO. Ergo rectangulunr 
G LH, erit arquale quadrato AD. Ergo etiam ar- 
milla circularis G L H, quae cft bafis tubi cylindrici 
N L P, erit squalis circulo A C, bafi cylindri O O 
Cum ergo cx propofit. anceced. exceflus fruili coni 
G 1 k H , fiipra cylindrum 1 M > fit squalis conoidi 
hyperbolico ABC. Ergo tubus cylindricus N L P, 
ad illum excefium, & cylindrus OC, ad concides 
' erunt in eadem ratione . At ex propofit. 8. tubus e(b 
adexcefliim vt E D, ad FB, curo rertia parte DB» 
Quare patet propofitum. 

Oftenfa ergo proportione cylindri ci reumferipti 
eonoidi l ypei bolico ad ipfum , facile docebimus in 
qua linea diametro parallela, fic centrum graoitads 
fcnuhyperbol*. Sitergo. 


PRO*. 
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PROPOSITIO XII. 

St fimihy^erboU nd dimidium ^arallelogrammijibi 
circum/cripti , fic compofifaex /emiUteretranfierJb hy- 
perboU , Cf ex tertta parte axts eiufdem^ ad altam ; dein^ 
de fiat •ut compofita ex Utere tranJUerfo ex axi, ad 

tnuentam y fic bafis femthyperbela ad fiti partem abJcln-> 
dendam incipitndo ab axi . Qntrum grauttatis femthy» 

perboU erit in Ime a per punffum dutla axi parallela . 

’ > • 

, # 

E Sto hyperbola ABC, cuius axis B E j centrum 
Gj latus tranfuerfum FB,- parallelogramtnum 
ei circumfcripcum fit DC,- fitquc Bh^ tertia pars 
BEj & fiat vt ABE, ad dimidium DE, fic CiH, 
ad Ekj & pariter fiat vt F E, ad E k, fic A E, ad 
ELj acper L, ducatur LM, parallela B e. Dico 
in ML, effe centrum grauitatis femihyperboi» 
AB E. Inrelligamus DE, cum femihyperbola^ 
ABE, rotari circa B E . Quoniam ex propofir- 5 . 7, 
& II. cylindrus DC, eft ad conoides ABC, vc 
F E, ad G Hj & ratio F E, ad GH (deforis fiimpca 
E k) componitur ex rationibus F E, ad E k, & hu- 
ius ad G H . Ergo etiam ratio cylindri ad conoides 
componetur ex i jfdcm rationibus. Sed ex fchol. i . 
propofit* j.lib. ratio cylindri ad conoides compo- 
nitur etiam ex ratione dimidij D E, ad AB E, &ex 
ratione A E, ad interceptam inter EB, & centrum 
aequilibrij AB£, feu gratutatis duplicat* ABE, 

ad 
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ad partes A E; fupra factum eftconuertendo, vt 

dimidium DE, ad ABE,fic kE,ad GH. Er- 
go rationi s F E, ad F. k, & Ek, ad G H, sequales 
erunt ratiombjs Ek,ad GH, & AE, ad priedi- 
dam interceptam. Eigo fi auferatur cornmunisra- 
tio k E, ad G Hi F H, ad Ek, erit vt A E, ad il-- 
lam interceptam. Sed exconftructione, vt FE, ad 
Ek, fic A E, ad Et. Ergo L, erit centrum a?qui- 
librij femihypeiboIsB. Et cr nfiqMenrer in LM, 
erit centrum grauuatis ftmihy| cibolx. Q^od &c. 

SCHQ. 
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SCHOLIVM. 


Tria tutem, qu« collcda funt in quamplurimis 
propo(icionibuslib.5. colligentur etiam nunc. Nam 
prtmo » tam fuper D E, quam fupra A B E , intelle- 
gis cylindricis re^is ^equealcis referis diagonaliter 
plano tranfeunte per E B,J & per latus oppoutum ip- 
fi DA, colligenturcubationes amborum truncorum 
cylindrici fuper femihyperbola exiftentis, cum hac 
tamen diueriicace j quod cubatio trunci nniftri dabi- 
tur femota hyperbolx quadratura; quia fine tali qua- 
dratura datur ratio DC, cylindri ad conoides 
ABC; fecus dicendum de cubatione trunci dexte- 
rii qua: non habetur nifi fuppofita quadratura . Se- 
cundum eft ( quadratura fuppofita ) ratio cylindri ex 
DE, circa D A, ad annulum flridbum ex femihyper- 
bola AB E, circa D A . Tertium eft ratio conoi- 
dis, & praedioli folidi ad inuicem , pariter fuppofita 
quadratura , 

Sed antequam vlcerius progrediamur , ficuti plu- 
ribus modis patefadaeft ratio cylindri circumferi- 
pti ad conoides, fic non erit inutile aflignape centrum - 
grauitatisconoidis. Sitergo.! 


1 


‘ ; 


PROPOSITIOXIII. 


. 1 / 


(Jentrunt gramtatis comidts hyperhalicl fic ditddit duede 
. cimam partem diametri etitJHem ordim quaxtam a La- 

E 
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fi , *vt fkrt fro^nfiior iifiy fit ad rtUfuam , n/t di- 
midium fateris tranfuerfi eonoldis^ ai teftiam ^xrtem 
fuadiametrL 


E Sco 'conoides hyperbolicum quodcunqut-» 
ABC, cuiiK axis, feu diameter B D, fic fe- 
cctur iti L, Vt BL, {it dupla LD,. & ficin vt 
B Q, fit tripla QD . Ergo fic L Q , erit duodecima 
pars totius B D,' & orditie quarta incipiendo ^ D , 
Sit GB, latus ti-anfuerfum conoidis, & Lq>^ fic 

fcce- 
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feceturm P, vt QP,fir ad PL, vt dimidia GB, ad 
tertiam partem BD. Dico P, e/Tc centrum graui- 
tatis conoidis hyperbolici ABC* Infcribantur co- 
ncides parabolicum E B F, &conf, vtfadum eft fu- 
pra. Quoniam exfchol. propofit 4. Q, eft cen- 
trum grauitatis tam difFerentice conorum , quam dif- 
“ ferendae conoideorum, & vt cftendicur»i multis j & 
etiam a nobislib. 4. propofit. M , L, eft centrum 
grauitatis conoidis parabolici EBF,- ergo fi LQjic 
diuidaturin P, vtfir reciproce QJ^. ad PL, vt co- 
noides £ B F, ad difiei cnciam conoideorum, erit P» 
centru grauitatis totius conoidis hyperbplici ABC. 
Sed vt conoides EBF, ad differentiam conoi- 
deorum, fic dimidia G B, ad tertiam partem D B,, 
vt ftatim patebit . Ergo patet propofttum . 

Affumptum vero patet ex didis. Quia facile pa- 
tebit conoides EBF, effe ad differentiam conoi- 
deorum, feu ad differentiam conorum, vt dimidium 
quadrati DE, ad tertiam partem redanguli AEC. 
Sed cum ex data hypothefi , fitdiuidendp;, & coa- 
uertendo, quadratum D E, ad redangulum AEC,, 
ad BD. Erit & vt dimidium quadrati DE, 
id tVr^iam partem redanguli A E C , fic dimidia: 
GB,.,ad tertiam partem B D^ 

. SCHOLIVM, 

. -i 1 Sj; qp js vero fcir.^piir>in qjua?pFopipffione ftee- 
furtotg B D, a xejitBp grawati.fi P,. bop laft diffuf- 

£ 2. fa 
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fil obtinebit. CJMiomamenimconuertendb LP, eft 
ad _PQ, vr tertia pars BD, ad dimidiam GBj 
ergo cum. B Ly fit octupla L Q, BP, erit ad PQ^ 
vt 9. tertia? parces B O (nempe vt tripla BDJ cum 
8. dimidi;s GB ( nempe ctitti quadrupta G ad 
dimidiam GB. Pariter cum DQ> fir tripla (^L; 
erit PQ^ ad P D, vt dimidia GBr ad quadruplam 
dimidia G B ( nempe ad duplam G B ) vna cum 
tribus' te» tijs partibus £D ('nempe ctim BD)<’ Er- 
go ex ^uaii,crk BP> ad FD> vt quadrupla G 

vna 
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vna cum tripli BD> ad duplatn GB, cum BO. 
Ecfubquadruplando terminos, erit BP, ad PO, 
vt CB, cumlubrerquitertia BO, ad dimidiam GB> 
cum quarta parte BO. 

PROPOSITIO XIV. 

Centrum grauitdtis conaidts hyperboltci Jic diuicitt quartam 
partem diametri eiufdcm ordme pcundam i bafi , 
pars prepinquiar bafi fit adreUquam , fexta pars laZ 
teris iranfuerfiy ad tertiam partem compofiu ex latere 
tranfmrjoy ex diametro» 

S Ed in fchem. anteced.fupponat prudens geome- 
tra diametrum BO, (ecari bifariam in L,fir 
LO, bifariam in Qj deinde LQ, ficfecari in P, 
vt CLP, fitad P L , vt fexta pars GB, ad tertiam 
partem GD. Dico P, effe centrum grauitads 
concidis ABC. Cum enim Q, fit centrum graui- 
tatis coni ABC, & er fchoK propofit. L, fit 
centrum excefius copoidis fupra conum; & cum fit 
QP, ad PL, vt fexta pars GB, ad tertiam par- 
tem GD, nempe ex bypotiK fi, vt fexta pars qua- 
drati D P, ad tertiam partem quadrati AD; nem- 
pe ex fchol. cit. vt cxceifuscoooidis fupra conum ad 
ipfum conum. Ergo ex Archimede inarqueponde- 
rantibus , erit P, cemium grauitacis totius co- 
ncidis.^ 

I 

.* ■ I- 1 %. 
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S C H O L I V M. 

Modus praefens affignandi ccntmea gramtatis 
conuenic cum antecedenti , vt attente cbnfideranti 
patebit. BiTet etiam alius modus initeniauy tale^ 
centrum grauitatis , inuento prius centro graui tat is 
cxceflus frudi conici fupra cylindrum fibi inferi- 
ptum. Exfcbol. enim 3.proporic. lO; patettalem 
exceflfum , & conoides hypcrbolicum , effe quantita-^ 
tes proponionaliter analogas.^ Centrum vero gra- 
uitatis prajditdiexcelTus facile habebitur. Nam ex: 
di( 5 bs in lib. 4. totius frudi coni habetur pluiibus- 
V modis centrum gramtacis.. Sed habecur etiam cea- 
crum grauitatis cylindri in frii^oinfcfipti 3 habetur- 

? ue ratia talis c^indri ad excedam frudi fupra ip> 
um. Quare cemrum pr^edidti excedusnonignora’> 
bitur . Vice verfa-tamen , modi reperiendi centrum; 
grauitatis. conoidis adignati in duabus propodt. an>- 
tecedl quadrabunt etiam pr^diflo exceiTub 
^ Sed deuti in fuperior^us doouimua inqua linea 
- diametro parallela dt ceocriim grauitatis femihy^ 
pcrbola: , dc videtur conueniens docere in qua linea 
diametro parallela df cxntfum grauitatis fegmenti 
femihyperbol^e contenti inter duas lineas bad paral* 
Icjas. Sed cum inupnticuiiiali^liaeiepr^aEdirafitra- 
tio cyIindricircunpftripfjijci)floidi ad ipCum conoi^ 
des, dc in pracfenciarum anteponenda videtur rario- 
cylindri circumfcriptl fcgmcnio' conoidis hyper- 

bobei 
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bolici coAteato inter duo |>iana ba(i parallela > ad 
ipfum^. 

PROPOSITIO XV. 

fegmento comidts hyperhUci fefiSH pUtto hafi pxrdlch, 
fit circumfcriptus cylmdms . Ertt hic ad ipjum figmen»- 
tum i n/t reU angulum fubcompofita ex latere tranfuer~ 
fiy^ ex diametro vonoidis^ fub diametro ^ ad re-^ 
Siangulum fub eadem compojita , ^ fub diametro w- 
midis ad*x/erticemy *vna cum tefddnguU fub compofi- 
ta e-e dimidio lateris tranfuerpt fgf ex UritA parti dia^ 
metri frufit , O* fub eadem tertia parte • 

’ ' t 

C Onoides hyperbol icum cuius bafis AC, ver- 
tex B , diameter D B , latu*? tranfuerfum,* 
G B ,^intelligatar fedum plano H K I , AC, pa- 
Talldo,&ipii Ut circumfcriptus cylindrus L C . Di- 
co Tiunccffe adfegnentum conoidis, vc re^tangu- 
lum GDB, ad rcdangulum (ub GD, in BJc', 
vnacumrec^angulo fub compodca ex dimidia GB, 
& tertia parte Dk, & fub tertia parte Dk. 

Segmento A HIC, intelligarur infcriptumfeg- 
mentum E N O F, conoidis parabolici cuius ver- 
tex B, conditionis fupra fepe expofita!j & in talibus 
fegmentis intelligantur fegmcnta conorum infci i- 
ptorum in integris conoidibus , quar fint A P Q C , 
ERSP* Qponiam fruftum AHIG, conftat cx 
frufto parabolice , & ex diiTeicntia frtiftorumconoi- 
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deorum j & ex propofir. 4, differentia fruftorum co- 
noideorum eft aequalis differentiae conorum j ergo 
LC, erit ad fruftum A HIC, vt eft ad fruftum«- 
parabolicum, vnacum differentia fruftorum cono- 
rum • Hanc ver6 rationem fic venabimur . Cylin- 
drus LC, ad fruftum parabolicum ENOF,ha- 
■ bet ratiqnemcompofitam cx ratione cylindri LC, 
ad cylindrum TF, tali frufto parabolicocircum- 
fcriptum,&huius ad ipfum fruftum: LC, ad TF, 
eft vr quadratum AD, ad quadratum £Dj nem- 
pe ex hypochefi, vt DG, ad GB. Cum autem cx 

pro- 
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propofit. j. lib. 4« fit TF, ad ENOF, vtparalle- 
logrammum TF, ad trapezium ERSFj&GUtnex 
propofit. 8. & p- lib* prtni- fit T F , parallelogram- 
mum ad trapezium E RSF, vt dupla E D, ad ED, 
cum RK, vel vt dupla DB, ad DB, cum Bk ,; fe- 
quicur cylindrum LC> ad fegmentum parabolieuin 
EN-OF, habere rationem compofitam ex ratione 
D C, ad GB, & ex ratione dupla: DB, ad DB, 
cum Bk. Sed ex didlis rationibus componitur quO' 
que ratio dupli re^languli GDB, ad redangulum 
GBDj cum rec^tan gulo GBk. Et vt duplum re- 
dlanguium GDB, ad prajdidia confequentia> fic 
triplum reclangulum G DB, ad fexquialterum re- 
^angulorum GBD, QBk. Ergo LC, erit ad 
fegmentum ENOF, vt triplum re<fiangulum_, 
GDB, ad felquialterum redlangulorum GBDj 
GBk. Quodferuetur. 

Ex propofit. 14, & 15, lib. 2. habemu$ tam totum 
cylindrum. LC, quam ablatum TF, efle illum ad 
fruftum' conicum APQC, hunc vero ad fruftum 
conicum ERSF, vttripU DB, ad DB, BR, & 
Earum tertiam minorem continue proportionalem . 
Ergo & reliquum ad reliquum erit vt cotum ad to- 
tum: nempetubus cylindricus LEM, eritad diffe- 
rentiam friiftorum conorum, vt tripla DB, ad DB, 
Bk, & illam tertiam proportionalem. Tuncargu- 
mentetur fic • Ratio cylindri L C , ad differentiam 
fegmentorum conorum componitur ex ratione L C, 
ad cubum L E M 9 & huius ad differendam fegmen- 
.. F torum 


by - OOgU 



torum conorum .* at LC, ad tubum eft vt quadra*’ 
tum AD, ad re^angulum AEC, nempe ex hy- 
pothefi fuppofita per conuerfioncm rationis , vc 
GD, ad DB: tubus autc.n cft ad differentiam fru- 
ftorum conorum vt tripla DB, ad DB, Bk,&iU 
]am tertiam proportionalem . Ergo ratio LC, ad 
.differentiam fegmentorum conorum componetur 
quoque ex rationibus GD, ad DB, & tripla? DB, 
ad DB, BK, & illam tertiam proportionalem. Sed 
ex diifiis rationibus componitur etiam ratio tripli* 
re^languli GDB, ad quadratum DB, re^angulUBi 

DBk, 
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DBk» &re<5angulum fub DB, & /iib illa tertia_. 
proportionali ( quod eft arquale quadrato mediae 
Bk). Ergo LC, erit adidifFercntiamfruftorum co- 
norum, vc triplum re^angiilum GDB, adquadra- 
ta DB, Bk, cumre(9:angulo DBK; nempe ad tria 
quadrata Bk, cum triplo rectiangulo BkD, &cu;n 
quadrato Dk (, quia quadratum DB, diuiclirur 
in quadrata Bk, kD, &indiiore<flangula Bk Dj 
pariter rcd:angulum DBk, diuiditur in quadratum 
Bk, & in redlangulum BkD)-. Cum autem fupra 
probatum fit,ciTc LC, ad frudum ENOF, vt 
idem triplum rcrdangulum GDB, ad fefquialterum 
rcdlangu lorum GBD, GBk. Ergocolligendo^m- 
boconfequcntia,erit UG, ad frudum, & addiffe- 
reniiam fruftorum conpriim fimul , nem-pe ad fru- 
dum A H I C , vt triplum rcdangulura G DB, ad 
triplum quadratum Bk, cum triplo re<^angalo 
BkD, cum quadrato K D, & cum fefquialtero re- 
dlangulorum GBD, GBk. Ergo & vt horum pla- 
norum tertia» partes : nempe L C , erit ad A H I C, 
vt recdangulum G DB, ad quadratum BK, cum 
recdangulo BkD, & cum tertia parte quadrati Dk, 
vna cum dimidio rcrdangulorum GBD, GBK. 
Cum ver6 diixudium recdanguli GBD, diuidatur 
in dimidium GBK, & in dimidium GB, KD. 
-Ergo dimidium redangulorum GBQ, GBK, erit 
rediangulum GBk, cum dimidio recdanguli GB, 
KD. Si ergo fimul iunatcrimusredlangulum GBK, 
curoquadrato BK, &cumrcftangulo BKD, habe- 

F i- bimus 
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fi.u ! t A j, 

'j ,> 


biinus redangulum GD, Pariter fi fimnl ian* 
xerirnus rectangulum fub dimidia G Bj & fub D K> 
cum tertia parre quadrati DK', nempe cum rectan- 
gulo lub DK, & rub tertia parce Dk, habebimus 
rectang«^lum r bcompf)fica ex dimidia GB, & cx 
tertia parte Dk_,5ifgbDK. Ergo a primo ad vlti- 
mumconcltid.raus, efle LC, ad fruftum conoidis 
hypcrbolici A HIC, vc rectangulum GDB, adre- 
cranguliim GD, ® cum jcctangulo fub compo- 
fica ex dimidia , & cx tertia parte Dk, & fub 
DK. Q^oderatofteadcndttm. 

: SCHO- 
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S C H O L I V M. 

^ » 

Proportionem prxdicti cylindri ad illud Tegmen- 
tum hyperbolicum , etiam duobus alijs modis , con- 
lequenteradfuperius dicca, liceret colligere. Cum 
enim tale Tegmentum conftetex Tegmento conifibi 
inTcripto j & ex cxceflu Tupr a ipfam ; & cum talis cx- 
ceflTus fit aqualis excelTui Tegmenti concidis para- 
bolici Tupra Tuum Tegmentum conicum j & cum 
dictis in ijs , qua: dc infinitis parabolis conTcripfi- 
mus, facileliceat colligere rationem L C, & ad Tegi- 
mentum conicum APQC, & ad exceflum Tegmen- 
ti conoidis parabolici E NO F , Tupra Tegmentum- 
conicum EKSF: Tcquitur facileetiam nos obtine- 
re rationem LC, ad figmentum AHlC^-^Pari- 
ter fi in fchemat.propofit. la. tam fcgmencq v.g.' 
A QJ C , quam Tegmento excelfus frufti conici 
GNPH, Tupra cylindrum RM, mente concipia- 
mus circumTeribicylindtos j pacet cxdictis in eadem 
propoTitione, tubum cylindricum cuius bafis armil- 
lacircularis GLH, altitudo OD, aqualem efle 
cylindro circumTcripto Tegmento AQTC.. Pari- 
rerque patet excefium frufti -GNPH, Tupra cylin- 
drum RM, aequalem effe Tegmento AQJT C. Cum 
ergo ex dictis in opere Tupra citato , Tacililfimel# 
pofiimus habere ra tionem pra:d iai tubi ad illum cx- 
cdifum Tupra cylindrum j faciliter etiain Habebimus 
taiioncii) cylindri circum Tcripti Tegmento hyperbo- 

lico 
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lico A QT C , ad ipfum rcgmentum ^ Hxc non 
continent multum difficultatis, quapropter fufficiat 
ca lectoribus indicaffe. 

Sicuti fufficiat ex antecedentibus indicare mo- 
dum reperiendi in qua linea parallela I>lf, fit cen-^ 
trum grauitatis fiippofiti fegmenci femihyperbolae 
A H k D . Hoc autem reperietur ex diftis> fi fiippo- 
naturfegmenti AHKDj quadratura, nempe rado, 
quam habet ad ipfum parallclogrammum L D. Cum 
enim cylindrus L C, habeat ad Tegmentum ennoi- 
dis A H 1 C , ex fchol. pri. prop. 3 . lib.3. ratione 11 
«ompofitam ex ratione dimidij parallelogrammi 
L D , ad Tegmentum AHkD, & ex ratione A Dy 
ad interceptam inter D , & centrum xquilibrij Teg- 
menti acceptum in AD, hoc efi; centrum grauitanS' 
duplicati Tegmenti AHkD, ad partes A Dj Tequ i- 
tur, quod fi ex proportione cylindri LC, ad Teg- 
mentum ccnoidis A HIC; nempe ex ratione ex- 
preflain pr^Tenti propofitionc,TwbtrahaturTuppoTi«a: 
ritio dimidij parallelogrammi L D, ad Tegmentum 
parabolae \HK;d, remanebit ratio AD, ad inter- 
ceptam inter D, & centrum qu.t Titum. 

H epundo inucnco,non ignorabimus tria folita > 
qux Trepe Txpius deduximus in non paucis propofi- 
tiombuslib. 3. Nam primo non ignorabimus ratio* 
nem cylindri ex LD, ad Tolidum ex Tegmento 
AHK.:^, circa L.A. Secundo non ignorabimus 
rationem Tegmenti A H 1 C, ad Tolidum pr«di<aunt 
circa AL. Tertio tam fiipra LD, quam Tupra^ 

AHKD^ 
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A H ItD , intelle<5lis cylindricis rc(3is a?qucaltis fe- 
<ais diagonalitcr plano tranfeunte per Dk, &per 
lacus oppofitum ipfi L A , minime ignorabimus cu- 
bationes truncorum cylindrici fuper AHkD, exi- 
llcntis. Hac tamen differentia, quod cubationem 
trunci finiftri habc4)jmus finc fuppofitione alicu- 
ius quadratura ,• non fic cubationem trunci dex- 
teri . 

His oftenfis non erit inutile oftenderc modum^ 
inucniendi centrum grauitatis Tegmenti conoidis 
hyperbolici AHIC^ Sed prius oftendaturfequcns 
propofitio. 

PROPOSITIO XVI, 

Differentia JU^adt^orum fruflorum conoideorum eji ad 
fegmentum conoidts farabilici^ 'vt quadrata axium to- 
tius conoidis , O* xonoidis ad <verttcem , runa cum re- 
n angulo contento fuh his axibus , ad Jefqui ait erum re- 
Si angulorum contentorum fitb iMeretranfuerfo ^0r 
^adi&is axtbus . 

S int ergo Tegmenta anteced. propofit. Dico dif- 
ferentiam fruftorum A HIC, ENOF, elTc 
ad fegmentum parabolicum ENGF, vt quadrata 
DB, Bk, cum rc(aangulo DBk, adfeTquialterum 
re(aanguIorum GBD, GBK. Differentia enim.. 
pratdi(^a ad Tegmentum ENOF, habet rationem 
compofitamex ratione differentiae ad cubum cylin- 
dricum 
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diicim LEM Ilius ad cylindrum TF^ &lia- 
iiisad fegmentiim H N O F . Cum autem differen- 
tia friiftorumconoidcorum fit, cx fupradidHs , acquit- 
lis differentia! frnfiorum conorum infcriptorum in 
ipfis i & cum differentia frufforum conorum fic ad 
tubum LEM, vt facile poteft deduci ex dictis in 
fchol. 4 .propofit. I4.1ib.a. vt L>B,cum BK, & 
cum harum tertia minori proportionali ad tres D B . 
Sequitur etiam differentiam fegmentorum conoi- 
deorum, effe ad tubum cylindricum LEM, vt L>p, 

BK, & illa tertia proportionalis ad tres L) 13 . Cum 

vero LEM, tubus fit ad cylindrum TF, vt re- 
ctangulum AEC, ad quadratum Ef> , nempe 
diuidendo, exhypothefi frequenter vfa, vt Dfi, 
ad BO, fcuvt tripla L) B, ad triplam GB. Ergo 
cxajqnali , erit differentia fegmentorum conoideo- 
rum ad cylindrum TF, vt DB, Bit, cum illa ter- 
tia proportionali ad triplam GB. Cylindrus TF, 
eft ad legmentum E N O F » vt dicetur inferius , vc 
dupla DB, ad L>B, cum BK, Ergo a primo ad 
vkimum , differentia fegmentorum conoideorum., 
ad fegmenium ENOF, habebit rarionem com- 
pofitamex ratione L>B, BIf, & harum tertia! pro- 
portionalis ad triplam B G, & ex ratione dupla! D B, 
ad DB, BJ<. Sed ex didis rationibus componitur 
quoque ratio duorum quadratorum B D , duorum 
rectangulorum DBk, & duorum rectanguIorum_, 
fub DB, & fub illa tertia proportionali ( qua! duo 
vltima rectangula funt aequalia duobus quadratis 

media; 
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mediae BK), adtriarectangula GBD, cum tribus 
re^angulis GBk. Ergo differentia fruftorum co- 
noideorum, erit ad fegmentum E N O F , vt duo 
^ quadrata DB, cum duobus red^angulis DBk, & 
cum duobus quadratis Bk, tria recffangula.^ 
GBk, cum tribus red^angulis GBD . Et vt ho- 
rum terminorum dimidia. Nempe differentia prje- 
di^fa , erit ad pra^didura regmentum, vt quadrata 
DB, BK, cum rcftangulo DBk, ad fefquialte- 
rum redangulorum GBD» GBk, Quod erat 
oilciidcndum. 

G Quod 
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Quod vcrb T F , cylindrus fit ad fcgmenftjm-. 
E N O F, vc dupla D ad D B, B k, patet . Quia 
ex propofit. 5-lib. 4- cylinarus TF, cft ad Tegmen- 
tum conoidis parabolici ENOF, vt parallelo- 
gramnium TF, ad trapezium lineare ER SF, Ac 
ex propofit. 9. lib. prim. eft parallelogramraum ad 
trapezium vtdupla DBi ad DB, & Bk. Qua- 
re patet propofitum . 


. S C I I O L*I V M. . 

K ” • 

Eatio autem prxdicflorum folidorum collecta ia 
fupradictapropofitione , potefi etiam reduci ad mi- 
nora plana j quia potcfi: reduci ad eam , quam habet 
rcctangulum DB^, cum tertia parte quadrati Dk, 
ad rcctangulum GBk, cun> dimidio rectanguli 
GB, ^D. Patet quia ha*c plana fu nt terti se partes 
priorum planorum . 

PROPOSITIO XVII. • 

Segmenti Jk^radtSii comidis hyperboltci centrum 
grdifitatis referire, . 

S Egmcnti conoidis hyperbolici A H I C , cen- 
trum grauicacis rcperietur fic . 1 nfcriptis foli- 
dis vtfupra,fecetur kd, fic in X, vt kX, fit ad 
XD, vt duplum quadratum EO, aim quadrato 
Nk, ad duplum quadrarum cum quadrato 

ED, 
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ED, fciivt dupla DB, cum Bk, ad duplam Bk, 
cum BD. Ergo ex fchol. propofit. 1 5. lib 4. erit 
X, ccncrum grauicaris frafti conoidis parabolici 
ENOF. licfcccnturin Y, vt 

BY, fit tripla iplius Yk, & pariter, tripla fit 
ipfius ^D: &fiitvc excefliis cubi DB, fupracu- 
• bum Bk, ad cubum Bk, fic Y>E, ad ^ . Ergo 
cx fchol. propofit. 1 8. eiufdem libri erit 9^, centrum 
grauitatis differentiae fruftorum conor uci>i &confe- 
quenter exfchol. t. propofit.4. huius, erit centrum 
grauitatis differentix ftuftoium conoideorum . Di- 

C 2 uida- 
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uidaturergo in Z, vtfit XZ, ad 1% vt qua^ 
drata DB, BK^ cum r^cgngulo Dbk, ad fcfqui- 
alterumrcctangulorum G^D, GBk; feuvtrectan- 
gulum dbk, cum tertia parte quadrati Dif, adre- 
ctangulum GBk, cum dirnidiarectanguli G^, kDj 
neiiipe ex propoli t. antecedi vt eft differentia fi ufto- 
rum conoideorum ad fruftum conoidis parabolici 
E N O F . Dico inuentum cfle Z , centrum grauita- 
tis frufti conoidis hypcrbblici A HIC. Cum au- 
tem res fit de se euidens exdoc’:rinis Archimedis in 
sequtponderarieibus, relinquitur confideracioni le- 
ctoris ; i ‘ j . I 

t * ^ ■' \ 

I , ; S C H O-i'! V 

i. ' ■ ^ 

Alif mddi exfuperioribushon deftinr reperiertdr 
tale tentrUm grauitatisj fe J nc lectorent nimis qulhi 
par fit defatigemus, ad alia, & noiia tranfeamiis; prae- 
cipue ad centrum grauitatis hyperbolae reperien- 
dum . Quod tamen non reperieturnifipraemifiisqui- 
bufdam dcmonftrationibus* 


PROPOSITIO XVIII. 


Si femihy^erbola cum fibi circum/cripto paral/elogrammo 
rotetur circA peundam. comugatam diametrum . Aih- 
nullis Jutus ortus ex rotatione excepus paralielogrAm^ 
mi fupr A pmiby per boUm y erit aquulis cono ex trtangu^ 
lo , CUIUS njnum latus dtmtdiapcunda diametri , aliud 

inter- 
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intercepta inter fecundam diametrum y afymptotumy 
reunluto cif^ fecundam diametrum tam fecun- 

dum totumjqfedmJ^undum'parics proportionales , 

E Sto femihyperbota* A B C, cuius diameter ABj 
Eb dimidiuiji lateris tfatvCljerfi/ centrum Ej 
afymptotus ^£G i il^euridk^^amcfer* j & pa- 
rallelogrammum X D , femiTryperboIx circumferi- 
ptum cum triahguloj E F G, rotentur circa E F. Di- 
co annulutnMatuiii 6 rcuau;>:^ocationetTilinei mixti 
C'BD, circ^ )E F, arqualerii cflc-^cy, £eM, & 
hoc tam fecuiidumltocum, qu>m feci^dum partes 
proportionale^ . Jntelliganp^f oppofiti fedliones vt 
infchemateiiiot /umaittf rfrbtmmpin fep, quodii- 
betpundum pcrqt^ioJductfrur O^N, paralle- 
la LC, fecans afymptotum EG,in F. Qi^adra- 
tum lO, «(tiqyale tam rcdangulo jO PN, cum 
quadrato ..quam re<flangulo , cum_. 

quadrato Qj. Ergo redanguluni OPN, cum 
quadrato P I , erittequalereclangulo OQN, cnm 
quadrato QI. Sed ex propofic. 1 1. fec.conic- re- 
(iangulum OPN, cft aquale quadrato B£, feii 
quadrato QI . Ergo reliquum rcftangulum OQ^, 
erit aquale reliquo quadrato Pl. Q^are armil- 
la circularis OQN, erit aqualis circulo PK. Cum 
vcropunt^i. m I, lumptum fit arbitrarie ^ ergo om- 
nes armilla circulares parallela armill.e C D L, or- 
ca ex roratione trilinei C‘BD, circa £F, erunt 
aequales omiiibus circulis conr GEM. Eteonfe- 

quciiK 
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'^ucnrer anniHus latusortus et rotacionc illius trili- 
nci circa EF, erit ajqualis cono GEM, Quod 
vero probatum cft de totis, pacet eodem modo polTe 
probari de partibus proportionalibus j v.g. eodem 
modo probabimus partem anniili lati ortam ex rota- 
tione trapez'; mixti COQD, squalem elle feg^ 
mento eoni G P R M. Quare patet folida prsdi- 
dla squali a c (Te inter fetam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionali *. 

SCHO- 
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S-C H O L I V.M: I. 

> « 

Licet aatem pracfens propofitio probata fit pdr 
indiuifibilia, potcfttamco probari etiam modo ar- 
chimedeo jcjuia fada con(lru<:^ione,ytici fchemate, 
facile patebit tubum cylindricum 6 d N, inferi- 
ptum in annulb , squalem efibcylindro in cono in- 
feripto . Si ergo diuidatur E F , offarikm , & partes 
bifariam, &hocfemper, & per pundadiuifionum 
fiant conftru( 5 iiones fimiles fadjc ; patebit faciliter 
omnes tubos cylindricos inferiptos in annulo, squa- 
les fore omnibus cylindris in cono inferiptis . C^a- 
re cumfat^ahac inferiptione, tam cylindri in cono 
inferipti , quam tubi in annulo poffint deficere a ma- 
gnitudinibus in quibus inferibuntur magnitudine.^ 
quacumque data minore ; modo archimedeo dedu- 
cetur j annulum squalem efiecono . 

• » “ \ 

S C H o L I V M II. 

' Ex didlis ergo in prsfenti propofic. & in lib. 4. de 
Infin.Parab. polTumus deducere, annulum prsdi- 
<f^um,& conum G£M, efle quantitates proportio- 
naliter annalogas tam in magnitudine , quam in gra- 
uitate, tam fecundum totum, quam fecundum par- 
tes proportionales. Quare cum ex ditJlis in fcnol. 
prim. propofit.8. eiiifdem libri, conus, trilineumpa- 
rabolicum quadracicum , & cxccfTus cylindri cir- 

ciiir,- 
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cumfcripti hemifph.Trio , fcu heinifphxroidi fint 
quatuormagnitiidinespioportit)nalitcr analogjcrfc- 
, quitur his etiam aflociari pro quinta magnitudine 
annulum latum praedidlum . .Ex didis ergo in i ib. cic. 
habebimus , quod centrum grauitatis talis annuli fic 
iecabit EF, vt pars terminata ad E, fit ad par- 
tem terminatam ad F, vt 5. ad (. Pariter fi con- 
fiderabimus quamlibet partem ciufdcm annuli re- 
fediplano C L, parallelo , & terminatam ad circu- 
lum 
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Ium ^EK»iJe.g.Jllamvqtia oritur ex rotatione tri. 
linei BOiQjcircajEFj a^nofcemus cins centrum 
:graliita!tjs fecate EI, ineadenl ratione. Qiiian- 
Jispars eft propoiddaaliteranalogacum.cono PER. 
Cura vero etiam pars annuliorta ex rotatione trape- 
zij mixti COQD^^t probata proportionalitcr 
analoga fcgmcnto conico GPRM , & cum talis 
fegmenti conici fit irt libro cit. plu ribus modis inucn- 
tumccntrum'grauitatis; ex duSis ibidem repericmiis 
in quo pundo I F , fit centrum grauitatis prxdidii 
figmenti annuli . 

S C H O L I V M m. 

Sed paradoxum Galilei , de quo locuti fumus fu- 
pralchoL i. propofit. lo. pofiumua etiam deducere 
ex pra:fentipropofitionc- Nam etiam cx hac fado 
concinno difcurfu * tandem concludemus, circumfe- 
rentiam B £ k, extremitatem annuli > squalem fore 
£, vertici coni. 

^ t • 

. • I . 

PROPOSITIO XIX. 

j r 

fchem, anteced. ^re^oft. annulus ftridus ex quadriU-^ 

tere mixte EGy ^irca EF y eft eequalis cylindro 

DKy tdm fecundem tetum , quam fecundum pdrtes 

proportionales . ^ 

^ * 1 

P Atct faciliter . Cum enim in anteced. propofit. 
ofi:enfum'fit,annulum latum ex crilineo CBD, 
‘ ' H circa 
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circa E F , arqualem eflc cono G E M j ergo com- 
,niuni addico cylindro K D, erit folidum C B k L , 
arquak cylindro DK,&cono GEM. Qu6hinc 
inde ablato. Ergofolidum 'GCBEi^LM, eritat- 
qualc cylindro kO. 

Eodem modo oftendemus rqualicatcm partium 
proportionalium , v. g- partem annuli ortam ex rota- 
tione quadnlatcri mixti C OPG, aequalem elfi.^ 
cylindro QS. Addendo enim cylindrum Q^S, & 
auferrendo GPRMj fruftum conicum, patebit 
propoiicum . 

S CHO LI VM I. 

Praefens propoHtiO potuilTet immediate probari 
' per indiuifibilia independcnterabanteced. propo- 
lit. Quia fada cooftru(Jlionc vt in anteced- propofic^ 
ilati m patebit cx propofit. n . 2 . Con ic. & redangii- 
liim O P N , arquale efle quadrato B E « feu ; 
& armillam circularem OPN, aequalem pariter 
fore circulo, cuius radius Q f ..Quare faede patebit 
& omnes Armillas* foHdi cx quadrilatero mixto 
C B E G, xquaks cfTe omnibus circulis cylindri I^l>, 
&iprumannulum ex quadrilatero mixto, aqualem 
elfe cylindro . k D . Maluimus tamen hanc cx ante- 
cedenti deducere, vt pauidis geometris non relin- 
quamus vllum locum ha/itandi de certitudine pr£- 
ientis propofitionis; nam adhibita prscfenticonftru- 
«Slionc propoli tio non probatur nifi per indiujfibi- 

lia; "** 
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fia jquiainannuloexqnacfrilateromixco CBEG> 
nequit fi^ri infcriptiocuborum cylindricorum, qux 
paruit poiTe fieri in anoulo ix trilineo mixto 
CBD. 


SCHOLIVM II. 

Patet ergo confi-q-iettrer ad faffcraepiiis repetita ^ 
annula II prafacum CCBi-kLM^ St cylindruna 

H a kd, 
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K D, efle quantitates proportionaliter analogas otn- 
niqu.ique: gf od etiam intellige dum eft j^^emihyper-> ' 
bola curn Qmflt<j^jsdupflc5fllr . Armijlus ergo prae- 
didns etiaifjiijplicatus ad partes KB, eriteorpus 
fibi firnilarcjjadmodihiujuocylindru^ KD^ficdu- ’ 
plicatus eft dorpu^fibi|imitati;<Hoceft , quodilcuc 
cylindrus fOTW pI|aiT:i piratT^t^, femper fc- 

catur in projjortio^c partiuftk^xis > itc etiam In tali 
proportione 'fecallitur talis an>>qlusl. Sicuti ergo 
centrum cylmdfi^cuiuslit^tflue eius par- ' 

tiscontentaf Inter plana bafibus naf^aljeracft in me- ' 
<J io axis j fic iiam centrum gr^jmatis talisannuli, & 
cuiuslibet eii^den?jlegmen^Jfefc6li pliino CL, pa- 
rallelo , erij^veUa^ned^ ysi m &edio partis 
E F , corrcf^ondditis parti-annuli y vef quae (It al- 
titudo partij^ annuli, omnia vtique nobis vi- 
dentur adi^JSKiljUj» fiendeimus an foriccorposhuic 
fimilc in t^ft^.anoc.tria. adime aiauid, pr^ter vni-^ ’ 
cnim, quoa antcqttanr ad vlrcnora Regrediamur , 
intclligimusin propoficioncfcquentiexplicare» 

PROPOSITIO XX/ 

Ex:ejfus frujii c'nici propojtt. lo; comides hyper— 

boLcum y efl xquaLs cylindro fupcf minore bufi frufii , 

O* circ4 diametrim cum ip/o i hoc tam ^cundttmto-^ 

tum , quam fecundum partes proporticnalesw 

Efto 
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E Sco ergo in ichem. propone, lo. fruAum coni* 
cum G1 KH, conoides h/perbolicum ilc 
ABC, cuius afjrmptocr GF, FH, & (ic cyliiu 
drus IM , cujus baiis iBiC, ir.inor ba(is Frufti » 
Dico exceifum fruiii conici G 1 k K> liipra conoi^ 
efes ABC, xquicoT dfe cylindro IM, 
^eundum totum, q^uam fecundum parte# proportki- 
nales » De totis pater . Quia cum ex dt. propoitr» 
lo. exceiTus Glk^H•^ ilipra. cylkdiui» iM, (!r 
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«qualis conoidi ABC; fi cylindrus IM, adda- 
tur. Ergoexceflus ciii)i cylindro , nemj)e fruft.im 
GI kH, erit rtquale cylindro , & conoidi fimul . 
Ablato ergo conoide , exceflus frufti fupra concides 
remanebit «qualis cylindro. 

Non alio modo oftendetur «qualitas partiunt-, 
proportionalium , v. g. excefilim frufti GNPH, 
fupra fruftum conoidis A Q T C , «qualem 
cylindro RM. Quiaexdi(ftis in prxeitata propo- 
fit. IO. exceftus frufti GNPH, fupra cylindrum 
RM, eft «qualis fegmento AQTCj addico ergo, 
vt prius, cylindro RM, & ablato fegmento AQTC, 
intentum probabitur . Quare patuit talia folida «- 
qualia fore tam fecundum totum > quam fecundam 
parces. 


S c H O L I V M. 

Sed etiam prxfens proprfirio poiTet immediate 
per indiuifibilia oftendi . Sumpto enim arbitrarii 
pundo O, &a(fto plano NUP, GHy paralFe- 
lo . lEx propofir. i o. fec. conic. redangnlum NQ P, 
eft «quale quadrato JB, ieu quadrato RO. £c 
confequenter armilla circulans NQP, eft «qua- 
lis circulo R OS : & omnes armillar fqualesomni^ 
bes- drculis: & excelTus pr^div^us ?quaUs c/lindro 
I M. Sed hac conftiu^ftioneadhibita, demoiift atio 
nbn rcducJcurad m< dum ArchiniGdeum,qniain pro- 
dicto excedit neq' eaut lafcribi tubi cy lindrici. 

— ' * w 
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Patet ergo exce/Tum pr^didum , & cylindruwu 
I M , cflc quantitates proportiontliter analogas tam 
fecundum totum , quam fecundum partes, tam ia 
magnitudine, quam in grauitate. Infimer patet ex- 
ceflTum AGlBkHC, pi^diAum efle corpus libi 
fimilare vt explicatum eft in fchol. a propofit.ant. 
Hoc eft quod fi fecetur plano NP, quocunque, G H, 
parallelo, femperfecabitur in ratione partium axis 
OB. Item centrum grauitatls eius c$it in medio 

DBj 
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D B ; ficuiictiam centrum grauitatis cuiuslibet cius 
partis erit in medio partis BD, qu« erit altitudo 
partis excefllis. 

PROPOSITIO XXI. 

Jn fchemate prop. i p, cylindrus ex pArallelogrammo AV, 
cire A EFy efl adfdidumexfiguramixtA C BE F, circa 
eandem E F, ijuadUtum E A, ad quadratum R F, 

cum tenta parte rcRI anguli K ^ B, 


Quo- 
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Q Voniam enim probatum cft in propofit. 1 9 > fo- 
lidum CBkL» sequari cylindro BS, & 
cono GEMj ergo cylindrus AL, ad h. re feli,- ^ 
da habebit eandem rationem . Atcylindius AL, 
adcylindrum B.S, & ad conum G E M, eftvt qua- 
dratum E A , ad quadratum E B , cum tertia parte 
rcdanguli K AB. C^are&c.'^' 

Afllimptum patebit fic • Cylindrus AL, ad cy- 
lii^rum BS, cftyt quadratum A f, ad quadratum 
Pariter idem cylindrus AL, ad conum GEM, 
efl: ve quadratum CF, feuvt idem quadratum AP» 
ad tertiam partem quadrati G F . Eigo colligendo 
ambo confequentia,erit cylindrus AL, ad cylin- 
drum BS, cum cono G£M, nempe ad folidum 
CBkL, vc quadratura AE, ad quadratum EB, 
cum tertia parte quadrati FG. At tertia pars qua- 
drati FG, eftajqualistcrtix parti rcAjnguli kAB. 
Nam quadratum EA, diuiditur in quadratum E B, 

& inrc6tangulum kAB; pariter quadratum idem 
E A i’ fcu FC, diuiditur in quadratum FG, &in 
rct^angulum CGL, fcu MCG. Eigo quadra- 
tum E B, ciim rctilangulo K AB, critaqualc qua- 
drato FG, & rectiangulo MCG. Scdcxfcc.co- 
nic.propofit. n.reaangulum MCG, tft aequale 
quadrato B E. Qparereliquura redlangi lura kAB, 
^rit aquale reliquo quadrato F G . Quare eriam il- 
lorum tertia? partes eruntaquaks. E go cy'indius 
AL, entad folidum CBkL, vt quadrarum EA, 

I ad 
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ad quadratum EB, cum tertia parte rcd^anguli kAB. 

Q^od erat oftendendum. 

His oBenOsadinuenietur centrum grauitatis hy- 

pcrbol*fic, ' ' 

PROPOSITIO XXII. 

Si hjperkoU circum/criptum paraUebgrdmmum inteHiga^ 

■ tftr producum *vjq$te ad fecundam diametrum , C?' fiat 

■ *vt quadratum compofita ex axi hyperboU t ^ ex du 
midia lateris tranfuerfi^ ad quadratum dimidia lateris 
tranfuerfi cum reSi angulo Jub axi , ^ fub compofita 
ex axi ^ (jf ex latere tranfuerfi , fic compofita ex du 
midta lateris tranfuerfi ^ ex axi > ad altam : item 

, fiat *vt dimidium ^rediSit parallelogrammi ad excejjum 
totius parallelogrammi fupra hyperbolam , fic compofita 
tx^axi i ex dimidia lateris tranfuerfi^ adabami 
tandem fiat *-vt fecunda inuenta ad primam inuentam^ 
fic compofita ex axt , ^ ex dimidia lateris tranfuerfi 
ad fui partem abfeindendam incipiendo d fecunda dia- 
metro . Erit punbium quod efl alter terminus huius ab- 
fcijfa centrum grauitatis excefius paraUelogrammt fupra 
hyperbolam , 

E Sto hyperbola ABC, cuius axis BDj latus 
tranfuerfum BEj centrum F,- fecunda dia- 
meter GH; & GC, fic parallclogrammum : fiat 
vt quadratum FD, ad quadratum FB, cum tertia 

parte 
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grammt GC, fliprahyperbolatn ABC^Hc OF» 
ad FL; tandem fiat vt LF, ad FO, fic DF, ad 
Fk» Dico pun^um^k, efie centrum grauitacis fi* 
guras AGHCB. ^ 

Quoniam enim cir propofic.anteced. cylindrus ex 
GC> circa GHy efiadfolidum ex figura AGHCB, 
circaeandem GH> vt quadratum Fo, ad quadra- 
tum F B> cum tertia parte re^ngult £ D Bj nem* 

' ^ I X pc 
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pccxconftrudionc, vc DF, ad FOj & ratio DF^ 
ad F O ( de foris fumpta F L ) componitur ex ratio- 
ne DF, ad FL,& huius ad FO. Ergo etiam ra- 
tio cylindri prcedidi ex GC, adfolidum ex exccflu 
G C, fupra hyperbo!am_ componetur ex ijfdem ra- 
tionibus . Ac ex fchol. primt propofit. ). lib.;. ratio 
praedicti cylindri ad antedi^um folidum componi- 
tur etiam ex ratione paralldogrammi G D, ad 6gu- 
ram AGHCB, & ex ratione DF, ad interceptam 
inter F, -St centrum grauitatis figt.r.e AGHCB. 
Ergo etiam rationes DF, ad FL, & FL, ad FO, 
erunt aequales rationibus G ad A G H C B, & 
DF, ad pradidam intercepeani. Sed ex conftru- 
dionc, rationes GD, ad AGHCBi& DF, ad 
F L, funt aequales. Ergo (t hx rationes auferantur 2 
przdidis,etiam reliqua erunt zquales. Ergo ratio 
LF, ad FO, erit aequalis rationi DF, adinterce- 
ptam'przdidafn . Sed fadum fuit fupta.vt L F, ad 
F O, fic D F , ad F k . Ergo k , erit centrum gra- 
uitacis.figarz AGHCB* ,Qu(Jd ers. bftenden^ 

dunur. , i ■ • . ’ rr 


'SCH‘OLlVM L 


Inuento autem centro pr*dido, fiCfle crfc etiam 
centrum grau itatis hyperbolae reperire . Si enirtu. 
fupponamus F D, fedam bifariam jn O, 8t ftippo- 
namus k, c (Te centrum grauitatis figurae AGHCB, 
E Eac vc A B C, ad A G H C B> fic reciproce' k-O,, 

ad 
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id O L, . Erit ex do^rinis Arciiimedfs,' L> ccntrami 
grauitatis hypcrboi*. t 

Sed etiam in pra?fenti e{l adnorandum , poflTe 
trfa, Tolrta. Nempe rationem rolidorum ex 
An figurareuoluta &circa^ GH, & circa 

AC, ad iniMopm.Cubationem titmconmr cylindrici 
redi fuper ipfa figura exiftentis refeci plano diago^ 
Daliter tranfeunte prr G per ACparallwlami Aft 
cubatio trunci finift. i habetur fine fuppofitionc qua- 
racurathyperbolx» fed cubatio trunci dexcerinoii 
^ ^ habecur 
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ha&erur (ine tali quadratura $ (inequAiionfiabemu^ 
nec eciatn tertium y nempe rationem cylindri ex 
G C , circa A C> ad folidum ex figura A G H C 
circa eandem AC. i 

Sed hyperbolfc ABCl intelledo circumfeript® 
paralIeIogrammp> cum hypcrbolx inuehtum (it cen- 
trum grauitatis> tria ordinaria colligentur etiam in 
folidis genitis ex byperbola • Sed hxc non colligen- 
tur nifi fuppofita ipfius quadratura . Hac ergo fup-^ 
pofita habebimus rationem cylindri ex parallelo- 
grammo hyperbolae circumferipto ad alterutrum fo- 
lidorum exipfa reuoluta (lue circa AC, (iue circa 
latus parallelogrammi tranliensper B. Item habebi- 
mus rationem horum folidorum ad inuicem . Et cu- 
bationem truncorum cylindrici rei^i fupra iplaexi- 
ftentis , relediqiie plano cpnhieto modo diagonalia 
ter tranfcLinte. Ex quibuspacetfuppofica hyperbo- 
lae quadratura , nos a{Iigna(lerationcn:i cylindri cir- 
cum feripti fufohypcrbol ico, ad ipfum; quod pari- 
ter alto mpdp pr:^f^9t;'B0i)ai^n^u^a Caualerius 'an 
cxcrcit. 4^ propofic. j > . - , ■ : / : . . 

' SCHOLIVM IL 

. . t,") Tj ■ < i' i * * ' 

R eperr um cft ergo , centrum grauitatis h yperbo- 
he, fuppolira ip(ius quadratura « quod nallua ( quod 
ftiamas^ ante ops tenrau r. Sed non modo licet rc- 
pcriie hoc ,,fed etiam polTumus afljgnare cencrunu. 
sequilijbri/ cuiu(cunque eiuspartis cunfiipitat ex fe- 

^onc 
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explica ti< 
cendum* 
centrum gra^ 
T O, diar^j 
propofic. ipj 
ta COPG 


Ilione hyperbole linea, vel lineisdiametro parallc- 
lisif^ con^quenter centrum graiiii|^*s lalis panis 
duplicata . i^tp^TcaWro ex huiufque 

adnotabic modom in alijs exer- 
— fcquenti figura repcriic 

uitatjs portid^^ jefec^ar linea 

Qu^ofliam fupra in 
pronatum fuicaqnuluinlcx figura irix- 

• j j r cyThidrOj Qj); commu- 
ni addito folidum 

CONLj^pt icfauale cylindrO' Q S*, & frufto 
GPRM. ep^goad modufii fuperiorura polfi- 
musrcperirerati^em, quam habet cylindrus TL, 
ad cylindi^^.Q^2 ► ad regmenturn conicum.. 
G P R M, fimul i habebimus etiam rationem, quam 
habet cylindrus T L, ad folidum CONL. Hac 
habita , fi fpfa fubtrahamus rationem , quanu. 
habet dir^dwm 1 C , fuppofitam , ad figu- 
ram CObFj habebimus rationem*, q !am habet 
T I, ad interceptam inter I, & centrum acquilibrij 
figurx COlFj jn IT. Etconfcquentcr facile re- 
periemus centrum «quilibri; talis figurs . Hoc in- 
uento reperietur etiam centrum fquilibri/ pdrtionis . 
hyperbolg TOC, in TOj & confequenter cen- 
trum grauitatis duplicat? T OC, ad partes TO- 
Ex quibus poftea reliqua folita deduci, colligeren- 
tur- Hfcergo , & fimilia liceret repenre . Hx qui- 
bus paterent ea omnia, qu? oftendit Caualeiius in 
loc.cir. propofic, 56, & mulco plura. Sed quia h?c 

non 


1 C=-ogU 




non reperiunturnifi ex fuppofita quadratura, ideo 
reliquuntur. Sufficit enim nobis lc<9^ori indicart-» 
hgc nequaquam ignorari a nobis . Sicuti fufficiet ip- 
fi indicare nos pofTe habere centra grauitaris om- 
nium Cylindricorum exiftentium fuper hyperbola, & 
fuper omnibus ipfius partibus , quarum inuenirur 
centrum grauitatis. Erit enim in medio lineae fun- 
gentis centra grauitatis oppoiitarum bafium • Reli- 
dis 
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dh ergo his , tranreamus ad quadrandam parabolam 
duobus nouis modis. 

PROPOSITIO XXIII. 

Si pmihy^erboUcumjibiurcumfcri^to parallehgrammo r#- 
tetur circa pennaam diamctrwm , Tubus cylindricui 
ex 'faraUilogrammo , erit fefquialter annuli Uu ex /?- 
mihypcrbela» 

\ 

« 

S EmihyperboIa ABC, cum fibi circumferipto 
pa^^allogrammo A D, rotetur circa EF, fe- 
cundam diametrum . Dico tubum cylindricunu. 
A DH, effe fefquialtcrum annuli lati ex femihy- 
perbola ABC, circa EF, reuoluta. Quoniam 
tubus CBSH, eft ad cylindrum AL, vi redan» 
gulum HBA, ad quadratum EAj nempe vt re- 
dangulum k A B , ad idem quadratum E A* & cy- 
lindrus A L , probatus el! efle In propoEt. a i . td (b- 
lidura C B k L, Vt quadratum E A, ad quadrarum 
E B , cum tertia parte redanguli K A B j vnde per 
conuerfionem rationis , eft idem cylindrus A L , ad 
annulum ex femihyperbola ABC, circa EF, vt 
idem quadratum £ A , ad exceifum ipfius iupra^ 
quadratum E B , & fupra tertiam partem redarguit 
k A Bj ergo ex «quali, erit tubus cylindricus ADkL, 
ad talem annulum latum, vt rcdangulum A B H, ad 
prxdidum exceifum. Sed quadratum EA, cumfic 
atquale quadrato EB, & redangulo k A B, excedit 

K illa 
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illa plana duobasrertijsrectatiguli kAB. Ergf>ttt- 
bus cylindricus A D K L, eric ad prjedidum annu- 
lum , vc re<SanguIum K B, ad duo tertia dufdcm 
rectangti!> ; ttertvpe tatiene fcrquialrcra i ■ ^od 
erat oltendcndum. 

' PROPOSITIO XXIV. ' 

' ' • 

Si reSia Imea %A B, f cetur in (^, bifariam ^ (y* i» Z>, 
E , xque remote A C ^ eodemque modo in F, G. Re- 
’ Ei angulum aG By erttexceUtis reii anguli tAE B^/k» 
^rareiianguum F EG, ' ' ' * 


A ■ 


F. 


D 


C 

-J- 


E 


G 


: B 

— J 

N Afn r<‘<fl4ing’.TlwitT. A EB, diuiditur inrciftan- 
galtim :A F G, &c in rcdmguljm A p; G H. 
•I-^aricer rc£Vaner4um A^E G, diuiditurin tedarigu- 
luib “E EGdfV tn rcdhngufuui A F, EG,'fcii BG F; 
qniaTA Ev.<:x;l>ypdthi?fi'v'‘ft‘^ qualis G’B. Ergo rxi 
*Ceflusr«fl,»fg'iM A E B»' T^pra tectangulum F E G^ 
cft rfcrangulum AiE, G B, cnm recta ngu Io EG B{ 
xyiiacduo rcctangojla funr 'arquaba rectangulo'A G B» 
-Quare pafcnpropbricniir* ■ f * 

ili f, . I , .O 

■ •PROPOSITIO XXV/ • : 

Si in oppojlns pEiton hus , qu£ hyperb U appellantur du- 
cantur linea lateri tranfuerfo paralleU , occurutttis 
■ . ^ aquali- 
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. dtiudlibus (id dumetr os applicAtis jn atnbabus hyper^ 
bolis, ReSfaniuU fub partibus ipfarum repblarum ab 
fadem curua hyperbola erunt, ad inuicem , •~vt re^an~ 
gula fub partibus ordinatm ApplitAU ab tpjis febia . 



S Tut oppofirae fe- 
.(Stioncs hyper- 
bolae ABC , O E F, 
qnarum latus tranf- 
ucifum E B, & DF, . 

AC, fine a:c]uales or- 
liinatim.apphcatT ajl 
«quales dian.ctros 
^:e, BH, & rincclu- 
iae LO, PS, paralr J 
plac k Dico re^ 
langulam LNO, 

2 ad redang l.im_t 
PKS, vt rettjngu- 
lum A O C , ad icr 
ctangulum AsC.' 

Appliccncura punctis 

N,R,tsi r,Ri, ordi- 
nali n ad diametrum; 
item annetis M, 
ordinanm applicen- 
turadkEjM V,QX, 

Quoniam enim ex 

prim. conio propofu- 2 1 . rec' angulum £ H B » ad 

k X rectan- 


I 
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reccangulum ETB, eftvt quadratam AH, adqua- 
dratum N T, fcu O Hj & rcctangulis EHB,ETB, 
funt ajqualia reaangul* KBH, VBT , quia kE, 
B H, & V E, B T, funt 2 equaks j ergo erit vt rcccan- 
gulum KBH, ad rcctangulutn V B T , fic quadra- 
tura A ad quadratum HO« Ergo & per con- 
uerfionem ratioiiis, erit rectangulum KBH, adex- 
ceiTum ipHus lupra rectangulum VBT; nempe ex 
propofic. antecedvad reccangulum k T H , l'eu ad ei 
orquale LNO, vc quadratum AH^ad rectangu-' 
Ium A OC . Et conuertendo , erit rectangulum-. 
A OC, ad quadratum A H, vt rectangulum LNO, 
ad redangulum KBhJ Eodem modo oftendetur 
efle rectangulum KBH, ad rectangulum PRS> 
vt quadratum AH, fcu HC > ad rcctangukim-» 
ASC- Q^rc ex squali, erit rectangulum LNO> 
ad rectangulum. FRS, vrreaangulum aOC, ad 
rectangulum ASC. Qi^od 6cc. 

PROPOSITIO XXVI. 

ParAlUlogrAmfnum circum^rtptumparahUquadratic^ 

Ad tpfam , tuhus cyltndmus tx gyratione ^ArdtleU^ 

grammi arcum/criptt hyperl>oUarca fecundam eoniuga^ 
tam diametrum , adannulum latum ex reuolutione hyper^ 
hola circaeandem dimetrum \ O* hoe tam fecundum to^ 
tum^ quamf eundum partes propmienaksi dummodo ba^ 
fs pA< abola , ^ hyperboU gemtneis annuit proportiona- 
/tter fcentur , • - - • . . 

■ ^ Efto 
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E Sco hyperbola ABC» cuius axis BN, diame- 
ter tranfuerfa E B , centrum L , fecunda dia- 
meter kM, parallelogrammum ei circumferiptum 
fit GC; pariter fit parabola quadratica aOC> 
cum fibi circumferipto parallelogrammo PC. Di- 
co tubum cylindricum ex reuolutione CG, circa 
kM, cfieadannulumlatumeareut^utione ABC, 
circa candent KM , vt parallelogrammum P C, ad 
AOC, parabolam. In ac, communi' bafi para- 
bolae , & hyperbolae accipiatur arbitrarie pundum I, 

' per quoid agatur FIT, parallela O £ , fec^ns om- 
nia vt in fchemate • Quoniam ex propofit. anceced. 
rectangulum aNC, cltkdrectangulum AlC, vt 
rectangulum V B N, ad rectangulum T H 1 j & vt 
rectangulum VBN, ad rectangulum THI, fic 
armilla circularis ex B N , reuoluta circa K M , ad 
armillam circularem ex HI, reuoluta circa eandem 
K M j ergo vt rectangulum a N C , ad rectangulum 
AlC, fic armilla circulatis VBN, {eu TSl, ad ar- 
millam circula* em THI. Sed vt rectangulum^ 
A N C , ad rectangulum a1 c , fic ex fchol. propo- 
fitionis 2 x. libri primi NO, feu FI, ad IR. 
Ergo vt armilla circularis T S 1 , ad armillam circu- 
larem THI, fic F1, ad IR. Sedpunctum 1, fiim- 
ptum fuit vtcunque- Ergo vt omnes armillat circula- 
res parallelae armillx VBN, ex parallelogrammo 
G C, retoluto circa 1^ M , ad omnes armillas circu- 
lares parallelas eidem VBN, ex hyperbola aBC, 
reuoluta circa eandem l^M, fic omnes linekparalle- 

logram- 
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tubns rylindricus ad annutum et fyperbola, fic pa- 
rat <eIogramniuni P C, a'c(j)artibolam a o C . 

Q lod a\jrcm proba cum fu it decetis , parer eodem 
modo prib^i pofle dc partii us proporrionalibus; 
nimirum eodem modo poteH: probari cfTe v. g. tu- 
bum cylindriam ex pa-allelograuimo IB, circa_, 
K M , ad partem anni Ii cx ftginenro liypc b'^la: 
I H B N , tirca eandem K M , vt parallelogrammum 
F N , ad ^g mentum paraboli IKON. Q..are pa- 
tet propoiitum in omnibus, & per omnia . 

l 

S C ^ 0,L I V M I. 

Praefen^ propofitio probata fuit per indulfi- 
bilium m^tK>d-+mbrCTiiorem , "probari quoque po- 
tdt per r^thodum antiquam prolixiorem. Nanrw 
cum probatum lic e4fe armilla n circularem Til, 
ad arm llam cfrcularem TH I, vt F l,ad 1 R,*&cum 
fir armdla circularis TS I , ad armillam circularem 
THi, cubus cylindricus ex parallclcgrammo SN, 
circa K ad cubum cylindricum cx parallelogram- 
mo H N, 'circa eandem KM, qui tubus (ftinfcriptus 
in annulqexhypeibolaj &cum parirerfic vt F;, ad 
J R 5 fic parallelogrammum F N, ad parallelogram- 
mum K N, infcnpmm in^arabola: fequitur vt tu- 
bus ex parallelbgrammo.SN, ad tubum ex paralle- 
logramno HN, fic efle parallelogrammum FN, 
ad parallelogrammum R N. Quare fi AN , v.g. 
bjfiecareturj & hoc idem fieret decinfidem paitibus» 

& in 


8o 


S B 


P D O 

& inhypcrbola, & parabola infcribcrcnturpaullc* 

lo^ramma i fodem modo probaremus partes tubi 
“■ cylin- 
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cylimiTici ex CC^ elTevad otppes tubos ex paralle- 
logrammis infcripcisin hypert)oLL 9 qui tubi infcrir 
buntur in annulo cx hyperbol4, vt partes parallelo- 
grammi PCi*ad omnia parallclogtamma inferipta 
in parabola. Cumque, tubi inferipti in annulo ex 
hypcrbola, ficuti parallelogramma inferipta in pa- 
rabola, per continuaram talem bifle(^lionem polTint 
tandem deficere a magnitudinibus in quibus inferi- 
buntur , defeftu , quacunque data magnitudine mi- 
nori : fequitur tandem modo archimedeo per dedu- 
^ionem ad impofiibile pofTe concludi, tubum cy- 
Iindricum’cx parallelogrammbefie adannulum la- 
tum ex hyperbola, vt parallclogrammum ad para- 
bolam-.. ' 

Patet ergo ex di<fi^is haberi nouo modo parabo- 
las quadratiese quadraturam j nimirum parallelo- 
gramraum ei circumferiptum , eflfe ipfius fefquial- 
teruni. Probatum fuit enim in antcccd. propofic. 
tubum cylindricum ex paralleiogrammo G C , cir- 
ca k M,. cflerefquialtcrum annui i lati ex hyperbola 
circa eandem kM. Sed infra adhibendo aliud foli- 
dum byperbolicum , parabolam alio nouo modo 
quadrabimus i nunc fuggerendas funt lectori quam- 
pl u rim JE nouae notitias geometricae > quae ex hac pro- 
pofitione,& ex didis inlib.de Infin.Pardeducuntur. 

S c H O L I V M II. 

Deducitur ergo ex didis , Sc ad modum fuperio- 

L rum, 


GoOgIt 



rum, parabolam AOC, & annulum Iatumpra?di- 
(Stunacxhypcibola ABC, clTe quantitates propor- 

tiona- 
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tionaliter analogas tam i^na"t;ituJine, quam in_ 
grauirare i r n^^ii n^mrn , q 1 1 ^ lecundum 
partes pTOfjdscionajcs. Qfaot cijgop(j)iia?rforitix de- 
ducantur ei h^dobrina^m crea |■Aagn?cudincm , 
quam drcakrauitai^m tali^nniUi l^ti,cx noftro ope- 
re cit.vnifj^uifquc^cftigTToii^re. 

Ex propfcti^fiaiffLsi-Utbi^ qu rnam 

fit ratio, qiam habfet tiiBiis cyl|ndrTcusek GI, ad 
portionemannuli liiti ex dortidne minori hyperbo- 
lae AHIj hcmped/readimfunVvttr^s AN, adex- 
ceflum i) ti i tr »T i ft rprar^'^rfj^N | , ^ JraTDnt rerriam 
minorem proportidnaleml Vel fubcriplando termi- 
nos , efle A N , 'ad fuhjfcfq4^1t<^*i2*^ A I , cum 
tertia partS excefliis Hflj fujpilaijlahi tetnam pro- 
portionalefT. '• 

Ex fchofj pi iuk pi dpDfrf. Td. agnofeet, tubum cy- 
lindricunvdx parilUlograibmo SN, efle ad portio- 
nem annuljej^gnento hVpcrboLe 1 H B N, vt tri- 
pla AN, J<Kluplam AN, vnacuin cxceira ipfius 
ilipra prsdfv^tinn rafrra*ffifTD'pOitionaIeTi . Et fub- 
rriplandottVminos, clfert A N, ad A I,cumduo- 
bus tertijs fN, & cum tertia parte excelTus I N , 
fupraillani|terti^mpropoftionalem. Imo ex fchol. 
3. cit. projAifit agrtofe et, efle eundem tubum cylin- 
dricum adVandem. porcioaenl annuli , vt triplum 
redaig ilum TSI , ad duplum redanguluni f S I,- 
cum rcetangulo T H I . Et fubtriplando terminos 
vt retftangulunv T S I ,, ad fubfefquialterum- iphus , 
cvrm etirtia parte rc^ianguli T H L 

L z- Ex: 



mcn- 
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mentum annuli ex fcgmento intermedio femihy- 
perbol* 02 ^ HI. . ' > 

Ex fchol prim. propoiic. 15. agnofcet rationem 
tubi ex parallelogramaio S C, ad portionem annuli 
ex portione maiori hyperbolas IHBC “ 

£x fchol. propofit. 14. agnofcet rationem, quam 
habet tubus cylindricus ex parallelogrammo S Y; 
ad Tegmentum annuli ex Tegmento intermedio 
] H B Z Y, intercipiente axim B N. 

Sed portioni minori hyperbolae A HI, intellego 
circnmicripto parallelogrammo HA, agnofcet ex 
^ propofit. 15. tubum cylindricum ex parallelogram* 
mo H A , effc ad portionem annuli ex portione-# 
AHl,vt tripla AN, cum tripla NI, ad duplam 
AN,cumvnica NI. Imo ex fchol. eiuTdem pro- 
poTiCt agnofcet) tubuiii praedirum effe ad pratdii^am 
annuli portionem , vc IC ad dimidiam lC,cum 
fexta parte lA. 

£x fcholio propofit. 1 7« agnofcet rationem tubi 
cylindrici ex parallelogrammo H C , ad portionem 
annuli ex portione maiori IHBG. Exeodemfeho). 
etiam agnofcet talem rationem effe, vt eft A), ad 
dimidiam AI, cum fexta parte IC. Q^areagno-^ 
fcetvniuerfaliter, quod tubus cylindricus ex rkero 
parallelogrammorum HA, HC, ad portionem an- 
nuli fibi correfpondcnccm effe, vt bafis reltquz por- 
tionis hyperbulZ) ad fui dimidiam, cum fexta parte 
bafis portionis reuolutz .• 

£x propofit. 18. agnpfcct i^o^tubi exparaP 

Iclo- 
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Iclogrammo HQ, circumfcripto fegmcnto inter- 
medio QXHI, adfegmentum antiuliex tali feg- 
roento intermed io . 

. ! Tandem ex fchol. propofit. i o. agnofcet rationem 
fegmenti annuli ex fegmento I H B N, ad portio- 
nem annuii cx portione 1 A H. Q^a agnita, non 
ignorabit rationem portionis annuli ex portionO' 

1 H 3 C V ad praedidam portionem annuli ex por- 
tione AHI. 

S c H o L I V M Iir. 

- » o . 

. . Pariter, cum vt diximus, prsdidus annulus latus 
cx hyperbola fit quantitas proportionaliter analoga 
etiam in grauitate cum parabola qnadraticaj exlib. 

3 . de Infin. Parab» agnofcet ledlor centrum grauita- 
tisquanrplurium fegmentorttm pra?didi annuli lati . 

Ex fchol. ergo 2. propofit. agnofcet cener atn-i 
grauitatis annuli cx femihyperbola ABN , fic fe- 
care k L, vtpars terminata ad k, fit ad partem te r-- 
minatamad L, vt 5. ad 5- 

, Ex fchol. pti, propofit. r4. agncJfcetcenmim gra- 
uitacis in K L, poroomsannuli cx portione mino- 
ri AHf. ‘ . . 

Ex fchol prim. preipofit. 16. agnofcet ceti rrurii! 
grauitatis TegjUcnti annuli ex fegmento l^BN. 
Hoc autem centrum etiam alio* modo agnofcet cx di- 
alis I n calce eiufdcm fchol i j 

Ex fchoL prim. propofit. ! 7. agnofcet modiim re- 
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. j>eriendi centrum graiiitatis fcgmenti ^nnuli cxfeg- 
luento irvtermcdio <^Hf. Quod -etiam inucniet 
alio modo exprclTo in eodem fchol :o. 

Fxfchol. propofic. 1 9. agnofccttnodum reperien- 
di centrum grauicatis portionis annuU ex portione 
maiori IHBC. ; 

Tandem cxfcliol.propotlt. x\>. agnofcet modum 
repericndi centrum grauitatfs fcgmenti intermedi/ 
.annuli ex fegmemb intermedio IHBZ Y, interci- 


piente axim BN. 

Ha? ergo funt nocitis geometricae , quae deducun- 
tur ex anreced. propofic. Quibus addenda eft Quod 
cum notatum fit in fchol.prim propofic.8 . lib.4. Pa- 
rabolam, fphsram , iphxroides, & excelTum cylin- 
dri fiipra durs conos inuerse pobtos, quorum bafes 
oppoiirx bafes cylindri, vertex vero medium pun- 
dlimiaxis, elTe magnitudines proportionalicerana* 
logas tam in magnitudine , qua m in grauitate j fequi 
cx. didis , his alVociari annulum prxdi^um ex hy- 



PROPOSITIO XXVII. 

1 

« ! 

Jf2 fchemata fropojtt. quinta ^excejfus cylindri emumjeri- 
ptt (omidi hyperholico fupra cylindrum circumfcriptum 
conoidi paralfoltco , erit triplus excejfus conoidis hypcrlnh- 
lici fupra comides ^i.%Y$holictim* 


Conoi- 


Digitized by Googie 



88 

C OnoidibushyperboIico ABC, &paraboIico 
E B F, fint circumlcripri cylindri Q C, T E. 
Dico tubum cylindricum QELC, triplum cflce*- 
ceiTusconoidis ABC, fupra conoides EBF. Q;i.o- 
niam enim cylindrus QC, eft ad cylindrum TF, 
vc quadratum AD, ad quadratum OE,- nempe 
cx hypothefi , vt D G , ad G B ,• ergo per conuer- 
fionem rationis & conuertcndo , erit tubus cylin- 
dricus Q_ELC, ad cylindrum QC, vt BD,ad 
DG. Sed expropofic.5* 7. & ii. cylindrus C^, 
eft ad conoides ABC, vt D G, ad dimidium B G, 
cum tertia parte DB: ergo ex aequali, erit tubus 
QELC, ad conoides ABC, vt DB, ad dimi- 
diam G B, cum tertia parte DB. Rurfum,quoniam 
diuidendo, eft tub' s QE LC, ad cylindnmi TF, 
vcred-angulum AfcC, ad quadratum ED, nem» 
pe ex hypothefi , vt DB, ad BG, & conoides? 
E BF, eft dimidium cylmdri FF, vt oftendimus 
priccipue inl)b.2.propofic.i5. Ergo tubus QFLC, 
erit ad conoides EBF, vt DB, ad dimidiam GB. 
Sed erat ad totum conoides ABC, vteadem DB, 
ad dimidiam GB, cum tertia parte DB. Ergo 
QELC, erit ad reliquum , nempe ad diff^^ienciam 
conoideorum , vt DB, ad fui tertiam partem 
nempe erit triplus talis exceflus. Quod erat often- 
dendum-. . 


ALI- 
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^ aliter: 

Quoniam tam totus cylindrus cft triplus 
totius coni ABC, quam ablatus cylindrus <T F, cft 
triplus ablati coni EBF (infcriptis priu<? conis in 

conoidibus)f ergo & reliquus tubus Q^LC, tri- 

plu s erit reliqui ; nempe differenti* conorutu . Sed 
ex propofit. 4. differentia conorum eft aequalis diffe- 
renti* conoideorum . Ergb tubus erit etiam triplus 

differenti* conoideorum . Quod &c . 

M PRO- 
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PROPOSITIO XXVIII. i 

f ^ \ 

Excejfus cylindri circttmf ripti conoidi hyperbolico fUpra | 
cylindrum circumfciipturn conoidi parabolico fiepe ex» | 
plicato , efi ad different latlf conoideorum , paralie» \ 

lo^ammum circumfcriptum trilmeo quadrat ico adip» j 

fum j fecundum totum ^ quam fecundum partes \ 
proportionales j fi diametri trilinei^ O*conoidis fecenfur 
proportionaliter , . \ ■ 

i ' ,■ ' ' 

S int ergo conoidea hyperbolicum A B C , & pa- 

rabolicum E BF,,vtfatpe ditium eft, cum ctr- j 

cumfcripcis cylindris QC, TF, & infoper fit fe- i 
miparabola BCO, cuiiis diameter OB, bafis 
OC, & parallelogrammam ei circjmfcriprura fit 
00,.adeovt"D’B C,* fictrilincumquadracicum, cu- 
ius diaraerer DB. Dico tubum cylindricum-. 
QELC, dTc ad differentiam conoideorum, vtpa- 
rallelograminum DO, ad trilineum BDC, tam 
fecundum torfi*ii , quam fecundum partes propor- 
tionales. Sutnauirin DB, diametro arbitrarie pun- 
<5Ium G, per quod in folidisintclligatur tranfirc pla- 
num HK, plano AC, parallelum, fecansti.bum 
in P, conoides hyperbolicum in M, & paraboli- 
cum in R; item in paraildogrammo ducatur GK, ^ 
parallela DC, fecans curuam parabolicam in S, 
Quoniam ex propofit. j. re^angulum A EC , cft 
ad rer^angulum MRV, vt quadratum DB,'ad 

qi adra- 
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quadratum BG; &vtrc>5angulum AEG>Hoceft 
reccangulum HPk, ad rci^anguldm MR.V', fic 
‘armilla circularis HPk', ad armillam circuIarcnC. 
KiRVr ergo vtarmillaciriularis HPk, adarmil- 
lam’ circularem MRV, fic quadrarum DB, ad 
'quadrarum BG. Sedcxnaruraparabolxquadraii- 
etiam vc quadrarum D B, ad quadratum-* 
BG,fic DC, ftii KG, ad GS* Ergo &vt ar- 
milla HPk, ad armillam M R V, fic k G, ad G S* 
Cuuivcropundum G, fumptum fitad libitum; er- 
go vr oinncb armill* tubi tylindrici LC , pa- 

rallelafarmilljB AEC, ad omnes armillas dii£* re n- 
tix conoid. orum , parallelas AEC, fic omnes \U 
neae parairdograiiimi DO, parallelae DC, adom. 

M 2 nes 
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nes lineas trilinei CDB," parallelas ftidcm DC; 
nempe ve tubus addiiFcreotia!n,(icpvallel^ram^ 
aiuna adtrilincui». w. 

Cum vero’quod oftenfdnicft de totii, pappat pof- 
fe codecp modo probari dc partibus proportionali- 
bus, ideo patet propoficuriiV 'V ' ^ i • , f 

SCHOKIVM I. 

t 

Patet ergo quomodo adbibito cnam alib folidd 
hyperbolico, nempe differentia conoideorum, poifi- 
mus quadrare parabolam . Cum enim ex ^ropofit. 
anteced. tubus cybndricus, QE L C, fit triplus dif- 
ferentiae conoideorum ; ettam paraltelogrammum 
triplum erit trilinei j & confcquenterfefquialtcrum 
femiparabolse. ,r • « 

Infupcr patet, quod cum in fchol.a. propofit. 1 8 .’ 
probatum fit, conum, trilineiim qiiadraticura, excef- 
fum cyiindri circum feri pti hcmifphxrio , & hemif- 
phacroidi, &exceflum tubitylindricifuperannulum 
latum ex hyperbola circa Tccundam diametrum, eflc 
quantitates proportionaliter analogas , patet 
quam bis profexta addi differeptiam conoideorum 
pr*di<^am^ 


SGHOLIVMII. 

In propofit. IX. lib.a. de Infinit. Parab. cuius 
fchema hic apponimus , probaoimus > qupd fi fini 
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dus quaelibet figurae ABC« AEFC, fiipra ® 
dem bafi A C , & circa communem a*im B D; fint- 
q le h<e talis naturae , vc ipfis duplicatis ad partes 
A C , ,h.Tccuadat communis axis ambarum figara- 
lum 3 prqbauimus inquam > intell^S ambabus figu- 

, I ' >'-:i ' StS 

> 4. i - . , - 
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ris gyrari circa parallelam ipfi BD, du(ilam per 
pundum e, quxGc v*g. C F, foliclum rotundum 
ortum ex figura A E FC, efie ad folidum rotundum 
ex figura ABC> vt figura AEFC, ad figuram 
A B C ► Hoc probauimus medijs truncis iiniftris cy- 
lindricorum re<5torum fiipra figuris exiftentium> vc 
loco cic. potefl: confpici ► Ex hac vniucrfali propofi- 
tione deduximus ibidem quamplurima corollaria; 
quibus poteft aggregari, quod Ii A BC, effet hy- 
pcrbola > & fc C, efllt parallelogrammum ipfanru. 
circumferibens, & haberetur qr ad raturahyperbo- 
I«,ncquaq'iam ignoi a etu r ratio cylind ri ex E C.cir- 
ca CF, ad annulum ftri<fJiimcxhyperbola ABC, 
circa CFi. Verum ilia propofitio poteft yniucrfa- 
lius prOponi ; non folum enim illud verum eft j fed 
ciiam verificatur, quod fi illae dux figurae rotentur 
circa paralie' lam ipfi C F , fed extra figurasdui^am ,, 
adeovt ex figuris ciatis generentur annuli latirni- 
hilominus annulunv fatum ex A E F C, ad annulunat 
latun ex A B C, efie vt figura A E F C,‘ ad figuram 
ABC. Hoc pofict probari medijs ijfdem truncis, 
& hoc pa€io licerer ampliare dodrinas de truncis in 
illo opere expofrasf fed de his forlar* aliquando . In 
prxfinti probabimus medijs ad noffrum inftitUTum 
magis accomodads , feijuentempropofitionem vt ex 
huius cogniiionc inq iramus centra grauitati^ iufi- 

OKorUiU aanutorum , « t infia pacebic* 

, * 
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PROPOSITIO xxix. 


Si/tf per eadem bajt (s* <\rca eandem diametrum jlnt quahhet' 
figura O* par allelogrammum ipftrn circumfcrtbens . Cy. 
Undrus ex parallelogrammo ad f olidum exfigurayi mlutis 
ambobus circa parallelam diametro dudam ^el per extre^ 
initat em bafis^ <vel extra bafiM^erit^vtparallelo^ranu. 
mum ad figuram. ' -iJiJ'. , 



\ 


S Vpet eadem bafi AC, & circa «ndem dia- 
metrum BD, fint qualibet figura ABC & 
parallelogrammum EC, ipfam circumfcribens 
& intelligamusaiibas figuras prius rotari circa FC 

Dico cylindrum £G, cfTe ad folidum cx ficura^ 
- A BC, circa eandem FC, quodfic ABCHG vr 
EC, ad ABC. Accipiatur in BD, arbitrare 
pundum' J; per quod intelligantur tranfire in^ 
nguns linea k N, AC, 'parallela , in folidis veto 

■ ' i ■ 
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planum KN, item AG, parallelum. Quoniam 
enim vt kN^ ad LM, Mc (fiimpra N a,, com- 
muni altitudine’) redangulum kNR, ad re<^^an- 
girlum Tub L M > & Tub NKf & NR> tft 
qualis MQ^ quia MN. eft arqualis tam'NO,‘ 
quam QR, vndc etiam rcdtangulum C-b' LM, 
& fub N R , cll arquale redangalo L M Q * Ergo 
ciiara vt kN, ad-L M, fic .fet^angulum kNK, 
ad rcctangulum' IKU- ^cd \t rcctangulum^ 
kNR, ad recta r.gulu m ,LMQ , fic circulus, 
kNR, ad armillam citcularcqa L M Ergo 
diwt KN^, ad LM-, fic cucLilus KNll,adar- 
millam circularem' ^L M , At -punauffl I , fum. 
ptum eft vtcunqu^. JBrgb & vt Vnum ad vnum, ita 
omnia ad omnia Ergo vt omnes lineas figurae E C, 
A C, parallelae ad omnes lineas figurae^ ABC, item 
A C, paralle las, fic omnes circuli fqlidi EG, circulo 
A G j paralleli ad omnes armillas folidl ABCHG. 
Ergo & Vt figura ad figuram ,'fic folidum ad foli- 

dum-.. , . ' 

Sed fupponamus figuras praedidas rotari circa 
ST, 'pofitam vlfa C, ipfi B D, parallclarn, adeo- 
yt ex figuris generentur tubus cylindricus, & anna- 
lus lacus vt in ftquenti fchemate, Pico nihilomi- 
nus eTc E C, ad figuram ABC, vttubus E CY, ad 
annulum cx figura ABC. Nam accepto vc prius, 
punClo, l, arbitrarie , fic^lifque ijldcm , conclu* 
demus codcmi modo effe vt K N , ad L M, fic rc- 
dlaneulum KNR, adrei^angulum LMQ;nem- 
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pe ficarreil/am circularem kNR, ad armillam cir- 
cularem L M Quare eodem modo concludemus 
elTefiguram EC, ad figuram ABC, vc folidum 
cx EC, circa S T, ad folidum cx figura ABC, cir- 
ca eandem T5. Quod erae ofiendendum. 

SCHOLIVM. 

Cum prsfens propofitio fiepropofita in tanta vni- 
Uerfalitate, adeove comprehendat infinitas figuras 
circa diametrum , ^ infinitis modis diuerfificaras, 
impofiibilc videtur polfe ipfam oftendi in tali vni- 
uerfalitate vnica confit udione nifi perindiuifibilia . 
Modo etiam archimedeo probari potefi, fcd in cafi- 
bu$ particularibus , &confiru<fiionibusproprijs, vc 
quilibet poterit experiri. 

Jrx hac aurem vniuerfalifiima propofitione, ea om- 
nia , quae l. nt dedm^a in corollarijs propofit. cit. in 
opere de infinic.parab^. circa variafolida annulorum 

N ' firi- 
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ftridorumex varljs figuris genitorum, pofTunt dedu- 
ci etiam in infrnitis folidis annulorum latorum j qus 
aurem eafint, infpiciatur ibidem . Ne s enim in prar- 
fcnti non maniftftabimus nifi infinitorum annulo- 
rum tam ftridorum , quam latorum centra grauita- 
tis . Nam facili negotio ex didis in I1b-4.infinir.pa- 
rab. agnofeemus figuras prardidas effe quantitates 
proportionalitcr analogas cum fuis annulis, ram ftri- 
' dtis, quam latis- V. g. facile^agnofcehius figuram 
ABC, efle quantitatem proportionalitcr analogam 
tam cum aonulo ftrido ABCHG, in prima figu- 
ra, quam cum annulo lato ex eadem ABC, in fe- 
cunda figura. Quare etiam duo annuli ex eadem 
figiira, nempt&firidus, & latus erunt quantitates 
propoi tionalitcr analogJt tam in magnitudine, quam ' 
ingrauitate. Sequitur ergo nos habere centra gra- 
uiratisrronium illorum annuloium tam ftridorum , 
quam latorum, quorum figurarum genitriciumfupra 
cxplicataium, habemus centrum grauitatis . 

Si ergolupponamus ABC,elfe parallelogram- 
mum veluti £ C, quod rotetur vel circa fuum larus 
FC, vel circa TS, ci paraIIdLm(qnodf( mpcrintelli- 
gendum erit in dicendis impefterum , ne cogamur 
idena cim ledo- um t^dio rcpttt ic) centrum gramta-- 
tis cylindri, \ d ti biiylindrici,ftcabit FC, vel T.^> 
in ca ratione, inqualecae BD, centrum grauitatis’ 
parallclogrammi. 

Si vero fipponamus ABC, nobis repratfinrare 
infinitas parabolas^ habebimus centrum grauitatis 

infi- 
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infinitorum annulorum ex ipfis fic fecarc FC, vc 
pars terminata ad F , fic ad partem terminaram ad 
C, in primo annulocx prima parabola vt i. ad i. -In 
fec. yt 5. ad 2. in rertioyt4. ad j. & fic in infinitum* 
Ratio eftjquia 
bcrauscentrum 
ficfecare BD. 


cxfchol. prim.propofit.*.l.b. 2.ha- 
grauitatis infinicarum.parabolaruni 


Si autem fupponaraus ABC, efle quamlibet 
infinitarum parabolarum, & £C, elfc paralklo- 
grammum iufinitisparabolis circumfcriprum. Ha- 
bebimus centrum grauicatis infinitorum annutorum 
ortorum ex reuoJutionc excefluum infinitorum 'pa- 
rallelogrammorum fupra infinitas parab das. Hoc 
autem centrum grauicatis fic fccabit FC, vc pars 
terminata ad F, fit ad partem terminaram ad C, vc 
numerus annuli vnitate au^us , ad triplum nume- 
rum annuli vnitate audlum. V> g. in primo annulo 
yc 2. ad 4. in fecundo > vt 3 . ad 7. In tertio vt 4. ad 
" - - . 5! ^ 10. & 
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IO. & fic in infinitum . Ratio quiaexfchoL 
propofit. 8. ciufdem libri centrijm gr au iratis excef- 
fus parallelogrammi fi C, fupra parabolam fic fecac 
ipfam BD. ' . . 

Sed fupponentcs ABC , effe vel femicirculum > 
vel femiellipfim, vel circuli, aut cllipfis portionem > 
vel etiam hyperbolam. Habebimus centrum gra- 
uitatis annuloruot talium figurarum, Ted fuppofita 
figurarum quadratura. Hxc autem patent veraefie 
pariim ex didis in lib. i . vbi in propofit.24. afligna- 
uimus centrum grauitatis femicirculi r & in fchol. 
prim.propofit. 2 5 ..omnium ipfius portionum j &ia. 
propofit. vltima lib. 4. in qua afiignauimus centrum 
grauitatisomnium partium ellipfis i partim cxdidis 
in propofit. 22. huius, & in fcholio ciufdem, vbiaf- 
fignauim. s centrum grauitatis hyperbolae ► Imo fi: 
in fchemate illius propofit ionis, intclligamus excef- 
fum parallclogrammi GC, fupra hyperbolara_i. 
ABC, rorari vel circa HC, vel circa i pfi paralle- 
lam exti a parallclogrammum^ex didis ibidem, agno- 
fcetur centrum grauitatis annulorum genitorum. 

fixiftimantes autem ABC, effe cycloidem pri- 
rhariam} placitis TorriceHij iniib. i. demotugrau. 
fchol. propolitiiS an nuentes>inccHIgemus centrum 
grauuatisannuUex cycloideficfccare FC> vepars 
terminata ad F, fit ad partem terminatam ad C, vt 
^ • ad 5 » 

Sed accfpiamusfchemafequcns, in quo intelli- 
gamus femiparabuiam BAD> duplicari ad partes 

bafis 
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bafis A D, adeo vt!i»ceuadat^mmunis axis ciui: 
rum f roiparabolanim (itiuirconiun^ruin 5 hanc- 

<jue figuram intelligamus rotari vel circa O N» vel 
circa parallelam A D, extra fig mm: centrumgra- 
uitam produdoriim annuloram ita fecabit 0 \, 
ycl illiparaUeUm vcpars tcrminataad O, fit ad 

farteoi 
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partem terminatam ad N, vt numerus annuli au- 
dus ternario ad numerum annuli auLlum vnitate.^. 
Nimirum in primo vt 4. ad x. Infcc. vt 5. ad 3. In 
tertio vt 6 . ad 4. & fic in infinitum . Ita enim ex 
fchoL 2. propofit. 2. lib. 3. centrum sequilibrij fcmi- 
parabola» ABD, fcu centrum grauitatis figur*e 
N A B, diuidit A D . 

PricdiflsB autem figura: circumferipto parallelo- 
grammo E N, & figura conflante ex duobus trili- 
ncis N O A B E, reuoluta pradielo modo: centrum 
grauitatis folidi geniti lic fecabit ON, vt pars ter- 
minata ad O, fit adpartem terminaram ad N, vt 
vnitas ad numerum annuli vnitateaudlum. Nempe 
in primo vt i. ad *. Infcc: vt i. ad 3. In tertio vt i. 
ad 4. Etfic in infinitum. Ratio efl quia centrum_f 
grauitatis talium trilmeorum fimul coniun(3orum 
fic diuidit AD, vt centrum asquilibrij vnius v. g. 
AEB, diuidit EB. At ex fchol. prim. propofit. 2. 
lib. 3. E B, in prtedida ratione fecatur a tali centro 
«quilibrij. ^are patet propofitum. 

At fi femiparabola qu elibecinrclligaturduplicari 
ad partes B F, vt figura conflans fic CDBQP, & 
& hxc rotetur vel circa DC, vel circa ipfi paralle- 
lam . Centrum grauitatis folidi geniti fecabit parb 
ter 13 .C, vr pa rs terminata ad C, fit ad pariem ter* 
minatam ad D, vt numerus annuli ternario audliis, 
ad numerum annuU vnitateauilum. Nempe vt 4. 
ad 2.vt> ad «»&c. Itemfitrilineum CBQ, ficrO' 
letur) < D C, fic fccabitur vt pars terminata ad 

fit ad 
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iic ad partem terminatam ad C, vc numcrui ann^ 
li vnitareaudus,ad vnitacem . Katio eft quia eodem 
modo fccatur AD, a centro grauitatis figurae 
iSi A B, ficuti fccatur B F, a centro grauitatis fi- 
gurae DCBQP } ita tamen vc homologi termini - 
extremi fint A> & Fj.D, & B. Item eodem 
. i modo 
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modo fecatur A D , a centro g^auitar-s figur* 
ONABE, ficu ti fecatur B F» a centro grauitatis 
figurae CBQj exifientibus pariter homologis pun- 
( 5 lis extremis A, F; D, B. 

Cum vero eodem etiam modo fccerur B D , 
centro grauicatis figurae ABC, ficurt fecatur FC, 
a centro grauitatis duplicatae lemiparabo*x DBG, 
in BDCRG: pariter cum eodem modo fccetur 
B D a centio grauitatis trilineorum A EB F C, 
ficuti fecatur F C,' a centro grauitatis ipfius BCK» 
feejuiturquod fi intelligamus figuram BOCRG^ 
rotari circa RG, &c. incelligemus pariter RG, 
ficdiuidi a centro grauitatis geniti folidi , vt pars 
terminata ad R, fit ad partem terminatam ad G, 
vt numerus an nitli vnitatcau(^us, ad numerum an- 
nuli'. Nempe vt 2. ad i.vt j.ad a, &c. Item fi in- 
telligauius fic rotari figuram BCR; RG, fiefe- 
cabiciirvt pars terminata ad R, fitaj partem termi- 
naram ad G, vt numerus annuli vnitate audus ad 
triplum numerum annuli vnitate auiitum- Ne rpe 
vt X aJ 4. vt ad 7. vt 4. ad 10. £c fic in in- 
finitum... 

Quer autem diiflifunt fiipra de parabola quatuer 
modis difpofica , quantum ad afiignationcni centro- 
rum grauitads fnlidorum rotundorum ex ipfa g ni- 
torum , patet polfe eiiam applicari fuo irodo folr- 
dis genitisex reuolutione poitionum cuculi, & el- 
lipfis, itim femihyperbol.e fic difpofi-arurn . Sed 
quodnam fic tale centrum relinquimus >ri confi- 

derao- 
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derandum . Pra?cifni^quia centra^rauitatis figura- 
rum gcRitriciuip non habemur ni(i Tuppofita ipfa- 
rum hgurarum quadratura • Non (ic relinquemus 
confidcrandum ledori , in quo jHindlo ip fius F C, 
.'vei ip(i4>aralldac , fit centrum graultatisTo lidi geniti 
^xcxctha parallelogtammi £ C, rupraCt^ppofitam 
. O cycloi. 
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cyvloidem primariam ABC, reuoluto vel cir- 
ca FC , vel circa didam parallelam 2 Item in_* 
c|i o punAo ipfiiis R G, vel ipfi* paralie!* fir cen- 
trum grauitatis duplicat* femicycloidis B D CRG, 
ad partes FC: fcd admonebimus, centrum graui- 
ratis folidi orti ex reuoliitionc figur* B D C R G, fic 
fccarc didam RG, vt pars terrninata ad R, fit ad 
partem terminatam ad G, vt 7. ad 5. Ratio eft, 
quia ita diuidic -B D , centrum grauitatis cycloidis 
ABC, ficiiti diuidic FC, centrum figura: BDCRG . 

Item admon(ebinlus, cemnim grauitkis folidi orti 
cxgyrationcfiguPT! A,£BFC, circa FC, ficfeca- 
re F C , vc pars terminata ad F^ fic ad parterai ter- 
minacamad C,vt 1* ad j. Ratio cfl quia fic di- ! 
uidic B O, centrum grauicaris prtedidie figura: rc- 
uoluta?. Nimcumex rorricclliodedimcnfionccv- 

_ i ^ 

cl( idiS, & ex T aequer in di flertationc de ci rculorum 
volurarionibus propofit. 20. demonftratione nun- j 
qua n fans laudata, conflet, A E B F C, elTe tertiam 
par em cycloidis A B C j & cum ex cedein Torri- 
celliofupra citaro, fupponaimis centmm grauitatis 
cycloidi'* fic feca'-e B I), vtpan terminata ad B, fit 
ad pircem terminatam ad D, vc 7* ad 5 j & pariter 
cum medium pundum BO, fitxentiunrgraaitatis 
' totius parafclogrammi E C, nempc^ccntrum gra- 
' nitatis papallelogramn i relinquat hinc inde 6, par- 
'tes, quarum B-l>, fupponitur i a j Icdorindodri- 
nis ArchrmcdscxCrCitaru.i facile agnofeet, centrum 
grauitatisprxdicu cxcelfus ficfecare BDf vt pars 
•1: V •' ler- 

I 
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terminataacf B, fit ad* pariei» terminatam ad DV 
vt 5. ad 9. feli vc 1. ad j- Lector autem fic edo- 
ctus facile agnofeet etiam centrum grauitatis figuix 
B C R » rcuolutx circa RG, &c* ficfecare RG, 
vt pars terminata ad Ry fit ad partem cerminacam 
ad G> vt 1. ad 
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Supponamus autem A BD, efle portionem mi- 
norem parabola cuiufcunquc linea BD, 

diametro paralleli, adcovt AD, fic bafis talis por- 
tionis j&intelligamus portionem ABD, duplicari 
ad partes BD, adeovt BD, diametro parallela^» 
euadat axis ABCi & intclligamus con- 

iucto modo figuram ABC, rotari circa F C , &c. 
Exjw-opofic. 5.in qua aifignatur centrum x- 

qumbri/ portionis ABD, in BD, diametro pa- 
rallela , & confequenter centrum grauitatis figurat 
ABC, habebimus centrum grauitatis talis folidi* 
Si vero intefligamus figurae ABC, circumferiptum 
parallelogrammum ECj cum excefllisipfiushabca- 
. mus centrum grauitatis , quia habemus centrum gra- 
uitatis & paraHelogrammi , & portionis, & expro- 
pofir. I j. Itb. pri. habemus rationem parallelogram- 
miad figuram , & confequenter illiusexceflus ad fi- 
guram j habebimus etiam centrum grauitatis folidi 
ex illo exceflu circa F C , vel illis parallelam . Quod 
vero didum eft de figura ABC, patet cx fupradi- 
intelligcndum etiam fore de figura BDCRG. 
Sed fi talis figura intelligeretur duplicata ad parce» 
AD, adeovt bafis DA, euadat axis figur* NAB. 
Ex propofit. i'4. hb*f5 ^ habcbimuscentrum grauica- 
•tis annuloriim ex NA-B, circa ON, vel illi psf. 
rallclam. ideroque intelligendumeftfifiguraincel- 
ligcrcTur duplicata vt COBQP. 

< Si vero to fequen t! figo ra, portio maior AI® E>, 
paraboIjE cuiufcunquc, cuius bafi$ AD, intcllig^ 
•' -c ■ ■■ ' tur . 
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tur daplicata quaruor modisfupra didiSj^uicelliga:- 
mus generari folida praedica j nihilominus ipforuin 
iblidorum habebimus centra grauitacis . Ratio eft 
quia in propofic. ig-Sc 20.Ub. 3> habemus cencra_> 
aequilibri j maioris portionis parabolae cuiufcunque 
refedae linea diametro parallela, tam in predida li- 
nea diametro parallela , quam in bafi . Vnde eriam 
habemus centra grauitacis duplicate portionis qua- 

luor 
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tuor fflis modis j &confequcnter centra grauitatis il* 
Iorum annulorum. 

Sed fi in eodem fchemate, portionem L M I B D, 
parabola: cuiufcunque rcfe<aae duabus lineis LM, 
BD, diametro I K, inter ipfas intercepta, paral- 
lelis, intelligamifs difponi quatuorprxdic^is modis, 
& intelligamus donfucto iriodo generari quatuor 
fpecies annulorum, vrfepe'di<f^umeft: illomni om» 
niumfeiemus centra grauitatis j ha:cque nos docent 
propofit,. 1 1 . & ri. lib. in quibus adfignantur cen- 
tra a?qui!ibrif illorum fegmentorum tam ia bafi^ 
quam in lineis diametro parallelis » , 

Sed fi in fequenti fchemate fiipponamus A B E F, 
cflefegmentum fcmiparabola: cuiufcunque refedlx 
linea BE> bafi AF, parallela , intellig^ufquc 
hoc aptari quatitor confuetis modis, & vtin'fchc- 
mate. Habebimus centra grauitatis folidorum ge- 
nitorum modis fupra explicatis. Videat Ici^or pro- 
pofit. IO. lib. 5„inqua aflignatur in E Fj centrum 
grauitatis fegmenti ABCO; & propofit. ii. in 
qua aflignatur centrum a?quilibrij fegmenti ABEF,, 
inbafi A F.’ • ; f . ; : 

Sed fiipponamus ‘ p A B E , effe vtique fcgnreir- 
tum femipprabolac cuiufcunque y fed ficdifpofitje vt 
.AF, fit diameter , ^ BE, parallela dianretro, 
adeovt F A B E , fitfcgmenaimad diametrum, quod 
intelligaturduplitatum quatuor modis vr in fchema- 
te - Solidorum genitorum eonfueto moda eat figuris 
fic difpqfitis habebimus cenltra grauitatis . Qu.iaii» 

prq. 
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pfopoGt*f5. & itf. libri j. habemus centra zqui. 
librij fcgmenti ad diametrum parabolz cuiufcun- 
quc, tam in baii, quam in linea diametro parallela , 
Solum viderur nobis Ic(^orem admonendum , cir« 
cumferipeis figuris parallclogrammis s (olidum ex 
cxcelfu parallelogrammi GD, fiipra figuram-. 
A B C D , habere ttie centrum grauiracis, quod fic 
fecet DH,.FE, pnailelam , vt pars terminata 
ad D, fitad partemrerminatam ad H>vtnume> 
lusannuli vnicateau€kus ad vnitatem. V.g. inpri- 
ai'9,vt 2. ad I. Infecundo vt ;.ad i. Et fic in 
infinitum . Ratio eR quia AGB, efi trilineuiti 
O.. : fimilc 
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fimile toti trilineo totius fcniiparabol», in quo pari- 
ter centrum acquilibrij ficdiuidit AGj & confe- 
quenter centrum grauitatis duorum trilineorum 
AGB, CDH, fimulfic diuidit F E, vtparster- 
ni inara ad F, (it ad partem terminatam ad £, vc 
numerus crilinei vnitate au<5lus » ad vnitatem . Idem 
propter eandem rationem ,intclligendum cft de tri- 
lineo CDN, rcuoluco vel circa dudam per N, 
feii C, ipfi EF, parallelam, Vel circa alias paral- 
lelas EF, extra trilincumdu(flas. 

Sed tandem fupponamus A B E F , efle fegmen* 
tLim intermedium fcmiparabolae cuiufcunque refe- 
clse duabiis lineis BE, aF , diametro parallelis, 
quod fegmentuiM incelligatur 'difpofitum quatuor 
modis . Omnium folidorum genitorum confueto 
modo nobis innotefeent centra grauitatis expropo- 
llt. 17 . & i 8 . 1 ib. 

Q^ot igitur folidorum habeantur‘cic 
propolic. centra grauitatis, de quibus neutiqdam co- 
gnitio tenebatur, potuit le&or animaduercere. Sed 
non minorem ^vtilitatem capiemus ex fequenti p'ro- 
pofirione, qux, modo ad noftium inditurum apto, 
explicata , ducet nos in cognitionem centrorum gra- 
iiiratisquorundam folidorumjlqn^ vfque nunc geo- 
metria ignorauit. Prsecipu^extpia venabimur cen- 
tra grauitatis omnium femiRiliorum parabolicorum; 
nempe docebimus in quo pundo baiisiit centrum 
grauitatis folidi ex femipaiaboia quacunque reuo^ 
luta circa bafim . i . . * . 
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PROPOSi^riQXXX. 

(Annultts ftri^iis.p^mti Antecedentis propoptionis AquAtm 
^uAttmrpdidu.i ''^uoyu^Mub!ipn^^'^m^.Qn!^itir^ re- 
uolutione p/tnip^rst C{rcA d^mufi^m duo ex re~ 
uolutione pmipgttne , circA^pAralUlam d\fWfro p r ex- 
tremitatem IfApj^i O* hac tam pandum \itum^ quam 
fecundum partes proportionales . hem annulus latus ex 
eadempgura aquatur dutdius primis folidis^ (s* duobus 

^nnulis latis -tx /ern^guroi circa'^aralldam diametro 
‘ --- 

/ \ *■ / * . 

E Stq.er^ figura ABC,- in primis^ qua? reuo- 
laaturcirca C^, diametroiB D, parallelam . 
duttam pcfextrcrtiitaiem bafis C. Dico annulum ‘ 
A BC H G, arqualemefie duobus |folidis ex femifi- 
gura DBC, circa BD, & duobus folidis ex ea- 
dem DBC> circa CF. Dilponantur ifta folida, 
vf-in fchemate, fcc. adeovt contineantur omnia in- 
terduoplana AB, CD, parallela. Sicuti autem 
talidcr funt difpofita vt dno genita ex? reuolurionc-j» 
DBC, 'circa dignaetrum occupent medium locum, 
ka potuiffentdifpohiquocunquealio modo; & fitu- 
ti 'dirponuntur vcvhum aliud tangat, ita potuilTent 
difpoftj vteflTe$t ab inuicerti dilTita-quOcunquc inter- 
uaIlo.( Difpe)rit3 autcai ftjcruntfic tanquam concine 
lidinod^ ik infe Aehda: pulcherrima, qua: ex Wl i pro- 
pofitlonededcict^oitur. >■ Atfeipiaturin diantciro' BD, 

' ' 1 P primae 



primae figur*, qwc<lJibctpun<^OIii I, perqiiod du- 
catur planum LQ, plano A parallelum. Cum 
at^tem C A, in fecunda figura fttpponatur arqiialis 
ipfi BD, in prima, fiat CE, a-qualis B I, & per 
H, agatur planum. E F, AB, CD, plani? paralie? 
Ium . Rdc^anguli m^ E M Q , ,prim«; figurr , diui- 
ditur in rca^irgida IMQ, & Ke- 

(J^angulum IMQ, cft a?quale reetangulis J M Pi 
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I M, PQvfci MIL. Pariter rectangukim Lf» 
M cum fitsequalercctangulo IMC^ diuiditur 
in eadem rectangula • Quare colligemus , rcdan- 
gulum LMQ, asquale cflfe duobus re(f^angu lis 
IMP, & duobus rci^angoli» MIL. Redangulum 
IMP, in prima figura , jequatur rciSangulo EGK, 
in fecunda; vnde duo re^ngub* IMP, prima?, 
a?quaaitur duobus re^ari]guiTs“T:GE', R S'F , fe- 
cund e : .^rmjdu^redanguiai M I i* 


arquan- 


, ‘iccTmdtr;, 
nia €uatud( fe^anpula , j^qiiantur| 


: «rredangulisfojiund eL Er^etiam fecaangilr| 

tMgJ 2nm« 


A 


L®M; N^J^; RS5f fedftnda?i> Ergo 5i armilla 
circularis LMQ^ folidi prim.Tfigurse, aequabitur 
armillis circularibus EGk; RbF, & circulis 
LOM, NPQ, fecunda?. Cum autem pun fla I, 
& E, fumpta finr ad hbitum , inuentaque fit aequa- 
litas inter plana pr.cdifiajreCt^ ded cernui, necdum 
omnes armillas circulares folidi prima: figura? pliano 
A G , parallelas , aquales elfc omnibus armilliscir- 
cularibus, & omnit^s^eirailisfolidoruin fecundx^ 
fed etiam folidum primae aquari omnibus folidis fe- 

ctfndjaW. ’ '• i>' c.ii ^ 

Quod autem 'probatum fuic de toris, pater eo- 
dem modo probari poife de partibus 
bus i.quia non dtflrjmili modoprobabimosparuemifb- 
lidi primar cQnrcmam! inter phna panallola LQ^- 
aG>. 9 quoii; parti fclidortuiv fecundai ^ conteri- 
^ P X IX 


ta» inter, plaaa >AB> «EFj pirallela^. Quarepatet- 
propofitum,.;. ' i ' 
Secunda<pars piopontipnis.,- iriempc qa»d in fe^- 
queiHi %ura , ananlis latas ex 'figura , h BCl, «ij-ia . 
Tf>5, aqualis d»(^ttj/foHdiS)€x ^IXB G"-,' 

' /'i { o-J’ 



:jl:i <■: p7; ( f.i' ^xainq i/. induam 

reuoluta circa ®J>> & diiobusrcxi cadtm reiiblutc 


'ipx 




ta circa^ , ,T. S jt? pr^paratione; fini ili !idcecbQeh-I 
tira let^Qr ‘^ie, pr(?pri9 W4rtfe cogaofce* j/difdufii 
^ ri^ndq nps Aj ^ a Quare patet ^ropo^l 

iijvrt j ifiitc lii t 'i ii'i u<3pnio 

-to'*''lrrr:r. ?.-d.nrr-o h . , erl.ffir^q rOA 


. •..oSC'HO’L‘r¥”M'^ 

• . . . j 1 :. ..ii > xfiii (i: 

Nec etiam prjfens prbpofitio in tanta vniaerfi-^ 
litate prc>ponta ) videtur vntea don^ra Aionc^^.oba- 
xi, poffefli^methodb indinifibiltum . ! In figuriS‘veifti> 
pardculatiibifts , factis particularibus prxparationi^ 
bus ) probari etiatn poterit modo ArchimedeOt ^ Si^ 
citim,fuppoaaams;'A&C> «fle figuram^ ad. parte>» 
,.3 r “■ B, dc- 
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B , deficientem , Iccflor in geometricis peritus i'a- 
ciIpagnorcetprQbafipone;mo«k) Archimedea. -'i 
Ex his ergOj & ex dretis inJiib. 4 . delofinic’. Pitab^ 
cp|Iige(T|U 8 ,f«pe replicacana -doccrirriim j nimirum., 
anAirlumprira^fignrf foiida fi mtil. fecundi^', efle 

quantitates, proportionaliter analogas tam in mai' 
gaitudine,quam in grauitace. Vnde ciim.folidunv 
peimf fit magnitudo fic analoga cumfigura A BG .* 
Scqakur ctiam^omnia folida fecund? figaii^ fimul,^p 
fe analoga cum «figurat: AB C„ tam in magnitudi- 
ne >quam in grauitate . Gum aacem facile ctiatttfit 
cogr\ofcere prodictorum folidorum finsui-fecuncfol 
figuroe{fcccntrumgrauitatisin' VX ( vrhocemrti> 
fequatur fic ex indufiria difpic>/ita fuenintj^ icrga- 
cencrurpgrauitatis prodictorum fi)lidonrmcfimul ita 
fecabic VX, vteentruni grauitatis figurg AB*C,> 
fccat B p. Ex bac doctrina adiprueniernus centrum 
gr^pitatij, nopnnllofy m fplidoruiii' i I Sed priu s adno- 
vnum.partjcukuein fcqnentifehoiiia, quod^ 
q^iAima^u^)P,.Marium Beccinum Societatis lesu Tt- 
yiucret,libente^cxcepifie. ,j a - 1 ; . .j 


r . 


IV 
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... . . , ic^i? n* ' in r. y.n . - rn » 

-f>(5^ileu$/fn;p6ftriemis IDndogis!pag. apud nos t 
IpqUitUj' de paradoxo quodiam geometriccr. , irf quo 
inielligit (demjoaftrare ! circuH * circumferentia niJ^ 
Oqpakm, e0e pUflctot.t £de boc p^fadoxd,Tffftigift Ga«- 
^d^irfi^qMeac^^j^loteucifinnn^ & in^pendicuiafexa^ 

ginca 


-t; r» 


giata problematum geometricorum, & in hoc ope- 
re in fchob 3. propo/k. 10,. & infchol s propofic» 
48. At P. Bettinus fupradictos in tom. 3. fui ^ari; 
pareg. georo. fchoLprim.‘& ahbi, admonet parado- 
xom pr^ens nOquaquan» intelligeodWn eSe geomei. 
iiic^>tedphyfiG^ : nara geometrice Joquendo, Eucli- 
des, doctrina^ cius tradita indefin. 3;Iib. 3. ile- 
inent. abommbu(qiie panSn^ recepta huic alTerto acf-' 
ueriacur \ Projtoiftia enim eft ciuarum nTagrrittidi*»; 
num cjtiidem generis» quatenusadquaMi^em per*^^ 
tii^er, mutua. quardam habitudo. Q^ndoergo^com-- 
paratur cicctuEDferemia cum puiiv(^o» & colligitar ar-^ 
qualitas, 'ficcomparatioimpropria , &quffi iroffdh^f 
cum fincquamiratesdflaerfomni generunr . At non 
dceft aliusimediusterminus geometricus ofteirdens 
(^alilei ParalJogifinum fi intcltigac geomrtr ice lo- 
qui , non phpfi^ * Nb*cquenob}sftippeditateirab an- 
tecedenti propofitione', aiitcCedfcutiborquc felidfs •>' 
Nam ad modum G^lil^ diicWentes^-inmaxiiniim^ 
abfurdiimincidetemusc offenderemus^ertit» erreuff 
circumferentiam squalera eilc dUabitis erreuK* dt-» 
cumfeicntijs, quarum vnaquseque priori ciTetjqua- 
lis, & iniiipercidobils puti(I^is. , Cum .epiml proba^ 
tum fit , folidum ex A BC , in prima figura > jequa- 
le elfe quatimr^fiqltdts in fi. eunda figuratam jplenn- 
diim torum ,.qiiamfecundijm-partes proportiofifalijsq' 
fequerctuD cx dodirinaiGalileiy quodeum tandemi^ 
folidum .ABC H Gyi in prima figura definacimeir-. 
aimferemia'y}kcuiL yl cuiaS ‘diamecer:'B-Bj- item 
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quatuor folidorum in fecunda figura , duo extrema 
definantincircumfercntijs^quaru#! diametri CH, 
TD, mcdkveroia fcquerecurin- 

quam , cirCunXerdoiiam Bfi ,/squalcm efle dr- 
cumferencijs CH, 1 0;^ &‘^paoklis Y, Qnod 
cftabfiirdiuimtim . NamcUm^iretimfcrentiaifinc vt 
diametri , & cum BH, CH> &jTD, fint aqua- 
les; fequitur etiam circumferentias circulorum, quo- 
rum diametri CH, TD, duplas dTe circumfe- 
rentia, cuius diameter BH. Frroncusergo eftdi- 
fctirfus , ex quo h^riiurcircumfercntiam BH, 
aquari cifctimfer^ntiis CH T D , & pundis 
Yi Zj & confequenter errontus eft Galilci dif- 
curfus . ' ' V- i ‘ 

I . i -i ' 

PROPOSITIO 

; * 

\ ’ 

Semifitfi 2 AT abolici emufeunque^tentrum ^auitatis 

rqei-irjC, 

E Sto A B D, femiparaboTa quxeunquein prima 
figura, cuius diameter AD, bafis BD, qu« 
rcwoluta circa bafim BD, generet femifufum para- 
bolicum j huius opertet centrum grauitatis afligna- 
rc • Scmiparabola A BD , intelligatur duplicata 
. «d partes bafis B D , & figura ABC, ex duabus 
. femiparabolis conifafts inreHigarur rotari circa' F G, 
=BD, parallelam. ItdninfecundafigufairrteTfigan- 
lurquatuorfolidaficdirpofita, vt duo extrema AH^ 

TB, 


xx5a. 
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t* ,Bi, fint illa^quir onuntur cx fpmipar abola Dic, 

reuolujacircj^i CF,, duo, vero media; Cnt illaVqDse 
oriuntur ex reuolucione femiparabol* A B D , 'cir- 
ca bafim BD, nempe fint duo femifufi parabolici 
ex data remiparabola;. Ex propofic^ antcced-To^H- 
Oat <^uatuor folida fecunder figura? c/Te proportionk- 
IJtpr analoga cum-folido ABCHG, primas. 
foiidum ABCHG, primse cft proportionalic er 

ana- 
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analogtim cum figura ABC; cbuftante cx duabus 
femiparabolis . Ergo aa-quatuonfolida fecunda fi- 
gura fimul erunt proportfbnaliter analoga cum fi- 
gura ABC. $cdex fchol.2- propofit. 2 lib.yv cen- 
trum grauitatis figursB AB G , fic diuidit B D , vt 
parstermjnata ad B, fit ad partem terminaram ad 
D, vt numerus parabolae ternario audlqsad nume- 
rum parabola vnitate audlum . Ergo & centrum gra- 
uitatis quatuor folidorum fecundW figura fimtil fic 
fecabic VXj vt pars terminata ad Vj fit ad partem 
^ terminatam ad X, Vt numerus parabolae ternario 
audus ad numerum parabolae vnitate audlum . Sup- 
ponatur i perito gedmerra, fic diuifa in Itemex 

propofit. 1 8.1ib. 4. deinfin. parab. confiat centrum 
gradcadsfolidiexfcmiparabola DBC, in prima 
figura circa CF> ficdiuidere FC, vt pars termi- 
nata ad Fj ficad panem terminatam ad C, vc 
duplus numerus parabola ternario au(fius , ad du- 
plum numerum vnitate auiSum . Ergo & centrum 

grauiratis folidorum excremorumin fecunda figura, 

ficfecabunt lineas circa quas femiparabol* intelli- 
guntur rcuolut* . Cum ergo talia, folida fine ex infii-' 
tuto fic djfpofita, vt commu.^ne amborum centrum 
grauitatis cadat in VX;, fi ergo VX, ficdiuida-, 
tur in vt V^, fiiad >J<X, vt duplus nume-*^ 
rus parabolie ternario au^us, ad duplum numerum 
parabolae vnitate auaumj >J< erit centrum grauita- 
tis illorum folidorum fimul . Cum ergo in VX,fic 
centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul) 

. _ ^ quam 



quam duorum qxcremorum ,• ergo & reliquorumV 
. ‘ duorum mediorum fimul erit in Vx, centrumgra- 

niracis . Hoc autem rcperictur fi fiat reciproce vc 
media ad duo extrema, fic ad Cum 
'^^gocxcorollar.prim.propofit.4.iib. ?. fit folidum 
''Uiim medium ad vnum folidprum extremorum j 

r -fik. ne mpe duo rnedia ad duo extrema, vt numerus para- 


l - — wtaivi w>j pni 

bolaead mmierum paraboJ* vnitate audlum^ fi fiat 

vt 
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Iinaiom. v^riim ^ineh j-ft, quM * 
f/oceritexprirtiere irionem in cjua j 
cent.o^rawicatis ta s f< niitufi, ft or- I 
^»t,q |emnUteneinusiriiinucnH Q- ^ 
tefhlfufo pa^^ico qnaidracico . In 
ifufb> cum m conus, iampatt c BD, 
fic fecari vtparsad B, fit ad panem ad O, vt j. 
ad I . Jn quadratico ver6,confequentcr ad fupra 
dida , fi Bb > fic fccetur in S , vt B S , fk ad 
SDj vt nutncrus parabolae ternario audtus ad nu- 
merum paraboI.Tvnitateau<aum>- .quarum BD, erit 
8, talium BS^erit 5, &quarum BD, erit 12, 
talium BS, erit 75 cumdiinidia. Item fi Tecetur 
in I, vt BI, fit ad ID, vt duplus numerus ter- 
nario au(Sus, ad duplum nunaerum vnitate audum» ,* 


eew m 


tuor Siis modis j &confequenter centra grauitatis il* 
Iorum annulorum. 

Sed fi in eodem fchemate, portionem L M I B D, 
parabolas cuiufcunque refedas duabus lineis LM, 
BD, diametro I K, inter ipfas intercepex, paral- 
lelis, intelligamusdifponiquatuor prodictis modis, 
& intelligamus donfueto niodo., generari quatuor 
fpecies annulorum, vrfaspedidiumeft.' illorumi om- 
nium feiemus centra grauitatis j haseque nos docent 
propofir^ 1 1 . & tz. lib, in quibus affignantur cen- 
tra aequilibrif illorum fegmentorum tam ia bafiy 
quam m lineis diametro parallelis , ; 

Sed fi in fequenti fchemate fttpponamus A B E F, 
Gflefegmentuin fcmiparabolx cuiufcunque refed* 
linea BE> bafi AF, parallela, intellig^ufquc 
hoc aptari quatuor conflictis modis, & ytinfche- 
mate. Habebimus centra grauitatis folidorutn ge- 
nitorum modisfupra explicatis. Videat Icdorpro- 
pofit. IO. lib. 5.. in qua aflignatur in EF' centrum 
grauitatis fegmenti ABCD; & propofit. 11. in 
qua aflignatur centrum aquilibrij fegmenti ABEF,, 
inbafi A F.’ V,' r..f ; ‘ :r, ' . . 

Sed fupponamus F A B E , efle vtique fcgmeir- 
tum femiparabolas cuiufcunque, fed ficdifpofita vt 
,AF, fit diameter , -Sc BE, parallela diametro, 
^eovt F A B E , fit fcgmencumad diametrum, quod 
inteIfigaturdupUtatum quatuor modis vtiafchema- 
te - Soluiorum genitorum confueeo modo> ex figuris 
fic difpofitis habebimus cenitra grauitatis. Q^iam 

pro- 
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pfopoGM5. & 1 6. libri j. habemus centra arqui. 
iibnj Tegmenti ad diametrum paraboiar cuiufcun- 
que , tam in ba(i , quamin linea diametro parallela • 
Solum videtur nobis Icdorem admonendum , cir- 
cumferipeis figuris parallclogrammis > folidum ex 
excelfii parallelogrammi GO, fupra figuram.. 
A B C D , haberent centrum grauiratis, quod fic 
fecet DH,.PE, pitallelam , vt pars terminata 
ad D, fit ad partem terminatam ad H, vt nume- 
rus annuli vnscateau£lus ad vnitatem. V.g. inpri- 
m ',,vt 2. ad I. In fecundo vt ;.ad i. Et fic in 
infinitum . Ratio eft quia AGB> efi trilineum 
V . fimilc 
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fimile toti trilineo totius fcmiparabol», in quo pari- 
ter centrum arquilibrij fic diuidit A G j & confe- 
quenter centrum grauitatis duorum trilineorum 
AGB, CDH, finiulfic diuidit F E, vtparster- 
niinata ad F, fit ad partem terminatam ad E, vt 
numerus crilinei vnitate au<flus , ad vnitatem . Idem 
propter eandem rationem ,intclligcndum cftde tri- 
lineo CDN, reuoluco vel circa dudam per N, 
feu C, ipfi EF, parallelam /vel circa alias paral- 
lelas EF, extra trilincumdu(ftas. 

Sed tandem fiipponamus A B E F , efle fegmen* 
tiim intermedium femiparabolae cuiufcunque refe- 
dae duabus lineis BE, aF, diametro parallelis, 
quod fegmentuui intelligacur difpofitum quatuor 
modis . Omnium folidorum genitorum confueto 
modo nobis innotefeent centra grauitatis expropo- 
fic. 17. & iS.lib. 3. 

Qn^ot igitur foiidorum habeantur xrx: ant^ida», 
propofit. centr^a grauiratis, de quibus neutiquam co- 
gnitio tenebatur, potuit ledor animaduertere. Sed 
non minorem .vtihtatem capiemus ex fequenti pro- 
pofitione, qus, modo ad noiliuminfiitutum apto, 
explicata , ducet nos in cognitionem centrorum gra- 
iiiratis quorundam folidprumjtqojc vfque nunc geo- 
metria ignorauit. Prffcipuocxipfa venabimur cen- 
tra grauitatis omnium femifii^rum parabolicorum; 
nempe docebimus in quo pundo balis fit centrum 
grauitatis folidi ex femipaiabola quacunque reuo^ 
luta circa bafim.. . , . . 
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PROPOS^riOrXXX. 

'i'*.. . *• . 

zAnnulus figura ant\cedentis phpo/itloftis ttquutur 

quAtimr fdidu.y 'quo)wldMi^\ftn cx re^ 

uolutione 'ctrc4 d^mefii^m ,*v/4 duo ex re~ 

uolutlone femtfi^rtt , circa^purattSlam d\metro p r ex- 
tremitatem ^ tAmJecundum \etum ^ ejHam 
Jecunduin partes proportionales , Item annulus latus ex 
eadem figura aquatur dttoius primis Jolidis, (s* duobus 
^tAfjnulis latis ~tx JemtfigurOi eirca^^aralldam diametro 

Irxtrx rpfam .' 7- 

\ * 

I r»Sto,er^ figura ABC,- in primis^ qus; reiio- 
^ luacurcirca C^, diametro B D, parallelam 
ductam pprcxrrejtiitatem bafis C. Dico annulum 
A BCHG, a:qualemefle duobus jfolidi? ex femifi- 
guila DBC, circa BD, & duobus folidis ex ea- 
dem DBCj- circa CF. Dilponantur ifta foIiJa, 
vtdn fchemate, fec. adeovt contineantur omnia in- 
terduoplana AB, CD, parallela. Sicuti autem 
taliiicr funt difpofita vt dno genita cx? reuolutione-# 
DBC, 'circa di^naetrum occupent medium Ipciim, 
fta potuiffentdifpohiquocunquealio modo; & fitu- 
ti dirponuntur Vtvhum aliud tangat,' ita potuiflent 
difpOfti vteffei^t ab inukem dfifita-quOeunquc inter- 
liallo- Difpofita autcBiWcruntfic canquam concini 
nd‘mo<Sd afi infciVetuiapdlcberrima, quarcxwlipro- 
poGtidncdedUciifitur-.- Atfeipiaturin diamerro' BD, 

' ' i P primae 



AL. 


■'wi; ■; 


• C • 

priiuac figura;, que<Utbetpun(^»j|ii I, perquodiiu- 
caturplanum LQ, plano A Q» paraUelam. Cum 
at»teni C A, in ffcimda figura fu pponatur arqualis 
ipfi BD, in prima, fiat C F, a^q^alis B i, & per 
Ej agatur planum ,£F, AB, CD,- plani? paralie? 
Ium . R^darguh m J- M Q , ,prim« figurie ^ diui- 
dicur in rcdiirgida, I M Q , & ,L1, He- 
^angulum 1 M Q , cft aequale reetangulis J M Pi 

IM, 
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I My PQ, fcii MIL. Pariter rcctangulum Lf, 

M cum fit jequale rcctangulo 1 M diuiditur 
in eadem rcccangula • Quare colligemus , reOan- 
gulum LMQ, sequale eflfe ’ duobus reifl^angu lis 
iM P duobus rc<^angoIis MIL. Redangulum: 
1MP> in prima figura , aquatur rci^angulo EGK, 
in fecunda; vndeduo re^nguhi IMP, prima?, 
stquaffitur duobus re5angufTs*^CE~i‘ K S F , ^ 
cunefc; itcmiduorc^ngulaiMJi*, prim^ aequan- 
tu|^iobj»rcchiig;!lfisi , ‘fwiridar;, ’ 

vnd(^ omnia quacudr |c<^an^ula primae , ^quanturi 
quatpdrredajigulisrqcund cl ErgWetiam^^angi^i 
Ium prii^ G * 

L<®m 7NJ^; RSl^ fe<^nd*:> Ergo armilla^* 
circularis LMQ, folidi prim.T figurae, aequabitur 
armillis circularibus EGk.; RSF, & circulis 
LOM, N fecundae. Cum autem punf^a 1, 

& E, fumptafinradhbitum^ itiuentaquc fic.Tqua- 
Ikas inter plana pr.tdi'^reCt« ded .rcemu^riecdum 
omnes armillas circulares folidi primae figurae pliano 
AG, parallelas, aquales elfe omnibus armillis cir- 
cularibus , & omnil^scirailis folidbrum ^cundx i 
fed etiam folidumprimx aquari omnibus folidis fe- 
cimd^wi ' 'nna i.’ c-ii.;' ’ 
Qued< autem fpiofaatum fuic de totis, pater eo- 
dem modo probari poffe de partibus pro^rtlonalP 
bus i quia non difirmili modoprobabimosparctem^ro- 
lidi primar.cQnrcmami inter plana panailelai LQ^i* 
aG> §quarii panti .felidoruiiv fecuttdai '^.conteri- 
^ P a IX 


B , deficientem , Ic< 5 l:or In geometricis peritus fia- 
ciloagnofcetpxQbaripoflre.modo Archimedeo. 

JEx his ergo, & ex dictis in Bb. 4. de Infiniti Pitab/ 
colligendus. f«pe' repricat2tw\^octrrr7iim ; nimirum^ 
anm^lumpiinj^figurf ,!& folida fimal fecund^ ', cfFc 
quantitates, proporcionaliter analogas tam in ma^' 
gnitudine,quam in grauicate. Vnde, cuiin.folidunv» 
peim^; fit magnitudo fic analoga cutn figura A BG 
Scqukur ctiamomnia folida fecund? figai‘4 fimul,lefi** 
fe analoga cum < figurat. A BC> 'tam in magflitudi^ 
ne>quara in grauitate. Gum autem facile ctiartvflt 
cogr;ofcere pr^diciorum folidorum fitnul -fccuncf^ 
figur^ effc centrum grauitatis in' VX ( vi hoc enim 
fequatur fic ex induftria difpi(>fita fuenint; J>eigO' 
ccncrutp grauitatis prodictorum fi)lidonim fimul ita 
fecabit VX, vt centrum grauitatis figurg ABCr" 
fccat BD. Ex hac doctrina adiltuenienrrus centrum 
grauitati^.pounulloFgm folidorum ;tSedpriusadno> 
vnum.partjcukte in feqiientifeholio j qiiod^ 
qxiAima^u^P.. Marium Beccinum Societatis Icsii 
viu?rct,libente<cxccpifie, ; u j, : .1 


I.» 
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' iLMi HD 't-: >! , • rn > 

-r^CiaJileus/rftjptdlilemis IDhdogisfpag. apud nos 
IpqUituj* de paradoxo quodam geometrico . , inquo 
inielligit fdemionftrare • circuH * circumferentiam-T 
oquatem, e0e puoctoi.r Uic hoc patadoxo.Teftigia Ga-- 
]ld9i;feq|4eatest*kveutifinnna & inajqrendicuiafexa- 
-i: r, ginta 
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giata problematum geometricorum, & in hoc ope- 
re in ichol. 3. propolit. 10,. & infchoL 3. prapo/it» 

1 , 3 * At. p. Bettinus fupradictiis in tom» 3. fui ^arij 
pareg. georo. fdioK-prim. & alibi, admonet parado-' 
xum prffens iKkjaasqaar» imelligeodiim eSe geomei. 
iiicd>iedpfay(tc^: nara g^metriceJoquendo, Eucli- 
des, doctrinartuceius tradii» indefirt. 3,lik 5. Elc- 
ment. abomnibu^ue pa{Etti. recepta huic aflTer to ad*-’ 
ufir/aajf 4 'J?iro^tia enit» eft doarutn magnitudi**; 
imm cioftlem generis^ quatenosadquan^ip^ew per^^ 
titiet., mucua-qua^dam habitudo ^ Q^ndoergErcotn»- 
paratur citcumfcremiacafnptitxSo,. & colligittrac-' 
qualita«,'ficcomparatioimppopria, &quffi nooref^: 
cum fintquaittiratesdiuetfoiwragenerttiw. Aciro» 
deed aHu&tnesd Ius terminus^ geometricii» dftendens 
Cjalilei PaTallogtimum fi incelligat geometrice lo- 
qui , non phyfice • Hicquenobisfuppeditatfi^baii- 
tecedcnrtpropofitione', antcccdefitibiirquefelidis 
Nam ad modum GaJilfei 'di(<xirrentes,'tnftiaxiradm' 
abnirdlim, incideremus : offenderemus' aliii» ctrcuJ? 
circumferentiam sequalem cfle duabtis erreuK' dt^f' 
cumferentijs, quarum vnaquaeque priori effer aqua- 
lis, & in^er «ddobji^ pu(i(^i$ . ; Cum .ejiiiri proba- 
tum fit , folidum ex A BC , in prima figura , arqua- 
le^eife qtiattmr Cqltdis in Iceunda figuratam fecnn- 
dum CQrum vquanvfecundtim.partes proportiofialJ^S^’ 
fequeretup ex dodirmaGalileti, quodeuur tandem_r 
{blidum\AB<CH Gv'Jn pntna figura; defiaaciii^cir- 
aim&rendainc^ii y. cuiaa diame&eFi^^B-Hri- item 

qua- 

..j . , -l^oogle 


quatuorfolidorum in fecunda figura , duo extrema 
definantin circumfercntijsf<iuaru#i diainctrj CH, 
TD, mcdkveroin ptm^s AT-j ii fcquereturin- 
quam , c i rcun, fercta tiara Bhf j./Vqualcm efle cir- 
cumferenrijs CH>. &‘.p4oiais Y, Qnod 
cftabfiirdiflimum .NaracUm circumferenda: finc vt 
diametri , & cum BH, CH, &^TD, fint^qua- 
les; fequitur etiam circumferentias circulorum, q t:o- 
lum diametri CH, TD, duplas cfle circumfe- 
rentis, cuius diameter BH. Hrroncusergo eft di- 
fcurfus , cx qno hmiturcircurpfcrcntiam 
?quart circumferendis CH, TD, & pundis 
Yi Zj & ccnfcquenter errontus eft Galilci dif- 
cutfus . '■ ' ‘ • - 

■ ^ I i ■ ; , 

PROPOSITIO xx5a. ! 

\ 

Semifufi farabohei cmu/cunqucY^ritrum ^auitath 

rqerire , - 

■ j* *i \ 

E Sto A B D, femiparaboTa quscunquein prima 
figura, cuius diameter AD, baffs BD, qu« 
rcuoluta circa bafim BD, generet fcmifnfum para- 
bolicum j huius oportet centrum grauitatis afligna- 
rc • Scmiparabola A BD , intelligatur duplicata 
.«d partes bafis BD, & figura ABC, ex duabus 
. fcmiparabolis confl^ansintcHigarur rorari circaT G, 
:BD, parallelam. Itm in fecunda' figura inrd?figan- 
wif quatuorfolidaficdirpofita, vt duo extrema AHj 

TB, 


by CjO 
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T fint jlla^u» priuflttir ex f?mipar abola 
reuolu^acircai CF,, tl,uo,vcro meciia Cnc ilia*,’<j03c 
oriuntur cx reuolutionefemiparaboJiB ABD, cir- 
cabafim BD, nempe fint duo femifufi parabolici 
ex data femiparabola . JEx propojfit^ antcced. caU- 
ftat cjuanior folida fecunda figurae e/Te prdporiioni- 
Iitpr analoga cum. folido ABCHG, primas. 
iblidum, A BCHG , primas cft proportionalic er 


ana- 
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analogiimram figura ABC, conftante ex duabus 
femiparabolis . Ergo da^uatuonfolida fccuridas fi 
gura; fimiil erunt propoitfonaliter analoga cum fi- 
gura ABC. $fedexfchoI.z-propofic. 2- lib.f. cen- 
trum grauitatisfigursB ABC, ficdiuidit BD, vt 
parstcrmjnataad B, fit ad partem terminaram ad 
vt numerus parabolae ternario auftqsad nume- 
rum parabola; vnitate audlum . €rgo & centrum gra- 
uitatis quatuor folidorum fecunda; figurse fimiil fic 
fecabic VX, vt pars terminata ad V> fit ad partem 
terminatam ad X, Vt nuineriis parabois ternario 
audus adnumerum parabolje vnitare audlum . Sup- 
ponatur d perito gedmetra, fic diuifa in 9«. Itemex 
propofit. 1 8 . lib. 4. de infin. parab. confiat centrum 
grauitatis folidi ex fcmiparabola DBC, in prima 
figura circa CF, ficdiuidere FC, vt pars termi- 
nata ad F, fit ad panem terminatam ad C, vt 
duplus numerus parabolx ternario audus , ad du- 
plum numerum vnitate audum. Ergo & centrum 
grauiratis folidorum extremormnin fecunda figura, 
ficfecabunt lineas circa quas femiparabola; intelli- 
guntur reuoluta; . Cum ergo talisL folida fint ex infti- 
tuto fic difpofita, vt commune amborum centrum 
grauiiatis cadat in VX:^ fi ergo VX, ficdiuida-' 
rur in vt VdE<j fitad ^X, vtduplusnume*"^^ 
rus parabola; ternario audus, ad duplum numerum 
parabola; vnitate audumj erit centrum grau ita- 
tis illorum lolidorum fimiil . Cum ergo in V X > fic “ ’ 
centrum grauitatis tam quatuor folidorum funu! , 

quam 
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quam duorum extremorum ,• ergo & reliquorum^ 
duorum mcdiorUrii fimul erit in V X, centrum gra- 
uitatis . Hoc autem rcperictupfi fiat reciproce vt 
duo media ad duo extrema, fic ad iftl.Cum 

'crgocxcorollar. prim. propofii.4.1ib. fitfolidum 
vniim medium ad vnum folidorum extremorum, 
ne mpc duo media ad duo extrema , vt numerus para* 
bolazad nunieium parabola vnitate audlumj fi fiat 
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vt numerus parabolae ad numerum parabolae vnicate 
audum, fic ad 9^ 2^ Eric^, centrum gra- 


TrnTfjrcd cum 


hxc fuerinr^fic difp6&<^^Vjjj<ieQf 
cuiufque ipfofum ^ prgo axis 

BD, femifu^ inprima'%jrx,fi^4cctuV F, vt 


di prgo axis 

V' 

erit |T , cen- 
X reuolutione 


BF, fitad* TD, vt V u M 
trumgrauitatisfcmifuli A'BC 
femiparabolx A B D , cir(^ ^ ^ 

erat reperiendum . w. u 



IV \ i • -T 7 • 

enttor^ius ^eiijrf'g'MTtJns tiom^crjntirtcrtajll- 
^i^r» ordifiaTam. v^ribm ^meh 1 ft > qutd 
cjuflibettjufceroipotfrltexpriitiere Jirioncm in<jua 
fecitur ISID, a cent.o^rauicatis ca s feni^fufi, fi or- 
din|moblferuau^it ,q^em no s tenehuisiriiinUw titio- . 
n^liu eeiiii i iii^TlTufo p^^olico quadratico. In 
pft’ocnim fcmifufb > cum ut conus, iam patet BD, 
ficfecari vtparsad B> fit ad partem ad O, vt 3. 
ad I » Jn quadratico verb , confequenter ad fupra 
dida , fi BD > fic fecetur in S , vt B S , (k ad 
SDj vt nutncrus parabolx ternario audus ad nu- 
merum parabolxvnitateau< 5 kum>* .quarum BD,erit 
8, talium BS^^erit 5, &quariim BD, erit 12, 
ralium BS, erit 7, cumdimidia. Item fi fecetur 
jn I, vt BI, fit ad ID, vt duplus numerus ter- 
nario audus, ad duplum numerum vnitate audum» 

9.» S“»: 


i 



A 


Uo/t 

m ' « 
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fjuarum BD, 6rit iz, BI>cric 7* <juaruiu 
BD, erit 12, talium BI,erit 75 BS, 7, cum 
dimidio IS, dimidium j ID, 55 OS, 4. cum 
dimidio . Fiat ergo vtnumerusjparabol* ad nume- 
rum parabolae vnitatcaiuSum fic IS, ad ST. Er- 
g"> quarum partium IS, eft 2, talium S T, erit tria» 
Cum ergo quarum BD, erat i2,taIiumBS,eflct7, 
cum dimidio, & IS, dimidium. Ergo quarum BD, 
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-erit 24; IS, erit i;& BS, 15« Ecqualium BD, 
erit 4S, talium IS, eritz, & BS. 50. Sed qualium 
IS, erat 2, talium S T, erat j. trgo qualium BD, 
erit 48, talium B T, erit jSt & 1 D, 15. Ergo 
centrum grauitatis femifufiparabolici quadratici fic 
diuidit BD, in T, vt B T ,.j(jt ad TD, vt 5'j, ad 
I ) ; & fubtriplando terminos, vt 1 1 , ad 5 . 

Sed noft folum fupradicla methodo reperiemus 
centrum grauitatis ftmifufi parabolici,fed etiam ex- 
celfus cylindri ipfi circuniferipti fupra ipfum 5 nem- 
pe centrum grauitatis iblidi ex triluieo E B in pri- 

ma figura, rcuoluto circa bafim femiparabolx BD. 
Cum autem tale centrum facilius inueniacur alio mo- 
do, ideo hunc experiemur in parabola quadratica in 
iiun^eris. Supponamus ergo BD, fectam bifinam 
in S, & in T, fic vt BT, fit ad T D, vt 1 1, ad 5. 
adeo vt T, fit centrum grauitatis femifufi ABC. Er- 
go quarum BD, erit 16, talium ST, rnr 3, & 

BS, 8. Ergo qualium BD, erit 37, cum tertia par- 
te, talium ST, erit 7, & BS, 18, cum duobus ter- 
tijs. Cum autem exfchol.prim.prppofir. 1 4.1ib.2. 
fit exceflTus cylindri circumferipti femifufo ad ipfum 
vt 7, ad 8, 6dfifiat vt talis exceffisad femifafum, 
ficrcriproce TS, ad Sl, fic J, centrum giauitatis 
pntdidi excefiusjerit sl, qnalhim BS,eft iS» 
cum duobus terri)s. Ergo talium reliqua BI, erit 
ro , cum duobus tertijs . Qualium ergo B u, eft 
37, cum tertia parte, erit Bj, |o, cum duabus 
tcrti/spariibus, & reliqua DI,' 16, cum duobus rcr- . ; 

tijs. " - ^ 


tijs. Ergoccntium grauitatis praedici exceflTus fccat 
BD, in I» in praedica ratione. 

PROPOSITIO XXXII. 

Semifufi hyferbolict cui^j€un^HC ,/uppoJtta hyperbolaqHO'^ 
draturd , centrum ^amtatts rep^rire^ ^ * 

) 

S Vpponamus in fcq. fignra DBC, efle femi- 
hy perbolam , cuius diameter C D , bafis B D> 
latus tranfuerfum CZ, centrum S. Dico> fuppo- 
iita hypcrbolse quadratura, nos polfe reperire c^n- 
trumgrauitatisfemifufihypcrbolici ABC. Difpo- 
nantur quatuor folida vtfupra, & vc in fecunda figu- 
ra, fed duo extrema A Hj TB^ intelliganturcflfc__f 
annulos non ftridlos, vt fchema exprimit , fcd latos 
ortos ex rotationi femihyperboLT OBC, feq. fi- 
gur« circa fecundam diametrum TS. Ergo horum 
quatuor folidorum fic difpoiicorunt vt io illa fi- 
gura liabemus centrum grauitatisin *VX, quia ha- 
bemus centrum grauitatisfolidt ABCZHG, feq. 
figura? , q'!od ex propofit. 50. efl: proporcionali- 
ter analogum cum quatuor folidjs fecundae figu- 
rae . Habemus autem: centrum grauitatis folidi 
ABCZHG, quia habemu^in bafi BD, centrum 
gr^uitJtis. figurae A BC, conflantis ex duibus fe- 
mihypcrbolis, ex propofit. i z. inqua, fuppoi?ta hy- 
petboKv quadratura, inuentum fuit centrum tqui- 
.^>1: libri} femihype^bolae DBCj in bafi BD, &con- 

• fequen- 


fcqucntcrceptmmgrauuaciiin BD, ipfius ABC. 
Pariter, cum ex fchol j. prop.26. habeainuscentrum 
grauitatis , fine fiippofitione quadraturas hyperbolas, 
annuli lati ex femihyperbola DBC , in hac figu- 
ra reuoluta circa fecundam diametrum T S ; habe- 
bimus confcqucnter ad fupra di(flJ , in fecunda figu- 
ra, in V X , centrum grauitatis duorum folidorum 
extremorum > nempe duorum annulorum latorum 
AH, TB, Infupcrcxfchol.2.prop.5a.fuppofita hy- 
perbolas quadratura , habemus in hac figura ra- 
tionem , quam habet annulus latus DBCZH 9 i» 
ad femifufum AB Cj & confcquenter in fecurida 
figura , habemus rationem duorum folidorum extre- 
morum fimul ad duo folida media» Ergo confcquen- 
ter habebimus in VX, fecunda: figuras centrum gra- 
uicaiis duorum folidorum mediorum fimul . Et pari- 
ter in hac figura , habebimus centrum in BD, fi:- 
inifufi ABC.; Quod &c. 



a 


SCHO- 


' Sed non folum habebimus tale centrum grauita- 
tis , fed ctiara centrum grauitatis exceflus cylindrf 
,EC, fupra ipfum . ^ - 

■ P R O P O S I TIO XXXUI; 

y 

iiAnnuh fmtii ex /emlfaraboU quacunque , cuius expg» 
nens fit numerus par , reuoluta etrea parallelam dia~ 
metro duSiam per extremitatem bafis , centrum grauitdm 
tts ajfignare, 


E Sto fcmJparabola quxeunque DBC, cuius ex- 
ponens fit numerus par, fitque cius diameter 
BD, bafis DC, &intelligamus DBC, rotari cir- 
ca CF, parallplam.diaaietro B Dj^diii^ampcr C: • | 

oporteat annuli produiSi centrum grauitatis reperi- | 
re. Intelligamus femiparabolam duplicari ad partes 
BD, vt fiat tota parabola ABC, & intelligamus 
hanc totam rotari drea FC, vt fiat annulus 
ABCHG. Gum hic annulus ex propofit- 30. fit 
aequalis quatuor folidis did^is in illa propofitione, di- 
fponanturh^c folida vt in fecunda figura . Ergo ho- 
rum quatuor folidorumfimul centrum grauitatis ita 
fecabic V X, vt fecat BD, centrum grauitatis pa- 
rabola; ABC. Sed ex fchol. prim. propefit. x.lib.;. 
hoc centrum ita fecat B d , vt pars terminata ad B, 

fit ad 
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fit ad partem terminatam ad D, vt numerus para-^' 
bolos vn itate aiufl'.is ad numerum parabolae. Ergofi 
VX, ficfeceturin Be, vtfir VBi, ad BtX> vtnu--^^f 
merus parabola, fcu annuli vnitate auctius, ad nu- 
merum parabola ; cric Bt, centrum grauitatis foli- ^ 
4orum quatuor fimul fumprorum • Pariter, 
niarnex propofit. i4.1ib. 4. centrum grauitatis co-^ 
jQoidis ABC, Hc in prima iiguradiuidit BO, vt 
^ ^ R pars 



pars terminata aci B, fit ad partem terminatam ad 
D, vt dimidium numerj^conoidis vn itate am^i , ad 
dimidium HimiericoJioidisj,^ji::Uaa. 4 cm fi- 

gura fint dirpofita ex induftxfa duo conoidea me- 
dia , vt centrum graukafis ambbrum fimul fit iiL^ 
V X j fi harc ficifececur in a, vt fit V 2,! ad 1 X, vt 
dimidium numeri conoidis au(fti vnir^te ad dimi- 
dium numeri conoidis j erit’ a; centrum grauitatis 
duorum conoideorum fimul. Cum ergo in VX, fit 
centrum grauitatis tam quatuor folidorum fimul > 
quam duorum conoideorum, *crgp‘& in VX' erit 
centrum grauitatis .duorum annulorufta' extitmo- 
rum. Si ergo fiat vt duos annulos fimul, ad diao co- 
noidea fimul, vel vt vnus annuhis ad vmipaepn^i- 
des,nempeexcoroll.5.1ib. 5, vtniimerUsconpidrs 
' ternario au^us ad numerum conoidis , vnitate au- 
ctum , fic reciproci 2 9 ^, ad ' Erit ^ centrum 

grauicj^is duorum ^nulorum fimuir.t fi in prima fi- 
gura fecetur FC,..in puodoin ratione i ad 
Erit illud inuentumccntriim grauitatis iiiius 
annuli. Kesdcfe patet. Quare &c. 

S C H O L I V M. i 

1 ' • 

Sed nec criam inuentio huius centri continet ali- 
ejuam pulchran) firiem j quilibet tamen aflignabit in 
numeris rationem fecundum ejuam diuiditur F C, 
acenrro grauitatis pracdidfiannuli, fi notabit requea- 
tem ordinem quem cenemus in anuulo feu iparabolr 

qua-’'" 


Digitized by Googl( 







*■¥;. <'7’..'7i' -'■■ V. • ’ , , , : ,-J 

’ i t* ■ L. ^ ^ * -K ’ 


Wl’' fea 


i ■ ^ 

A 


Mo/p 

\o. 

— / 

/ > > 

T ^ 

M 

r V 

f 

fe \ 
■- \ 


i-- J 


c 

A 

1 

1 

r 1 

:> c 

C'Y' A 

■'/' 

G 

. . , ■ ■ 'U ■ j 

D 

1 V 

A 

{A 

Xr 

‘k/ 

eV 


. I 1 r* 

0 1 1 

1 

: 


f i 



"/ — 1^ 


quadratic*. In illa cnim VX, ffc feca tu r in 
centro grauitaris quacuor folidorum fimul,vt V^,. 
fit ad ^X, vt j. ad 2r In t. vero vt Vz, fit 
ad aX, vt a, ad nempe vr ?> cum terr/a par- 
te, ad I, cumduobiisterrijs. Ergoqualium VX, 
eft 5, talium V 9 ?i eft 3, & Vz, cfl: j, cum ter- 
tia parte 5 jra, tertia pars j & qualium VX, elt 
15 , talium Vd^i eft pj V*, i oj & ^2, vnitas, 

. R It 




4 


Qiialiiim ergo 5^2, cft 5, talium VX, cft 75.- 
45,& V2, 50, Oim ergo qualium 5^2, eft 
5, talium fit 3 , Etgoqualmai<!i^X, cft 75, 
talium V^, erit 42. VX, ergo ceijtrumgrauita- 
tis duorum annulomm fccabicur in ^ & coiifc- 
quenter FC, fic fecabituracent^p drauitatis prar- 
di^ti annuli quadracici v.g. in N, ^ FN, fit ad 
N C, vt 42 , ad 5 ) i neirpc fubrriplando termi- 
nos, vt 14, ad 1 1, 

Habito autem centro grauitatis talis annuli, non 
ignorabitur centrum gfauit^rfs co|^i B C H , 3>rti 
cx rotatlonctrifineiHJFCvcrccTbSrtri^CrQ^ 
licet poftit habeTb^ndep(cndcmt^T,ab'i^ Returo 
grauitatis arinulixj^t;patcc exiiip&rioribus , qoni|(^- 
rando per fe/, foliduna ortum ix r^plutioncpxc^us 
parallelogramnu EC , fupja parkbola^ A HC , 
circa FC, faciindo dtfpo/iaoneip vr ftij/ra; ^ci- 
lius tamen inuenietur ex cencroanrruli cx-fcmip|ra- 
bola prius. babdcur*6uam c^nt^qni 

grauitatis totius cylindri DH,- & cx propofic.-V^. 
lib. 2. habetur ratio pra^di6ki annuli ad conicunu. 
BCH. Hoc autem hc in numeris iaucnictur in co- 
nico quadratico: fupponamus in fecunda figura ('in 
qua faciemus operationem in V X , & quam in ip- 
fa faciemus intelligemusfadam in FC) VX, eife 
fe(ftam bifariam in , & in 2 , vt V x, fit ad 2 X, 
vt 14, ad II. Ergo 9t, erit centrum grauitatis to- 
tius cylindri annulo circumferipti, & 2, erit ex di- 
ccocrumgraiuucls annuli. Ergo qualium to- 


ta VX, eft iSjVi, i4;&aX, iijtalmrn V i>, 
erit 12, cum dimidia ; & 9 j '2, i, cun dimidia. Cum 
ergo ex fecunda parte propofit. 15, lib. fecun. fit di- 
uidendo conicus BCH, ad annulum vt i» ad 10, 
feii vt I , ad 5 i & fi fiat reciproce vt conicus > 
ad annulum, nempe vt i, ad 5, fic 2 9^, ad 5^>i<,fit 
centrum grauftatis conici i &cumfitvt 1, ad 
fic vnura cum dimidio ad '7 , cum dimidio . Ergo 
erit cum dimidio. Quare reliqua V>i<, erit 
5, & 10. Ergo V X, ficfecatur in FC, 

V. g. in N, d centro grauitatis conici BCH, vt 
C N, fic ad N F, vt 20, ad 5 , fcu vt 4. ad r. 


PROPOSITIO XXXIV. 


S Ed fupponamus DBC, cflTe femihyperbolam, 
&c. Dico etiam nos poflTe afiignare centrum-» 
grauitatis annuli lhi(ai ex femihyperUola DBC, 
circa FC. Reuolutaenimhyperbola ABC, tota 
circa FC, vt fiat annulus a BC HG, cum hic fit 
aqualis quatuor fblidis difpofitis vt in fecunda figu- 
ra, vt fape dictum eft 5 ergoexprop<.fit.i.i. in qua 
affignatur centrum grauitatis jn BD, hyperbola 
ABC habebimus etiam centrum grauitatis qua- 
luor illorum folidoium fimul dilpofitorum. Sit how 


T 


„ t 


-V 


innuit HfiSli ortt cx reuolutione JernthypeTbolx^^x^t 
teced^ propofit. fitppojitx hyperboU qHadraturaypoJfumHs 
centrum grauitatis ajftgnare . 



cen. 
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centrum 9?. Iretnexproj>.i^& i4.habemus centrum 
grauitatis conoidis hyperbolici , &c confequenter 
duorum conoideorum difpofitorum vt in fecundafi>-' 
gura. Sit hoc 2. Pariter,qiioniamexpropoftr. 12. 
habemus centrum aequilibri; femihyperbolae D B C, 
in DCj habebimus etiam ex propofrt.4.lib. 3. ra- 
tionem quam habent folida e» feinihyperbola DDC, 
reuolutacirca BD, & FC> adinuicemi&confe- 
quenrcr habebimus rationem, quam habent in fe- 
cunda figura duo folida extrema ad duo media . Si er- 
go fiat vtduo folida extrema ad duo media fic reci- 
proci i?z, ad Erit centrum grauitatis 
duorum annulorum fimul . Vnde patet quomodo 
pofiimus habere centmm grauitatis vuiiisaniuilifoli 
cxfemihyperbola. Quod &c. 

S c H O L I V M. 

Habito centro grauitatis annulimon ignorabitur 
centrum grauitatis conici hyperbolici BCHj pro 
quare confiderecur fcholium antecedentis propoft- 
«ioniSjdifcuffufquein ipfo expofitus imitetur. 

Qjoniam autem ex dodrinis fuperius traditis li- 
cet nobis colligere centra grauitatis aliquorum foli. 
dorum y de quibus nunquam geometria locuta cft ; 
ideo vr hoc expeditius fiat, opere pretium ducimus 
dodrinas fuperius traditas aptius ordinare , regulam 
quandam generalem exponendo . Screndunt erg^o 
cil, quacuor elTe ccacu grauitatis p quorum tribus 

datis,- 


V 


datis, licet quartum colligere. Nempe ccntnrm., 
grauiratis figurjc ABC, circa diamct rura : centrum 
jcquilibrij femlfigurse DBG, in DC: ccntrurr.». 
grauitatis folidi ABC, orti ex rcuolutione femi- 
figarse A BD, circa B D; & centrum grauitatis fc- 
mifigura: DBG, reuolutac circa FC. Nam datis 
tribus primis, patebit dari quartum fic ^ Dato cen- 
tro grauitatis figurjc ABC, datur centrum graui- 
tatis folidi orti ex gyrationc ABC, circa CFj & 
confequenter centrum grauitatis quatuor folidorum 
difpofi torum in fecunda figura . Secundo dato cen- 
tro iequilibrij femifigurat DBG, in DC, dabitur 
ratio (olidi ex femifigura DBG, reuoluta circa D B, 
ad folidumex eadem rcuoluta circa CF; expropo- 
fic. 4. lib. 3 . & confequenter in fecunda figura dabi- 
tur ratio duorum folidorum mediorum ad duo extre-. 
ma. Tertio dato centro grauitatis folidi ABC, da- 
bitur etiam in fecunda figura centrara chiomm foli- 
dorum mediorum fimui. Si ergo 9t, fit centrum-n 
quatuor fimui, iam datum, & 2, fit centrum duo- 
rum mediorum etiam datum, fi fiat 25?, ad in 
ratione data,nei?ipe vtduo folida extrema, ad duo 
media, vel vtvnum ad vnumj erit >J< centrum gra- 
uitaii>> duorum extremorum, vcl vnius extremi, quod 
cft quartum, quod quircbatur. Ita fuppofiti^ dari 
tribus q Jibufuis quatuor iam didiorum, parebit fimi- 
li difcurfu , dari quartum . His aniaiaduerfis . 
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PROPOSITIO XXXV. 

* 

oMimtU orti ex reuolutione pgmenti femi^ittAboU 
cmufcmque , cuius exponens fit tjumerus p.ir , refeti^ 
line A bAfi pAralleU^ circa tineam duClam parallelam dia- 
metro per e xtremitatem bajis poffiimus centrum graui- 
tatis aj/ignare, 

P Arabola quaecunque ABC, cuius numerus 
par,ritfedia LM, AC, parallela ,& intclli- 
gamus DIMC, rotari circa CF. Dico annuli 
orti nos poffe afllgnare centrum grauitatis . Nam 
cimi ex propofit. lo.lib. habeamus centrum gra- 
uitatis legmenti parabolce ALMC, habebimus 
«tiam ex fupra dirutis , centrum grauitatis annuli 
A LM COQG j & confequenter quatuor (olido- 
rum dirpofitormn vc.ia fecunda figura . Ex propo- 
,fit. I i.eiufdemlibrihabtmiis centrum aquilibtij fi- 
gurae DlMjGfci in bafi DC. Ex fchol. propofi". 
15. lib. 3.^ habemus centrum grauitaris folidi 
A LM C . Ergo quartum non ignorabitur; nempe 
centrum grauitatis folidi orti ex rotatione D l M C , 
circa NC. Quod&c. 

SCHOLIVMr’^ 

Cumaatem habeamus centrum grauitatis cylin- 
dri 1 V3 6c rationem ex fchol. x . propofit. 1 1 . lib. 

3. quam 
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3- quam habet cylindrus IV, ad conicum MCO,- 
habemus etiam in NC, centrum grauitacis talis 
conici t 


PROPOSITIO XXXVI. 

tAnnult flriSii orti ex rotatione fegmenti femihyperboU re~ 
JeEi*. linea baji parallela (^/up^ojita fegmenti quailratu- 

S laj 


Googlt 




ij8 

ra ) modo in propo/tc» anteced, explicato, pojfumus cen^ 
trum graititdtis aj/ignare, 

, > . . . ^ ‘ i W*. 

\ 

V ice parabolae propofit. antcced. fit hyperbola . 

Dico nos pofle a/Tigharc ccntriii^ grauitatis 
annuli D i M C O P . Nam cum ex propo- 
fic- 22) habeamus centrum grauitatis tam hyperbolae 
ABC, quam hyperbolae L B M , &' cum ex fiip- 
pofitione quadratura: facile polfimus elicere ratio- 
nem fcgm emi ALMC,^ad hypcrbolam LBMj 
habebimus centrum grauitatis fegmenti hyperbolse 
A L M C j & confequenter folidi A L M C O Q^: 
& confequenter quatuor folidorum difpofitorum vt 
in fecunda figura. Item ex fchol. propoli 1. 1 ) . habe- 
mus centrum asquilibrij ia DC, fegmenti DIMC. 
ijx propofit. 17, habemus centrum grauitatis folidi 
ALMC. firgo nec Actiam in pr«fenti quartum-, 
ignorabitur ; nempe centrum grauitatis annuli 
DIM COP V. -Quod &c« ' ’ ■ ' t 

S c H o L I V M. 

Ex prxdido centro inuento , & cx ratione cylin- 
dri IV, reperta in citato fchol. propofit. 15. per 
conuerfionem rationis , ad conicum M C O , re- 
periemus in N C, centrum grauitatis conici MCO, 
pra:di<^li . 


PKO- 
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PROPOSITIO XXXVII. 


Variorum figmentamm infinttorumfttjorum farahltcorumy 
^jJumHS€€tttragr4miUuapgnare^ 

t 

* V * 

E Sto parabofa qtiaccunque RBA, quam intelli- 
gamus rotari circa R A, adeo vt generetur 
quilibetfulusparabolicus. Dicovariornm reginen> 
torum huius fufl nos poiTe centra gratticatis a(It* 
gnare-,». - • - 

In primis parabola fecetur linea IT, diametro 
EB, parallela poflumus aflignare cencruib graui- 
tatis partis fufi ort* ex rcuolutrone fegmeniii ad dia- 
metrum I T B E, circa I E . . Nam in primis cx pro- 
poHt. 1 6. lib. j. habemus centrum aequilibri) in 1E> 
bafi fegmenti ITBE, nempe centrum grauitatis 
duplicatae figurae ITBE, ad partes 1 E. Secundo, 
ex propofit' 1 8. libb 4. habemus centrum grauira^ 
cis portionis annali orti ex reuohmonc fegmenti 
ITBE, circa BV. Tertio cx fchol. 3. prbpofir. 
15. lib. 3* habemus centrum fegmenti ITBE, rrr 
EB , nempe habemus rationem, 'quam habet foH- 
dum ex ITBE, fegmento reuolbtb eirci V Bi ad‘ 
folidum cx eodem fi gmentoreuolutocirea 1 £.'£x 
iflis tribus centris datis, ad modum fuperiorumde-' 
ducemus quartum , nempe centrum grauicaris leg<-'' 
menti fu£ ex i T B £ > fegmento reuoluto circa 1 f • 

S A Secundo 



140 



Secundo ftcetur parabola etiam L.P, .EB, diV^ 
metro paraJ’ch,adcovc ir,LP, intercipiant dia- 
metrum, poflumufafTignare centrum grauicatis feg^ 
menti intermed' i fuG orti eje reuolutionc fegmenti 
intermed I reuolmi circa IL. Nam ex 

propoGr. X 1 . lib. habemus centrum graiiitatis du* 
plicatx Ggur« I T BPL, ad partes IL,- Secundo 
ex prop. Gt. XI. eiurd^m lib. habemus centrum ae^ 
quilibrij fegmeatr m LG^ nempe. rationem foli- 
, 'i dornm 
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dorum reuolatorum circa V G ^ & I L. Tertio ex 
propofit. i8. lib.4.habemuscentrumgrauitarisfeg- 
menti annuli ex fegmenro 1 T B P L , reuoluro cir- 
ca' V G . Frgo quartum nempecentru m Tegmen- 
ti fufi ex eodem iegmento circa L 1 > non ignora- ' 
bicur» • 1 ' 

Sic cognorcemus centrum graultati^ portionis 
fufi ex portione maiori I T B A • Nam centrum 
grauitatis duplicata: portionis habetur ex propoiit. 
ip. lib. i. £x propofit. 20. eiufdem libri, habemus 
rationem folidorum ex portione reuoluta circa V B, 
& circa IA. Tertio ex citata propofit, iK. Iib 4. 
habemus centrum portionis annuli ex portione.^ 
IFBA, reuolura circa VB. 'Quare &c 

Pariter cognolcemus centrum grauitatis portio- 
nis fufiex portione minori RT J, quia tx propofit. ' 
I4.1ib.i. habemuscencrum grauitaris in KI, du- 
plicata: portionis RTI. Secundo habemus ratio- 
nem, quam habet pratdiftj portio fufi , ad portir- 
nem annuli expertione IR I » reuolutacirca SV. 
Qma mente portioni intclledlo circumlcripcoparal- 
lelogrammo, habemus ex fchol z propjfit tf. eivf- 
dem libri, rationem portionisf fi, ad cylindrum fi- 
bicircumferiptum: pariter habemus rationem pro- 
didi cyhndri ad cylindrum R X, quia habemus, ex 
data portione > rationem IT, ad I Vj & confe- 
quenter quadrati IT, ad quadratum IV: item 
h •bemuscxfchol.2. propofit 4. hb. 4 rationem cy- 
lindri RX^ ad portionemaoauliex portione RTf^ 

. circa 
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circa SV, Vnde ex aequali, habemus rationem pu. 
tionis fufi ad portionem annuli . Tertio habemus, 
centrum grauitatisprscdii^ portionis annuK excit. 
prop.i8. lib.4. Ergo quartura,nempe centrum graui-.* 
tatis portionis fuilnouignorabitur. ^ , v- 

Sed nec in fequenti figura , fuppofita femiparabo- f 
Ia EB A, feila duabus lineis HN, LP» drame- 
tro £B, paralleliS)ignorabimuscentrom grauitatis 
fegmenti fuft ex (bgmciwo intermedio HNPL*^ 
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Nana centrum grauitatis in H L > duplicati fegmen- 
tiadparces HL, habetur ex propofit. 17. libri 
Item ex prascicata propofic. i8.lib.4. habemus cen- 
trum grauitatis fegroenti annuli ex fegmenro 
HNPL, circa B D . Tertium nempe ratio Teg- 
menti fufi ad Tegmentum annuli patebit haberi. 
Quia habemus exfchol- propofit. li.iib.^ rationem 
Teg r.cnti fufi ad cylindrum ex parallelogrammo 
L N, fibi circumferipto i fed habemus rationem ta- 
llis cylindri ad cylindrum HM, & huius ex pra?cir. 

' fchol. i. propofit. 4 j lib. 4. ad Tegmentum annuli* 
Qi^are ex airq^ali, patet propofitum. Cognitis ve- 
ro tribus praecedentibus , quartum centrum quxfi- 
tum innotcTcet. Patuit ergo propoficum in omni- 
bus prxdidis partibus. 

SCHOLI VM. 

Sicuti autem in antecedentibus reperta funt cen- 
tra grauitatis variorum Tegmentorum infinitorum 
fuforum parabolicorum , fic ex Tuppofita quadratura 
hyperboI«,eiufque Tegmentorum, liceret rcperir<LJ 
tam centra grauitatis variorum Tegn entorum hy- 
perbolae quam variorum Tegmentorum fufi ex hy- 
perbola>quod indicafle ledoriTufficiac. 

Ex fuperius ergodiiSis patuit quot fintea, qux 
deducuntur ex propofit. 50. Tuperiori, Ted inTuper 
alia polfunt deduci nempe tres regulae vniuerTales in 
tribus Tequentibus”propoEc. exprimendae. 

, PRO- 
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PROPOSITIO XXXVIII. 

Data cmujcttnque ftmfigurx circa diametrum quadratu^ 
ra t dataque ratione cylmdri circum/lripti folido ex fe^ 
mtfigura reuoluta jiue arca diametrum , jiue ana du~ 
^atn diametro paral/e/am , fz/el per extremitatem bajts , 
•vel extra figuram t Datur ratio cyUndri circumfcripti 
altero dirorum folidorum adipfum , 

S It data quaelibet femifigara DBC, circa dia- 
metrum BD, & datantrario quarti habet pa- 
rallelogrammum BC, ad ipfam figuram,- infuper 
detur ratio, quam habef cylindrus cx BC, in pri- 
ma figura, reuolutofiuc circa DBjfiuccirca FC, 
ad alterum folidorumexfemifigura OBC, fiue cir- 
ca B D, nue circa FC; vel in fecunda figura detur 
vel rario cylindri FC, adfolidum ABC, vc) cy- 
lindri DH, ad foljdum cx DBC, rcjoluta cir- 
ca IS. Dicodari etiam rationem alterius cylindri, 
ad alterum folidum cx femifisura. 

Probetur prius in prima figura, in qua iruelliga- 
mus parallclogrammum £C, cum figura integra 
ABC, rotari circa FC. Ergo ex propofit. ap. 
cum data fit ratio ex hypothcfi , parallclogrammi 
£C, adfiguram ABC, dabiturquoque ratio cy- 
lindri EG, ad folidurn ABCHG. Sed tale foli- 
dum ex propofit. 50. aequatur duebus folidis ex 
DBC) circa DB, & duobus, ex eadem circa F C. 

Ergo 
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£rgo dabitur quoque iati6 cylindri EG, ad hxc 
quacuor folida . Ergo Sc cylindri £C, qui cA 
quarta pars cylindri EG, ad eadem quatuor foii> 
da i Ergo dabicur quoque ratio cylindri £C, feu 
,ei trqualis, D H ad duo tantum illorum folido- 
rum , fcilicct ad vnum, & vnum > nempe ad vnum 
circa DB, & ad vnum circa FC. Sed ex hypothe- 
fi, datur quoque ratiocylindri EC, feii DH, ad 
alterum tantum folidorum cz DBC, reuolutaCue 

T circa 
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circa DB, fiuccira FC. Ergo quacunque data, 
dabitur etiam altera; nempe data ratione cylindri 
£ C , ad folidum ABC, dabitur quoque ratio cy- 
lindri O H , ad folidum ex D B C , drea F C, & 
c contra. 

Pariter in fecunda figura. Quoniam^datur ratio 
parallclogrammi DF, adfemifiguram DBC, fi- 
ue parallelogrammi £C, ad integram figuram., 
ABC, dabitur ex propofit. ap. ratio tubi cylindri- 
ci ECY, ad annulum latum ABCZHG. Ergo 
ex propofit. 30 . dabitur quoque ratio praedicti tuoi 
adquatuorfolidaex DBC, duabus vicibus reuo- 
luta circa BO, & duabus circa TS. Ergo dabi- 
tur quoque ratio talis tubiadvnum folidum ABC, 
& ad vnum D B C Z H . Cum autem detur ratio 
DS, Mm ad AC, quam ad CG (hoc enim cft 
fupponendum, quia danda eft CS, qua data dantur 
praedi(^3 ) dabitur etiam ratio quadrati D S , ad re- 
dangtium ACGj nempe’ dabitur ratio cylfndri 
D H, ad tubum cylindricum F. C Y . Ergo ex aequa- 
li, dabitur quoque ratio cylindri B 9^ , ad folidmn 
ABC, fimul cura (olido D B C Z H . Si ergo de- 
tur etiam ex hypothefij/^atio cylindri EC, ad foli- 
dum A BC, quiacl^mdeturratiocylindri Dh, ad 
cylindrum EC, datur etiam ratio cylindri DH, 
ad folidum ABC. Ergodtbitur quoque ratio eiuf- 
dem cylindri DH, ad folidum DBCZHS^. Si 
vero detur ratio ex hypothk fi, cylindri DH, adfo- 

liduoi' D B C Z H 9^ ; ergo dabitur quoque ratio c- 

iufdem 
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iufciem cylindri ad folidum A BC. Sed ecian datur 
ratio cylindri EC > ad cylindrum L>H . Ergo 
quoque ex aequali y dabitur ratio cylindri EC, 
ad (olidum ABC» Ergo ia omnibus patuit pro- 
pofitio. 
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PROPOSITIQ XXXIX. 

Datis m ^tecedewfF^pofit^^ inprim» 

pJjetOttle ^ _^t4ra in 

irnea , qudefl ^ 

S Ed dentur eadem, qaxjh^n inMiTK)fcheraa> 
te. Dico dari in D C, ^ux eft raflius rotatio- 
nis , centrum xquilibrj/ femifigurx OBC. Cum 
cnimexanteced. propofic datis ijs , detur etiam ra- 
tio cylindri ad alterumijfqlidorum. Ergodabiture- 
tia 11 ratio foiidorum adinuicem ; nempe dabic^ir ra- 
tio iolidi ABG> ad folidlrm DBCHV. S^d ex 
J)ropK)(it.4. lib, j. folidiimad fotidum eft vt pars DC,. 
terminau^ D> ^aceiitroxqi^librij^gurx 
afei relitjuam pajtcm D C*: /Quare ;patct topo- 
^tom^ • J -.-.J,- L.^ 

— o r • V - 
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PROPOSITIO XLv 


y?! fecmdo fchemate datts if/dem^ ts* dasaratimeannn* 
Uiatt ex fimifigura. ad annUhtm jfrifium eittfdemy 
dabitur prxdiSum centrunt. 


S Ed in fecundo febemate , vitra data iit ante- 
cedenti 5 detur etiam ratio annuli lati 
D B Z 9i ad aunulum ftri(ftitmexeadeot DBC> 
reuoiuCa cuca F C» Dxco dari cius centrum xqui- 
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librijin DC. Nam eodem moda patebit, dari ra- 
tionem folidi ABCy ad folidum DBCZH?t. 
Sed etiam datur ratio csl hypothefi» DBGZH 9 t, 
ad annulam (Iridum ex DBG, circa CF*. Ergo 
cx aequali > dabitur ratio ABC i f>lidi ad praedi* 
Auirt arinulum ftridum * Quare ex cit. pi^pofic. j. 
dabitmquoqucin DC> centrum «quilibtij quaeii- 
tum. Q^od&c* 

SCHOLIVM*; 

Ej hk tribus propoGtionibus^poffctmtrs oecdutw 
ex fola quadratura inftnlcarumparabolarum|inuenire 
rationem cylindrorum circumferiptoi u, a Jinftuitos 
fufos parabolicos ; fed etiam centrum gramracis in- 
finitarum parabolamm. Nam cum kt propofit. 4^ 
lib. 4. & in fcholi js eiufdcm ,, oftenfum fit infehema- 
tc illius propofit. data qualibet fem- parabola 
cuius bafia RE, diameter Rfi , quje reur>luatur 
cum fibi circunvfcrrpto parallelogramoia R B, cic- 
ca B$r cylindrum R K, efiTeadfolidlim ERB Zk, 
vt paraUdogrinamum' R ad (emtparaboUm^ 
E RB,. cuius bafis E'K, diameter Efl, quae fit 
gradus dupti, gradus iemipirab^rlae reuoluraf 'circa 
$ B^ pater exdaca qiadracurainfinkarum parabola* 
ruOT , dari raciOnenii cylindri R K, ad aanulum^ 
£ RB Z k # t>ata hatratione, dabitur ^iam cjtpro-^ 
pofic-anteced. ratto cyliirdfi 'R fc, vclei «qualis ot- 
tiea fLB/cirtif BiBy adAdidumex £R^» circa 
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R Ej nempe ad fcmlfurutTiparaboIicutt»* His datis 
dabitur etiam ratio illorum fotidorum ad inoicem j 
& confcquenccr centrum ^quilibri) iemiparabolx 
E R B, in E B j & confequenter centrum grauitatis 
parabo!* RB A) in diametro BE. 

^ Sed hic notetur , parabolas inferoientestnuentlo- 
ni rcntri grauitatis infinitarum parabolarum, non 
clfeo nnes , fed illa^ du untat > quarum exponentes 
fune numeri pares i quiafa* dumuzat inferuiunt in- 
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uentioni rationis infinitorum cylindrorum R K, ad 
infinicosannulos ERBZk, vt luculenter explica- 
tum fuit in admirabili fcholio 4.'citat.proponc. 
lib. 4. 

Infupcr cum in varijs propofitionibus lib.prim. 
aflignata fuerit ratio > quam habet qua?libet pars pa- 
rallelogrammi A S, ad quamlibet partem parabola: 
RB A, quam pars parallelogrammi includit, & cum 
incit. propofit. 4. lib, 4. & in eiufdcm fcholijs, afli- 
gnata fuerit ratio ex illa fimplici analogia , quam ha- 
bet qu.Tlibct pars cylindri RC, ad quamlibet par. 
tem annuli A R B Z C j v. g, oftenfa fit ratio , quam 
habet cylindrus IK>ad partem aunuIi ex JEITB, 
circa V B ,• patet ex propofit. antecedentibus , nec- 
dum dari rationem cuiuslibet partis cylindri RC^ 
V. g. I k , vcl ci aqualis ex I B, circa I E , ad par- 
tem fufi ex 1 TB E, circa lE: fcd etiam dari in 
BE, vel in VI, centrum aquilibrij legmenti 
ITBE, vel grauitatis duplicati iegmenti ad par. 
tcsBE,vellV. ■ 

In propofit. autem lib.4.' patuit cylindrum^ 
E C, efle ad quodiibet conoidesparabolicum ABC, 
cuius exponens fit numerus par,vt parallelogram- 
mum E C , ad parabolam A BC , cuius exponens 
fitfubduplus exponentis conoidis. Quare, vt ibi- 
dem patuit, infinita parabola non infemierunt in- 
uentioni rationi infinitorum cylindrorum ad infinita 
conoidea , fcd tantum ad ea , quorum exponentes 
funtnumcri pares . Eliciemus ergoez antecedenti- 
bus 
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bus propofitionibus , inferuire infinitas parabolas 
inucntioni rationi cylindrorum £ C, vel eis arqua- 
lium fadoruniex £D, circa EA, ad annulos tx 
ABD, circa A E, quorumcxponentes fint numeri 
par^ . Pariter eliciemus nos ex his habere centrum 
atquilibrij in baH, A D , femiparabolarum A B D j 
quarum exponentes funt numeri pares, & non oih' 

Patet ergo ex didis, aliquod admirabile, &non 
minus eo, quod ex politum fuit in prxdido fchol.4. 
propofit. 4. lib. 4. Hoc autem < 11 , quod infinitae para- 
bolae inferuiunc tam inuemio ni centri grauitatis in- 
finitam»*' 
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finitarum parabolarum in diametro, quam inuentio- 
ni centri xquilibrij infinitarum femiparabolarumin 
bafi. At inucnimus centra grauiucis infiniraram^ 
parabolarum in diametro non adhibendo infinitas 
parabolas , fcd illas tantum , quarum exponentes 
funt numeri pares, E contra verb adhibendo infi- 
nitas parabolas, non inuenimus centra srquilibrij in 
bafiinfinitarumfemiparabolarum, fed illarum tan- 
tum i quarum exponentes funt numeri pares . 

Excit.autempropofic. 5.1ib»4. & ex fchol eiuf- 
(jem , polfumus ex propofit. anteced. elicere ratio- 
ncm, quam habet cylindrusex AM, circa EA> ad 
partem annuli ex APMD , circa E A, cuius expo- 
nens fit numerus par . Et infuper centrum acquili- 
brU AD, Tegmenti APMD, fcmiparabolx 
AbD, cuius exponens itidem fit numerus par# 
Ha?c autem facile patent cx dirStis. 

Quot igitur folidorum manifeftata fint Central* 
grauitacis, potuit le<^or ex diruis cognofccre. Sed 
nolumus fub filencio relinquere aliqua , qux nobis 
fcitud’gnavidcntur. 

PROPOSITIO XLI. 

^•V 9 

si /f*p& eadem baji» 0* circa eandem diametrum fnt /c- 
. mihypevboU , 0* ferHiparahela . Tota femihy- 
- perbota cadet intrafimiparabolam^ 

Int fcmihyperbola AEBD, & femiparabola 
A FB D, quarum e_adem bafis AD, eadem- 
< ‘ » V que 


s 


V 



que diameter BD . Dico torain fcmihypcibolam 
ctdere intra femi parabolam. Sit GB, latus tranf- 
uerfum hyperbolic , & accepto in B O, arbitrarie 
pundo H , ordinarim applicetur H E F . Quo- 
niam enim in hyperbola eft ex primoconic^prope- 
flt. 1 1. vt quadi arum E H, ad quadratum AD, fic 
rcdangulum GH B, ad redangulum CDB: dc 
in parabola eft ex propofic. 20. eiufdem Iib. quadra- 
tum AD, ad quadratum FH, vt DB, ad BH; 
nempe^vt redangulum CDB, ad rcdaugulLtiu, •' 

lub 


fuS GD, i'n BH; ergoex*quaIi,eritquadratuni 
£H, ad quadratum FH, vc redangulum GHB> 
ad rcdangulum fiib GD,in BH. re^angu- 
lum GHB, minuseftrci5hnguIofub G D, in BK. 
Ergo quadratum E H, minus erit quadrato FH, 
Ergo& E H, minor erit FH» Pundum autem H, 
fumptumfuic arbitrari^. Ergof omnes linea: hyper- 
bolx minores erunt (ingulis lineiaparabolx . Pacet 
ergo propolltum .• 

SCHOLIVM. 

Patet ergo, quod (t er prjdidis figuris intelligantur 
cenita conoidea hyperbolicum A b BC, & para- 
bolicum AFBC, eonoides hypciboficum cadet 
intra parabolicum • 

^ PROPOSITIO XLIL " 

fufrad^^ornm conoideorum centrum ffrauitatis 
e^ medium punffum> didmetrt » 

S int ergo vt in propofit» anteced. conoidea 
perboKcuiT¥ A E BC, & parabolicum AFBC» 
Dicoccntium graunaris exctfFjs conordis paraboli, 
ci fupra eonoides hyperbolicum cfleii» nredio B D . 
Inconordibcsinfaibatur conus ABC. Cum ergo 
cx fchoK propofit.. 4. fit in medio B O , cencruni 
^rauicatis unttotius ^ nempe ezcefiiis conoidis pa« 

V » raboli- 





labolict fi-pra conum ABC, quam partis ; nempe 
exceffus conoidis hyperbolid tupra eundem conum. 
Ergo reliqua* parris, nempe cxcelTus conoidis pa- 
' rabolici fupia conoideshyperbolicum erit centrum 
giauicacis in medio £D. Qupd&c» 

SCHOLIVM. 

Sed cnm in praefenti occurrerit modus alius cotn- 
pendiofus a^gnandi centrum grauitatis conoktis 

hyper- 
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IiyperboHci diuerfus ab illis quos rradidimus fupra 
inpropolic. 15. & 14. nolumus mfum omittere, led 
praemittenda eft fequenspropoutio eius manifefta- 
tioni. 

® PROPOSITIO xLia 

j'* 

Di^rentU fuprAdtS^orum cdYioideorum^eU ad cmo\deshy~ 
ferholuum o// fexta pars diametri ad tertiam partem 
eiujdemy *vna cum dmidio later ts tranfuerji . 


I N fchemate fuperiori* Dico exceflfum conoidis 
parabolici AFBC, fupra concides hypeiboJi- 
cum a£BC, effe ve fexta pars DB, ad rerriam 
partem OB, com dimidio GB. Quoma n enim 
VI dicitur ex propofit. i 5 lib i. conoides paraboli- 
cUmeltfefquialcerum Coni A BCj ergo erit ad ip- 
fumvt GD, ad duo tertfa G Dj nempe vt dimi- 
dium GD, ad tertiam partem GD. Rurfumcum 
cx propofir. y. 7. & 1 1 . fitcylindiusconoidi hyper- 
bolico ciicumfcripcus , ad ipfum , vt G D, ao dimi- 
diam G B> cum tertia parte D Bj erit conus A B C, 
tertia pars cylindri , ad conoides hypcrbolicum , vt 
tertia pars G D, ad dimidiam G B, cum tertia par- 
te DB. Quareex quali, ertr conoides para boli- 
cuniad conoi Jes hypcrbolicum vt dimidium G D, 
ad dimidium GB, cum tertia parte *D'. Efgo& 
diubiendo, erit digerentia conoideoruni ad conoi-' 

des 


15 ^ 

fies hyperbolictmi vp Cem psrf DB, ad dimidiam 
GB^ cum ccrtia parte Q^od&Cr 

PROPOSITIO XLIW ■ 

Qntrum ffrdwtatlr conoidis hy^etboltci fic diutdit ipjtus’ 
diametrum njt pars ai 'verttccm Jit ad reltejuam , o/f 
iatus tranfuer fumeum Jubpfjuttertta diametri^ addi^ 
mdtum Uteris tranfuerf cum quarta parte diametri» 

E Sto in rchemate antecedenti conoides byper* 
bollcum A EBC, cuius diameter DB, lacus 
tranfuerfMm QB, & fit k, eius centrum grauitatis. 
I^ico BK, ad kO, effcvt GB, cumfubiefquicer- 
tia B o, addiraidiam GB, cum quarta parte C)B, 
Efto conoides parabolicum AFBCf&lic H> me* 
dium pun^lum: BOi adeo vt iicuti elicitur cx pro- 
pof. 41. fit centrum grauiitatixdiilcrcmfarconoideo- 
rum : pariter B i , fic dupla 1 D , adeo vt fit 1 , cx 
propofit. 1 4. lib. 4. centrum grauitatis conoidis pa- 
rabolid, Siergofiat HI, ad Ik, vtdimidiom GB, 
cum tertia parte B D, ad Textam partenv B£>,- nem- 
pe ci prop‘ fic. anteced. reciproci vt conoides hy»* 
peibofjeum ad excc/Iuw conoidis parabolici fiipri 
ipTum erit k, rcncruriT conoidis hypcrbolici , Tunc 
argumcnteiui l«r, Quoiriany Bf, quadrupla eft 
IH, ergo B|, erit ad I k, vt dupla GB^ynacum 
iefquitc.tia B L), ad fi. xcam, partem B Eteom-p. 
ponendo erit BK^ ad kli vt dupla. GB, vnacura 


* 5 # 


fc(qttitcrti* ®D, & cum ferta parte etilfdem , ad 
fertam parcemciufdcm, Cumautem DI, fit dupla 
IH, erit kl, ad ID, vt ferta pars ®D, ad GB, 
oim duabus tertijs partibus BO. £c diutdindo, 
erit Ik, ad k P, vcfcxcapars BD,ad CB,cum 
dimidia BD. Quare cx aequali, erit Bk, ad kD, 
vt dupla GB, cum fcfquitertia BD, & cum fexca 
parte ciufdem, ad GB, cum dimidia BD. £t vt 
horum terminorum dimidia. Ergo Bk , erit 
ad k D, vt GB, cum fubfefquitertia DB, addi-* 
midiam vG B, cum quarta parce B D . Quod &c. 


S CHO LI V M. 
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In noftro libello 6o, problematum geometrico- 
rum oftendimus in propofic. 5 5 . quaudam propricta- 
«em communem conoidibus parabolico» & nyper- 
bolico , porcioniblis fpharra:, &fphaproidis , & etiam 
cono; Alia proprietas communisomnibuspr^edidis 
folidis repetitur circa illorum graiiitatis centrum^. 
.IHancinTequentibus patefaciemus, fed prius oflen- 
demus aliqua , qua* vtique non videntur turpiora , & 
funcprsmitenda. 


. -.j 
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PROPOSITIO XLV. 






jSf-W qual*bet /phane ^ portioht tHjcrihatttir co'ms^ iftia por- 
tio cum cono fecetur plano bjfi parallelo Jccantc axm bi- 
fariam , inteUigatur tubus cylindricus arca eundem 


% 

. 'i 


'i 


axm 




A 




r*. 




axtm cufh portione , cuius bafts ftt ArmillA excejjus clrcu^ 
li faSh in p->rtione ^fupta circulum faCiumin cono a pia* 
no fe canto, Htceritadexcejfum portionis fupra conum 
tam ficundim totum , quam fecundum partes propor^ 
t io» ales , V / parallelogrammum circumfriptum paraboU 
quadrattca ad ipfam i dummodo hac fecetur fecundum 
diametro parallelas , 

S it ABC, quxiibet portio fphzrar, in qua in- 
tclligaturinfcriptus conus ABC, fcdloqufaxi 
BD, bifariam in £, ducaturper E, planum FEG, 
plano ADC, parallelum, faciens in cono circulum 
FiEIj incclligamus tubum cylindricum kLMP, 
circa eundem axim BD> cuius bafis armilla NLP, 
aequalis armilla: FHG : pariter in fecunda figura 
incclligamus parabolam quadraticam ABC, cuius 
axis BD, bafis vero Ac, fit aequalis axi BD, por- 
tionis , & cl fitcircumfcriptum paralldcgrammum • 
Dico cubum cylindricum kL M C, eflead cxi^ciTum 
j)ortionis ABC, fupra conum A B C , vt paralle- 
logrammum EC, ad parabolam ABC* Slimatur 
in bD, axi portionis arbitrarie pundum V, per 
quod tiaiciatur planum QZ, plano AC, paral- 
lelum fecans omnia folida vc infi- hcoiacc^ & pariter 
in parabola fada A F, aquali b v, per F, ducatur 
FGH, parallela Db. Quoniam enim redangu- 
lum DEB, cft ad rcdangulam DVBj vt redan- 
gulum A H B, ad redangulum A'l B, q i^piopot- 
tiones horum redangulorum componuiicui tx ijp 


< i 



( 3 cm proportionibusj& rcctangulis in circuln ^ HB, 
ATb, luntsequalia l-c^^angulat^FFid. .KTYj ergo 
vctedlangulum 'D E^B, ad rcftangulum D i fic 
re^angulum FHCy fcu QS Zi‘aJ redJangulum 
R T Y. Sed vt rc<ftangulum Q S'Zy* ad rc(ftang(^ ' 
Ium R.T Yj.ficamvillacifcularis» Q SZV adatmd- 
lam circularem R TY ; Ergo vc armflla ad armil- 
lam,, fic rcdangulum D EB,''adredar)gulum DVB. ’ 
Scdvcredangulum' DEB, in portione ad fe(Slan- 
gulum DVB, fic reiilangulum CDA, in parabo- 
la ad reAangulumC F A;*&vtrCifJangulLim CDA, 
ad r^aaguliim G P Ay fic D B,- feii F H, ad FG, 
cx (chol. propofic. 22. lib-prim. Ergo vt armilla cir- 
cularis QSZ, ad armillam circularem R.TY, fic 
HF, ad FG. Cmn Vero pun<^a V) F , fiimpta fint 
arbitrarie; ergo concludemus omnes armillas circu- 
Jares tubi-,p^allelasarmilljt N L P, elTc ad omnes 
armijla$» circulares cxcefius portionis- fupra conum , 
‘m.V X paral- 
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parallelas eidem armillc N LP, rt omnes lines pi* 
r^Ietogrammi C parallels ^0^» a^iomnesline^ 
parabols itidem paraIl^as< DB . C^ar(^;etisni iti- 
bus ad exccirum , erit vtpaiallclogrammum ad^pji'-^ 
rabolam-j.' i' . t 

Hoc autem quod probatunr fuit de;totfs,pattct ep«- 
dem modo probari poflc de partibus proportionali-'' 
bus. V. g. eodem modo proDare poterimus i partefn 
tubi KZ, e(Te ad partem exceCus inter plana kM> 
C^Z, contentam, ,vt parallelogrammum' AH, a^;; 
portionem AGF. Quarepatetpropofitum. ' 

. SCHOLiyM I. 

Cum ergo ex fchol. prim. propofit. r . Iib.prim. fit 
parallclogrammuni' EG, feiquialcerum parabols, * 
etiam ti |)Lis erit fclquialter ptaldlAi cxceffus. Imo ex 
propofitioni^svarijsciufdcmlib. prim. habebimus 
varias rationes partium tubi contentarum interpla- 
na plano ;A C , parallela. Qus autem hx fint re-' 
linquimus kc^ori confiderare ex illis propoficioni- 
bus, in quibus afiignantur rationes variarum par- 
tium parallelogramni C£, ad Varia regmeata pa- 
rabola. 

‘ ‘ I . ' 

SCHOLIVM II; 

4 ' 

1 

Ad modum ergo petfiepe rememoratorum, poffu- 
mus deducere, exceffum portionis AB G , nipraj • 

Ai':m 
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fuumcbndm, & paraboFarrtcfTc quantitates prbpor» 
tionaliccr anatonas tam 'in itiagnitudinc , ‘quam in 
grauitate , tam- fecdndum totum', quam 'llcundum 
partes proportionales. Vndeq^iwnmmad magnitu- 
dinem, paret illum i^j^filiiqiecaiaaplaho. RG> bi- 
fariam , (icuti etiam parabola fccatur bifariam a dia- 
i«^ro , fedScbi fari anflf J Vt pavees fiipra, & infra pla^ 
num^ FG, ft»c femp€r fivnT?cs,"&'aequaTes ra;ni fe- 
cundum torum , «pjjm fecundam* paneff pfoportio- 
.Quantum v*ero ad^gjia 04 tarem^ patet inpri- 
miscentrum grauitari» pradi<^i otcenTusclTc in me- 
dio B t>, ficuci in medio AC, bafis parabola» 
centrum sequilibrifparibolar.' Jnfuper paret, d imi - 
dif exceffas fuperioris centrum grauicac s (ic ^carc 
B E , vt pars ad' B, fit ad partem ad E, vt j , ad j > 
^tiod habetor cx fcbol. propofk.2. lib^. Ihcadem- 
fatione fecatur DE , i ccntrograuitatisparti» inife- 
jiioris, adeovtparsad D, teiminata, Er ad partem? 

X X teC' 



1^4 

terminatam ad E> vt 5 , ad 5 . Patet etiam ex didis 
4n varijs propofiiionibus lib.K^uafkerponSmuifta» 
icre'eientfflib grauitat^vantwr^ 
di eiceiTas^ ncuti habeinus cetumoi 
bafi A C, variofihm fcjgmentoriim parabol^. > | 
Sed duoctiami^notentur . , PxijBUifflifty 
ludinibus in fchpl7?.‘pi-c^oC/^6. o(|ep(ispropo 2 ic- 
fialiter analogis > aiTocikri etiam excelTum prKi wik 
fupra comiiii . Afteru 4 tiV', <]juod quai dida /unt de 
cxceiTu^nmionis/phaefi fvpr^uuiTj^dn"ur|i , igtcAi- 
genda etiam fuht de exceffu portionis fph.eroidis 
fupra fuum conum. Quia in lib. 4 . de infinit. para* 
bolis > probata eft perpetua analogia reperta inter 
proportionales partcsiph£rx>^ fphxroidis. 

PROPOSITIO XtVIv 

i.i.' • ' , ’li>> 1' • ’ ' 

Si i » , qtiojibet comidt hy^r^tc$ ^ ^rahohei ^uxdrd* 
ttiO'y Item i» qHoitbet J^hd,ne . , ^el fpharotdis pcnioni 
infcributur, comts . Qtntrum griuiitutts exctjfus pr^du 
Siorum /olido, um fuprd fms conos :mt m medio punSio 
diametri ipjorum». , ■ ; " 

. 1 ' * / 

S Tt conpides parabolicum quadraticom > vt in 
prima figura , in Tthem. feq icnt. ' B A C , vel 
hyperbolicum vt in fecunda j vel quxlibct portio 
fphderx y vel fphjtroidis vt in tertia j 8t in ilUs folidis 
intclligantur inlcripti coni BaC. Dico centrum 
graiiiratis excclTuuin pFxdidorum foltdorum fupra 

conos 
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conos ede in E, diuidente bifariam ADr Deex- 
ceiTu conoideorum fupra conos , patuic in Tcholio 
propodt. 6. Dcexceffu portionis fpharra?, vclfph'^, 
roidis patuit in anteced propoHt' Quare quoad om- 
nia patet propofuum • 

PROPOSITIO XLVn. 


si in foUiis Mteceientis fropoftionis injcnhmturctni»iit 
dilium ejly €5* feSi s dtAmetm ipforHm bif artam vrdi- 
natim applicentur Irnea yfecanres latus tonorum infert- 
• ptorum , Diametri. pradtEhrum fidorum , rr rttam 
com y fic Jecabuntur ab tpforum centris grauttatis , 'vt 


partes terminata ad 'vemcem fint ad partes terminatas 
adbafim^vtf^uadraiumordtnatim apicata rvna cum 
duobus quadratis duSla in conisi^ ad quadratum ordu. 
nattm appLcata^ j /' j 


S int ergo (olida vc in antecedenti propodtione^ & 
inlii per etiam conus, vt ifi quarta dgura BAC, 
quorum diametri AD, (intfe(datbirariaiiiinf £, & 


ord natim applicentur EGFi (Icque horum cen- 
trum grauicatis pundum O. Dico AO, e(Te ad 
OD, vt quadratum F£, cum duobus quadratis 
G£, adqua^kaitim iPE, Inconoresef^^ntfeda, 
^uia deuti AG:>)cft tripla O t>^ 'Ik tria qtfadrata 
G£, fui|t<trqda,v«xws. ijuidrasi G a!$ db' 
patebit ^ 'Fiat U^^xquaiu pois’ D A '.‘Fr^a -P*', f 
erit ceiM tum^autSiiMiiBORim^' Cumefgp ex pro- 

pofit» 
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ad OH, hcfolida tdipfo* conos. Sed ex propofit. 
5J.lib. noftri fcxaginta problematum geometrico-, 
rum, folidafunt ad conos vt quadrata F£> EG, ad 
duplum quadratum E G . Ergo& P E, erit ad E O, 
vtquadrata F E, E G, ad duplum quadratum EG. 
Et antecedentium dupla . Ergo vc D E , ad EO, 
fic duo quadrata F E, cum duobus quadratis EG, 
ad duo quadrata EG. Ergo & per conuerfionem 
rationis vt £ O, ad D O, iic duo quadrata F E, 
cum duobus quadratis E G, ad duo quadrata FE,- 
nempe fic dimidium ad dimidium, fcilicet fic qua- 
drata FE, EG, ad quadratum FE. Et vt antece- 
dentium dupla . Ergo vt AD, ad DO, fic duo 
quadrata F E, cum duobus quadratis. G E, ad qua- 
dratum FE. Et diuidendo vt A O, ad OD,fic 
quadratum F£, cum duobus quadratis G£, ad 
quadratum FE. Q^oderatoftendendum. 

SCHOLIVM. 

Cum ei^o ih progreffu demoriftrationis' proba-' 
tum fit, efle DF|, ad EO,* vt duo quadrata FE, ' 
cum duobus quadratis G E , adduo quadrata' G E; 
nempe vc quadrata PEi' E G,' ad quadratum E G; 
ergo fctiam diuidendo , erit D O, ad 'p E , vt qua- 
dratam* FE> ad quadratum' GE^ Q^od etiam pa- 
tet vcrificari in cona. 'Sed ex hacpropofitione, & 
ex analogia , qux repetitur inter parabolam qua- 
dracicam , & fpha?ram , poteft colligi quaedam, pro- 

politio 


t - 


poficio vBHietCitis iu^^ldbee potlidnlb 
quadraticx^ > ,i; !o y:q 'l ) lU .4' i ^ 

•• r/. b:r. !•'. '>‘U '• ui 


PROPOSITIO' XPVIII., 


lli -> 


1 * 


S( tn /^uACHnque portione pArahoU quAdraticx ref-&A 'imeA ' 

diametro par alUU tn/crthdtur trUngulism^ ^ bajispor^ • 
jioms parabola ‘fecetur bfaiiam , ^ per 'punffum bif]e. 
£ii6nts. dHcatur tparaLeia’ dfameiro , Centrum aqutiibrij * 
fecundum ' hajm pradtSid portionis ’fc fecahit baftm, ‘ 

. o*/ pars ad curuam terminata ftt odrehquam '^ HiHpa- '" 
r alitia diametro duSdadpunBo bijfefttonis^ curtitih* ^ 

jercepta inter pitnClumiife^ioms/’^. latustriad^tts, '^ 
adpeadibfamparallebamdiardetro, . i 'I 
.V ,*'!'• • ■■■ “ i ‘‘ ‘ 

E Sto paraboia.;ABC quadracica j-iaiiu-, bafis * 
«Ac, dian^cter; BDj ^Cit qMdibec eius por-H 
tio EFBC, refcda F E, diametro BD, paralle- 
la, & in portione &.infciipfum trijangukii>rCFE; fit- 
que CE, feSa biifariani in G, & per G , ducatur 
G I<H , paialJeM»aroetroi:fifque K, centrum x- 
quilibrij in bafi portionis Dito C kj eflfe': 

ad kE, vt H G, cupi Ql, H/uMn tertia figura ' 
fchenoatisantcced, proppf^inteJtigaturportiofpbx-i^ 
TX y vel fphfjroidis C,,piy7.pdrtionjlis ? 

portioni paraboJa; , & inteiligaiptur in ea omnia,! 
qusfupra. Ergo CK,.eritad .k E, in portione pa- ' 
rabolxjvr A O, -ad 0{D^. in portione Tphier^j nem- .« 

pc cx propofi^ ahti:ced^,yt4MpIqffi quJidratuta GE,:^ 


cum 
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cum quadrato FE> ad quadratum FE. Sedcttm 
C E> fit dimidia B D, eius quadratum erit quarta 
parsquadrati BD; & duo quadrata GE> erunt di. 
fiiidium quadrari BD. Ergo AO, ad OD, &Ck, 
ad kE, in portione parabola?, erunt vt quadratum-. 
F E, cum dimidio quadrati BD, ad quadratum 
p E 5 nempe vt dimidium redianguli H D A , cum 
fCiitangulo H E A, ad rc(Sangulum H E A . Sed vt 
jifa pUnaad inuicem in portione fphxr^e, ficin por- 
tione parabola? quadratica? dimidium rcd^anguli 
/V EC, cum rcdlangulo AGC, ad re< 5 tangulum_. 
j\ GC. Ergo & vt C k, ad k E, fic dimidium re- 
<5^anguli AEC, cum rcdangulo AGC, ad redan- 

Y gulum 
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g ilum A G C. Sed vt ha?c plana ad inuicem fic di- 
midia FE, nempe Glv-cum HG> ad HG. Qua- 
re &vc C k, ad K E, GH, ad GH« 

Qjjod erat ofttndcndum . 1 \ ' ' 


, SCHOqiVM L\„ 

Sed cx ppogrclTu demoftdraiio.ni^^^ 

*'c:lc probari clfc Ck, ad vc A EXcum A O, 

A G . Nam cum proba tujtii jfit eflfe C k ad Jt £ , vc 
dimidium icdanguli A ^Q(-»cmfe « -^angu* 
Ium A E , G C ) fimul cui^ re(aangukr^ C , ad 
rcdangulum AGC. Pacet haicce^angulaob com- 
u une larus CG, efleve A BjAG, ad AG.Qua- 
rc& fic Ck, ad k E. 

tliciet ergo Itdor facile , e(Te Ek,ad kG, vt 
HG^\Ad dimidiam Gl> vcl vc GA, ad dimidiam 
A E. . Exqui-bus ecufn parebit in portione D A C, 
fpba:ra“., vt '1 rphacroidiselfc A O, ad O D, vc DH, 
H,E, ad HE. Ec DO, cflfead OE, vc EH, ad 
dimidiam H D* 

, Sed ha c, quae piobata fuerunt ex analogia reper- 
ta imerporrionesparaboI«,& fphxrr ,p(-fluntab- 
foluic probari cx proprijs ipfius paiabolr . Nam 
cum FH c, fitvcfcpai. b ilatxprim. corie, propo- 
fit. 47. cuius diameter HI, erit in CjCcntrumaE- 
qu libi ij paraboLe F BC, appenfaef eundum C E. 
Fiat, C L> dupla L E- Ergo L, erit centrun aequi- 
librij triiiiguli E F C, appenfi fecundum, CE. Ef- 


»7* 



gocrit repiprocevt Lk, ad kO, ficRBC, ad tri- 
angulum FCE. Et componendo , erit LG, ad 
GJt, vt porcio E F B C, ad triangulum EpC. Sed 
cumexfchol. prop©(ic. 17. lib.prim. (it conuertetx- 
do, adparalldogramroum duplona trianguK> 
vidicptdia';A.B , vna cum fexea parte C 'ad A Ej 
«t adiprummangulmn, v« idem antecedens adMU 
midiamr AtB.i Etgo erit ctiam^vt^ L'G*, ad C K 
ficdimidia. AH, oumftxtaparte CE, ad 'dimidiam 
•A H; .Erga 6c vc antecedentium' tripla*. Brgo vt 
E G , tripki L . |d G k „ lic . fc^oialtera A &, 
cum dimidia C E, adidimidiam 'A E . Brper con- 
uerfiqaemrittiopis-jVt JGB: ad E K, fic fcfnuialte- 
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ra AEj cum dimidia CE, ad dimidiam CE, cum 
A E. Et rurfum vc antecedentium dupla. Ergo vt 
CE,ad EK, (ic C E , eam tripla A E, ad dimi- 
diam CE, cum AE. Ergo&diuidendo ,vt dimi- 
dia CE, cum dupla A e, ad dimidiam CE, cum 
AE, fic CK, ad KE. Sed vt dimidia CE, cum 
dupla A E, nempe vc GA, cum-A^, ad dirrii- 
_ diam CE, cura A E, nempe ad .G A, fic fumpta 
communi altitudine CG, re(aangulura AGC,cunfi 
rei^angulo fub AE, jn G C, ad re( 5 langulum AGO 
Et vtredangulum A GC,*cum recSanguIo AE, Gc, 
ad redangulum AGC, ficl HG, cum diiflSdia FE,. 
nempe cum IG,ad HG; CK, ad 

kEjficHG, cum Gi^ad HGT Quod erat often- 
dendum-/. 

' SCHOLIVM II; 

Sed cum in fchoL2.pFOp.41. probatum fit parabd-- 
lara quadraticam,fphafram,& fphxroides efle quan- 
titates proportionalkep analogas cum iribus alijs 
' bolidis , fcqukuF etiam in illis currere fu pra explica^ 
tum compendium circa iHorum centra grauiracis . 
C^oniaracrgoexceflusj in fchemate fequencr, por- 
tionis ABC, fpbaerae, vel fphxroidisfupra conum 
A B C , cft proportioaaliter analogus cum pairabola 
quadratica A EC; fequitur inquam,‘quod fi pnus 
iecetur plano Feg, deinde plano RVY, fccance 
B E, bifariam in V, quod cemtnmgtauimrii parris 
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BE, vrpars terminata ad fit ad-partem termina- 
tam ad E-,*Yel vt redangulumi RTY, cum dimi- 
dio redanguli FH<^, adreaangulum RTY: vel 
yt rc<^angulum A T B , cum dimidio re<5^angulr 
Ah B, adredangulum AT-B: vel vt re^angulum 
P|V B, cum dimpdiorectanguli DEB, ad rcccan- 
golum DVB: velcompendiofius, vt E DV, 
ad D V: feti , quod idem eft, vt A H, A T, ad A T; 
Pariter fequitur, quod EV, fic feeabitur a prodi- 
cto centro, vt pars terminata ad E, fit ad partem 
terminatamad V, vt V D, ad dimidiam U£: feur 
Vt T A, ad dimidiam AH: fcu vt reccanguKini 
BV D, ad dimidium rectangult BED: fed vt rc-> 
ctangulum BTa, ad dimidium rectanguli BHAr 
feu tandem vt rdctangulum RTY, ad dimidiunr 
lectanguli, FHG,.; • ^ - 

Item cuflDi in fcbem-poiico in fchokprop. 40. fu ppo« 

fito 
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fito R HZ, ^bC, epe conos, probatu fu ibidem 
jfj m C^U nd ri R fu pr^jjlos^ rr>rm^i]r/^ prr>p/Yj^_ 
lialicer analo^Hn^ cum par^bpH f™ 

lurxqtyjei&prxdi^ajs qiJc^s 
* deinde fupponamus rurOim fecari phno* 1 TX, fe- 
<;ante blCu-iaxu. SQ, feq^iftH^ipi^am S%fe^ 

.qaT^^a centro grauitatis partis ucedi^s genisi cx jfe- 
qolufkine fegmeoti LFBTR, in pr.^di<jtisMa|io- 

nibus. i _j J— — j/ 

Tandem irirpiciaturfchamaL^ofir^kn iivpropofife 
26 inqiioex cic.fchol. annulus latus ex Hyperboli 
ABC, circa K M , probatus fuit proportionalicer 
analogus cum paraboli quadratica aqC. Si ergo 
illx annulus fccetur prius vbilibetplano- N B V j de- 
inde plano^ 1 S T, fecante bifariam K L, in puncto» 
in quo ipfam fecat; eadem compendia rupraexpofici 
colligemus circa centrum grauitatis portionis annu- 
li ex portione hypcrbol^ A.BN. Hacc 'enim omnia 
patent ex dictu ». & lector memor fupradititorum fa- 
cile percipiet .'Ne ergo ipft tardiuin afferamus ad: 
aliatranleamus» 

Parabola: quadratica- habet lineam quandam , 
quaj appellatur paraineter, fciUatus rectum j cuius 
natura eft, vtquadjUtadrdinatini applicatarum, **• 
qualia fin? reQtaiigiiiBsjitonrcntisfub hac, & fub’por» 
iionibusaxisabfciife.verfus verticem ab-ordinatim 
applicatis . Hanjc proprietatem habent quoque alie 
in ii ni te parabolae, fcdfuo modo : adeeve in quali- 
bet fi: alngnabiiis qu^amlincjtyvt poteftates ordi- 
‘ • natim 


»75 

natim applicatarum parabolxcongmentes, aquales 
. fintpotcftatibus factis fub prodictis abfdilis ab or- 
dinarim applicatis, & fubi)oteftate talis lineas vno 
gradu deprefliore poteftate parabolg . Sic et go . 

t 

PROPOSITIO XLIX. 

Si jiAt <-ut diameter faraboU ad femihajim , jic huius po^ 
te flas runo gradu dtprejpor pote flate parabola ad fimi- 
lem pote flatem U^ea tnuemenda Pjdtefiates applicata- 
rum ordmatim tn parabola eiufdem griidus cum parabo- 
la , aquales, ernnt fetfiis fitb abflr^s diametri njerfus 
ruerticem ab ordmatim applicatis , JUb pote flate lh~ 

tiea inuenta , ^vno gradu deprejflore poteflate para- 
bola . 

I 

» ’ . ‘ * f * * ‘^ * ; • ■ • 

‘ 1 ' 

I 'Sco quaslibet parabola B A G, in qua fiat vt dia* 
j meter AD, ad femiblfini' DB, fic pottftas 
hui. s vnogradu deprefiior poteftate parabolas, zd 
firrilem poteftatem A H:"v.g.fiparabcla eft qua- 
drat ca,fic DB, ad A Hj fi dft cubica ,fic quadra- 
tum D B , ad qu idratum AH; fi eft quadi atoq ’a- 
dratica,fic cubus D B, ad cubum A H . Dico, q od 
fi.ordinaritjn applicentur GL, Ek, poteftas GL, 
eiufdem g ad. :s cum parabola aqualis erit fac^o fub 
L A, & fub poteftate A H, vno g ada depnfliore 
jJotcft ite parabolas , & ficdeciteriS . Quoniam e- 
nimvt A D> ad D B, ficpoteftas DB, vnogradu 
d( prcftior poteftate parabolas, ad fimilem pot^fta*- 

tem 
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tcm A H j ergo fadum fub D A , & fub praedida 
poteftate A H, erit aquale poteftati B D , eiufdem 
gradus cum parabola . Cum autem fic ex genefi pa- 
rabolae, vtpoteftas BD, ciufdemgraduscumpara- 
bola aci fimilem pote ftatem G L, fic DA, ad AL. 
Et vt Da, ad al, fic fadiim fub Da, & fubpo- 
teftate aH, vno gradu depreffiore potcftare para# 
bolst, adfai^umfub La, & fub pi^dida poreftate 
aH . Ergo& vtfacf^umfub Da, & fub tali pote- 
flate ah, ad fadum fub LA, & fub poteftare^ 
A H, ficpoteftas B D, ciuldem gradus cum parabo- 
la ad fimilem pofcftatem G L. Eigo & permutan- 
do, vt fa<5kum fub DA, & fub tali pote liate AH, 
ad potc ftatf m B D, ciufdcm gradus cum par. bola , 
fic faCtum fub L a, fubpotdlaie ^ h , ad poce- 

flatcm 
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ftatem G L,' ciufdem gradtis cum parabola . Cum 
autem fadum fub DA, & fub potcftate AH, 
oftenfum fuerit {qualcpoteftatipr5di(^9 B O. Ergo 
&faftum fub L A, & fub poteftatc A H, erit aqua- 
le potcftati GL. Idem patebit de reliquis. Quare 
etiam patebit propoficum . 

I 

SCHOLIVM. 

■ • . I '• r ' 

Sed lubet huic tra(f^atui finem imponere infinita- 
rum parabolarum tangentibus, ac maximis inferipti- 
bilibus,minimifquecircumfcriptilibusinfinitispara- 
bolis, infinitis conoidibus , ac femifufis parabo- 
licis . Pro quibus reperiendis nobis neceifaria eft 
doctrina qusedam , quf cum fit nimis prolixa , ex alijs 
cft petenda. Euclides in 6. Elementorum libro,pro- 
pofit. 27. oftendit . Omnium ^arallelogrammomm ad 
eandem reciam lineam applicatorum i O* deficientium figu- 
ris parallelogrammis fimilibus 3 (^- fimiliter pofitis ei , qua 
^ dimidia defiribitur 3 maximum efl quod ad dimidiam e^ 
applicatum ifimile exiflens defeSiui . Quod Euclides de- 
unonftrauic in planis, Eutociusdefphseraj Sccylind. 
pTopofic. 3. Bonauentura Caualcrius, in exercit. (J. 
p 4 *opofit. a 8. Ricardns Albiusinfuohemifphg.dif- 
/e<^^o.'prnpofic. 42. extenderunt fuo m»do adfolida, 
par e faci en res . Omnium parallelepipedorum ad eandem 
Imeam appiicatoium cubtfque deficientium , maxu 
^14. efie , quod ad tertiam lUius partem applicatur , Hanc ' 

cJciiiquedo^lfinam Petrus Paulus Carauaggius Mc- 

Z dio- 
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diolanenfis eruditidiimi^g-eon^tra in ruagfiometria 
applicationum, ainpliauic^d alcioiespotcftateS) o-i 
ftendcndo applicationemaliarum ppteftacum ferua- 
rc fimilem ordinem partium ad-quas fit applicatio j 
adeo vt magnitudo ad quam fieri debet applicatio 
fitfccanda in tot partes quota eft magnitudo, qux 
debet applicari, in ordine graduum i & applicatio 
fit facienda ad illarum vnicam . V.g.fi ad partem 
daex A B , fit applicandum parallclogrammum di- 
ficiens,&c. hoceft 


A 

I- 


B 


[■ 


B 

-J 


A 

[- 


-]■ 


B 

-] 


fi AB, fit fic fe- 
candain C, vt re- 
da ngulum ACB, 
fit omnium maxi- 
mum illorum, quae 
peiTunt fieri cx 
partibus A B;pun- 
du m C, fit illud 
quodbiflecat AC. 

Si vero fit applicandum parallelepipedum , hoceft (i 
A B, taliter fit fccanda in C, vt folidum fadum fub _ 
AC, in quadratum C B, fic omnium-maximUm-,; 

A C,. debet efic tertia pars AB . Si vero fit appli- 
candum planoplanum , adeo vtfadumfub AC, in 
cubum CB, fit omnium maximum. ACj debet 
efle quarta pars AB. Et fic in infinitum in altiori- 
bus potefiatibus. H^ec ergo dodrina nobis cft np- 
cclfaria pro impofterum dicendis. Quam etiam ic- 

dor 
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dor debet fupponere, vd in citat, opere Carauaggi j 
infpiccrc r 






PROPOSITIO L. ; 

37’] qualiBet injmiramm' ^araBoUru^n famatur atiqmd 
a qu4 ad diametrum reSia linea ordinatim 
^appihfitur y diameterquer tta producatur njf pars extra 
para^Ham Jit ad partem diametri abfcijjam ab ordina^ 
tim appkcata *jjerfus ruertkem njt nunierus parahoU 
runitate Minutus ad 'Zfnitatem\%eUk linea, qua ab ex- 
\tremitate muent a linea ducitur ad illud punBlum^ quod 
ii Sumptumfuefat y parabolam continget ^ 

E Sto quarfi^^ femiparabora cuius vertcr.B, dia- 
meter B D^> in curua parabolica fumaiHr 
}qiim!IibctT>mitfUn^7E, per quod ordinatim appli- 
cqtur £H, producarurque H B, in G, vt G B, fit 
ad BH, vt numerus.^raborje vnirate minutus ad 
voiucem:-¥.g^ (it quadracica , fiat a:qua^ 

ifi BG, ipfi BH: fiiitcobicafit GB, dupla BH, 
&nc in infinitum (^fupponatu:r in pnvfenti parabo- 
lam clfc cubicara)& iungatiir G E . Dico hanc pa- 
rabolam contingere . Sinon, cadat intra^St intelli- 
gatur ordinatim applicata A k D. Quoniam aq,. 
maior cft O K, ergo qu clibet potcftas A D, maior 
erit qualibet potefiate K D, ciufdem gradus . Ergo 
quaelibet pottftis A D , eiufdcm gradus cum para- 
&laadpocdtatem £H, eiufdem gradus > habebit 

21 X maio^ 
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maiorem rationem quam fimiljs poteftas K O > a4 
eandem potefl-atem 'E H, V. g.' miioreric ratio cubi 
AD, ad cubum EH, quam cubi kD,'ad eundem 
cubum E H. Sed vc 
poteftas aD, ad po- 
teftatem, E H , fic ex 
natura parabola?, D B, 
ad BHj &vt DB, ad 
H , fic fa(^um Tub 
DB, & fub poteftate 
BG,vno gradu inferio- , 
ri poteftate parabola;» 
ad fadlum fub eadem 
poteftate G (S? fub 
. ^rgo maior erit' ; 

.ratio fadi fub 
fub tali poteftate B.Q, 
ad fudtum fub 
fub eadem poteftate—» 

®G, ratione poteftatis ' 
k D , eiurdem jgraduL 
cum parabola > ad fimi- , 
lem poteftatem EH. V. g! maior erit ratio facti 
fub DB, & fub quadrato BG, ad facmm fub HB, 
& fub quadrato B G, ratione cubi K D, ad cubum 
E H . Sed vt poteftas D , ad fimilem poteftatem 
E H, fic fimilis poteftas .DG, ad ftmilem poteftatem 
Gt H , Ergo & factura fub D B , &, fub poteftate-^ 
BG, vno gradu depreftiori poteftfue parabola;, ad 



fimile factum fub HB, & fub eadem pordbtc ^ G, 
*^c in maiori ratione quam poteftas DG, eiufdem 
gnadus cum parabola ad fimijem poteftatcm G H , 
Ej-ga& permutando primum factum ad potertatem 
rit in maiori ratione quam fecundum factum 
ad^potcftatcm GH. V.g. factum fub DB, in qua- 
dratum ^ G, habebit ad cubum D G> maiorem ra- 
tionem, qUam factum fub dB, &fubquadratoBG, 
a4 cpbym HG. Quod implicat, quia factum fub 
DB,’^ fub pfQteftate B Gj .cfl: jii minori ratione id 
^oceftitem DMS, & non in maiori. Qj^ia ex doctri- 
na fcholi/ anteci^d. factum fub H B, & fut> poteftatc 
B‘G> eft omnium maximum homogencorum fub par- 
tjbus H Gs non* fic fjjctum fub D B, & fub potcfta- 
ltei*B'^, ^ idaximinn homogqneoruinjuo pambtis 
D*G. V. g. fafct^lim f\ib HB, & fubqua^iraco BG, 
eft maximum omnium parallelepipcdorumapplica- 
bilium ad partem BG^ non fic cll maximum factum 

applicabilium ad 

pgjtem DG. Quare fiktctpropofuum. 

S CH ,O L‘ I VM. 

Exdictis facileelieiemus, quod (i ciicadiamcrruna 
BD, & fuper eadem bafi aD, intclligamusinfini- 
^tas femiparaboltW, & accepto in dia metro B I>, pun- 
cto, ducatur HC EPG, parallela a D , fecans 
' omnes curuas paraboltcas , & pariter intelligamus* 
infinitas tangentes K E , L F , M G, &c. eliciemus 
‘ inqiiam >,u:uDgula io^ita CBH , EkH, FLH, 
^ ‘ ' GMH, 


M H ^ &c. cflfe talis 
«atur* vc latera HB, 

HK, HL, HM ,, &c.' 
fint in continua pro- 
portione Arithmetica 5 
bafcs vero EH, FH, 

GH, &c. fine maiores 
omnium tnediarumpro- 
portion alium reperibi- 
Jium inter AD> CH . 

Primum p ater, quia H 
Bk, kL, LM, &c. funt 
omnes «quales. Secun-^ 
dum patet f quia curti fic 
vt quadratum AD, ad 
quadratum EH, ficDB, 
ad B H , feii A D, ad 
CHj EH, erit media 

proportionalisincerAD, 

CH. Item cum fit vt 
cubus A O, ad cubum 
FH, fic DB, ad BH,feii AD, ad CHj erit FH, 
maior duarum mediarum inter A D> CH. £cficdi« 
caturdecateris., 

N< tetur etiam , quod a fupradidia regula inuc- 
niendi tangentem non excluditur prima parabola » 
nempe triangulum. Si enim in triangulo A B D, fic 
datum punt^um C, ad quod debeat duci tangens ^ 
du(aa CH, imperat regula generalis producendan» 

clfe 
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-cffe HB, vt pars vitra B, fit ad BH , vt numerus 
parabolae vnitate minutus, ^empe vtmhil,.id vnira- 
tem . Ergo H B , non ejit^oducenda , fed a pirndo 
B, ad C, ducenda eftEnjeia qux vtique quodam- 
modo poteft dici tan^rcpia^gulum , quia ipfum 
nonfecat. I * \ 

I 

PRQPOSiTIO.LI. 

/ , / \ 

Maximum tnan^lurk^inJ\J^um triangulo 

rutus bt^artATn dim^n diaht^trum 
arcumfpi^i ^ \ 

• ' 

E Sto tri angulu < » . J iB^,-^cuius-4*aiitipter BD, 
quaefcccturin F, bifariam a bafe EO, trian- 
guli EDO. Dico triangulum E D O, efiemaxi- 
mum omnium infcriptibilium in triangulo ABC. 
Quoniam enim triangulum A B c,‘ ad triangulum 
EDO, habet rationem compofitam ex ratione-^ 
■ AC, ad EO (nempe ex ratione DB, ad Bp) & 
ex ratione BD, ad DF,- & hae du« rationes com- 
ponunt rationem quadrati BD, ad rcdlangulum^ 
BFD. Ergo triangulum ABC, erit ad EDO, 
vt quadratum DB, ad re^anguluin BpD. Sed 
recaangulum Bpo, tft maximum omniunfi rectan- 
gulorumfactibiliumexpartibus BD, inpunctodi- 
uifx . Ergo etiam triangulum EDO, erit ma- 
ximum omnium infcriptibilium intra ABC. Quod 
&c. 


SCHO- 


Digitized by Coogie 




’ S C H O L I V M. . 

! • . - { - 

"Notetut obiifcf’ centrum grauitatis 'amborum.." 
triangulorum 'A‘BjC, EDO, t (Te idem punctuln" ‘ 
Sic enim H, centrum grauitatis trianguli 'a'EC._' 
Ergo qualiuni B D, cU 6, & DF, 5, BH, 'eric 
4, DH, 2, & HF, I. Ergo H, erit etiam centrum 
grauitatis trianguli Edo. ' ' ^ 

PROPOSITIO LII. ’ ■' 


( 


j 


Maximus conus inJcriptiMis in quolibet cono , ejl euhis dia- 
meter esi tertia pars circumjlnpti, 

" " . Uxe 
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H iCe propoHc. cftenditur etiam ab Albio in 
heraifphx. diffec.propofit,44. Sed fuppona- 
mus A B C, E DO, effe conos , & D F, efle tertiam 
partem DS. Dicoconum £D O, ciTe maximum 
omnium » &c. Nam , cum conus ABC, ad conum 
E D O , habeat rationem compofitam ex ratione.# 
<juadrati A D, ad quadratum E F ( nempe quadra- 
ti DB, ad quadratum BF) & ex ratione DB, ad 
DF; & cumhaedua; rationes componant rationem 
cubi B D, ad fa<fiura fub quadrato B F, & iub F D; 
ergo ABC, erit ad EDO, vt cubus B D , ad fa- 
^um fub quadrato F B, & fub F D. Cum ergo' hoc 
fadum fit maximum omnium homogeneorum ipfi 
fadorum ex partibus BD, in punctio diuifx. Ergo 
etiam conus £DO> erit maximus omnium inferi- 
ptibilium &c. Quod &Ci 

S c H O L I V M. 

Sed hic etiam obiter notetur centrum grauitatis 
amborum conorum eflTe idem punAum . Sit enim 
turfum H, centrum grauitatis coni ABC. Ergo 
qualium BO, eft 12, OF> 4> & DH, talium 
HF, eft I . Ergo H, erit centrum grauitatis etiam 
coni EOO. 

Pariter notetur , conum ABC, efle ad conum 
EDO, vt 17, ad 4. Nam fic eft cubus BD, ad 
fatuum fub quadrato BF, &fub FD. 


Aa PRO. 


PROPOSITIO LIII‘ 


Dntm A D , tAUer producere in B , *vt B Z) , ft ad 
excejptm D A j ft^ra dimdtam AB, ia 
data proportione , 


D a ta ratio fitj quam habet AD, ad H,&ficfece- 
tur AD, in E, vt fit AE,ad ED,nH> ad dimi- 
diam AD, &ipfi fiat aqualis DB. Ergo fi AB, 


H 


A 15 C D B 

diuidatLir bifariam in C, pundum C, cadet inter 
A, D. ‘'it ergo ABj.diuifa bifariam in C. Quo- ' 
niam A E, cft «qualis AB, minus EB, ergo etiam 
dimidia A E, erit «qualis dimidije A B, minus dimi- 
dia EB. Sed CB, eft dimidia AB, & BD, eft 
dimidia ergodimidia AE, erit xqiialis CB, 
minus DBj nempe CD. Tunc, quoniam fadum 
fuit vt H,sd dimidiam AD,fic AE, ad ED; 
ergo & ad confcquencium dupla • Ergo vt H, ad 
AD, fic A E, ad EB. Ecconuertendo, vt AD, 
ad H, fic BE, ad EA. Sedvt B£,ad EA, ita 
BD, dimidia B E, ad dimidiam A E, nempe ad 
CD, ci «qualem. Ergovt AD, ad H, fic BD, 

ad 
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ad DC, Mceflum D a, fupra AC, dimidiam A^. 
Quod erat faciendum. 

PROPOSItlO LIV. 

l 

si diameter cuiuslibet inj^itu^rumf assabo! arum ftc produca^' 
tur 'vt pars exterior produfja , V excejjum diametri 
Jitpra dimidiari^compo(iu^ax^iameti^ ^ ex produSia 
•vt mmertts^paraboU *xmit4te minoi^ ad <-unitatem, 
TriangulurrHi^firjpTnrmn parTttbfu^^Tl^^baJts bi(?ecet 
illam compo^fam , erit ornmurn »\ipfa inferia 

pubilmmJl ■ / I ,'v 

D B, 'dhtnctcrparabofacipnfnfctmqv^ A”!^, (ic 
*^producaturin E, vt tB, fitad'i&F, exccfluiii 
« BD, fupra Dp, medietatem DE, vt numerus pa- 
rabolae vn itate minutus, ad vnitaterr, &fiattnangu- 
lum GDH. Dico hoc elTc maximum omnium in- 
fcriptibilium in ABC. Ducantur 1-CK,EHL. 
Ergo ex propofic. j o. erunt tangentes parabolam , 
triangulum K E L , erit parabola: circumfcripcum , 
Si ergo triangulum GDH, non eft maximum para- 
bolae infcifp’um , fit hoc triangulum , cuius bafis 
OP, infra, vel fupra GH, qux producatur vfquc 
ad triangulum in M, & N 5 & pariter intelligatur 
triangulum M E>N, cuius bafis MN. Lum Dp^ 
feda fit bifariam in Fj ergo triangulum GDH, erit 
maximum infcriptibilium intra triangulum K E L. 
ErgQ erit maius triangulo cuius bafis M N . Ergo 

A a a mulco 


I 



multo maius triangulo OD P ^ aiius ba(is OPi 
Qi^arc patet propofituin . 

S CHOLI VM I. ' 

Ab hac regula generali reperiendi maaguIunC 
> maximum infcripcibilium in patabola Don excludH ■ 

tur prima parabola > nempe triangulum . Cum enim 
iubcat regula (Ic efle prodocendamdiametrum 
vr pars extra fit ad cxcefium BD, fupra medietatem 
conipofita?ex & ex produ(Jla, vt. numerus pa^* 
rabolzvnitate minutus ad vnitatem j patet inprima 
parabola, cuius numerus cfl: vaitas ,, numerum vni^ 

Mte 
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tate minutnm eflfc nihil ; vnde DB, in triangulo non 
eft producenda jfedfupponendo ABC, eflctrian-* 
gulum, bD, eft biflccanda, & triangulum GDH> 
eft maximum . Qi^od ilc eftc , probatum eft fupra 
propofit. 51. 


SCHOLIVM II. 


Triangulum ergo C 1 ^ H , maximum infcriptibt- 
lium intra parabolam AbC, fic diuidic in F, 
vc BF, fit ad FD, vtvnitas ad numerum parabol* . 
V.g. in triangulo vt i, ad i. In parabola quadrati- 
ca Vt I, ad 2. In cubica vc 1, ad j. Etficininfini- 
In triangulo enim, patet ex didlis . In alijs fic 


tum, 



patebit. Quum etenim fit EB, ad BF> vt nun crus 
parabolae vnicate minutus, ad vnicatem; ent com- 
ponendo, EF, ad pB, vc numerus parabola? ad 
vnitatem . Sed F eft aequalis E F . Quare patet 
propofitum * 


PROPOSITIO LV. 


Mdximum trUngulum 'mfcri^uhile in figura conjiante ex 
duabus qmbujcunque femt^arabohs ,fic dtfiofitis , nut Jh- 
mibafis euadat diameter ^e fi ecquale maximo infiripto m’ 
paraboU . 


M 


Enteintelligamttsfcmiparabolam AbD, du- 
plicari ad parces AD. Dico maximum trian- 
gulum 




^ — 


IJO 

guluminfcriptibile’intalifigura, efTeapquale trian- 
gulo G D H . Hoc oftendctur in femiparabola, quod 
enim probabitur dedimidia » patebit etiam de tota • • 
Sic ergo GDH, maximum triangulum infcriptibi- 
le in parabola , & ducatur G Q, b D, diametro paraU 
lela: patet triangulum GQD, eflfe «quale triangu* 
Io G D Fj‘ & cius duplum, ipfi GDH. Dico trian- 
gulum GQD, effe maximum &c. Etenim , cum 
ED, fit dupla D F, fcd GQ, etiam Dk, eritdu- 
pia D Ergo triangulum DqG, erit maximum 
infcriptibilium intra triangulum kED, Si erga 
■ GQD, non eft maximum infcriptibilium etiam in 
femiparabola , fit aliud , cuius bafis produda vf- 
quead tk, fecet ipfam,&cu ruam parabolicam in- 
fra , vel fupra G Q, vt fupra di<fium eft de M t*4. 
Ergo triangulum cuius bafis fccans kE, erit minus 
triangulo GQD. Ergo triangulum cuius bafis per- 
tingens tantum ad curuam parabolicam, erit multo 
minus triangulo GQD. Quare patet propoft-. 


tutn-,r 


I 


I * » 
l 



( 

* t 


I 


PROPOSITIO LVI. 


Si a/4 B, fit taliter fe&A in Q D, njf A C, fit ter^ 
ita, parf A B, Erit CDy dm tertia A Dy mu 
ms tertia parte DB» 


Cum 


Digitized by Googie 



C Vm enim AC, fit tertia pars ABj ergo CB, 
erit duo tertia AB5 nempe duo tertia AD, 
cum duobus tertijs DB. Ergo C D , erit duo ter- 
tia A D, minus tertia parte DB. Quod&c. 

PROPOSITIO LVIi: 


*^4tam A Z>, tnUtcr predtteere /» B, n/t B D, Jtt dd ex- 
cejjkm D iA, fuprAtertUm partem h 
data proportione, 'v 


H 

[ ] 


u f 


4V 




5 ^ 



D Ata proportio fit, quam habet AD, ad H; 

& fiat vt tripla H, cum AD, ad A D, iw 
d.upla AD, ad DB., Patet BD, minorem 
dupla AD. Quare fi ifiat Ac, tertia pars AB, , 
pundum C, cadet inter A, O. Sit ergo AC, 
.tertia pars AB. 

Quoniam* vt tripla H,cum AD, ad AD,fic 
dupla AD, ad DBj ergo diuidendo vt tripla H, 

ad 


J- 


ad AD, ita dupla AD, minus DB> ad DB. Ec 
antecedentium lubtripla. Ergovt H, ad Ad, ita 
duo tertia A D, minus tertia parte DB, ad DB. | 
Sed expropofit.anccced. CD> cft duo tertia AD, f 
minus tertia parce D B • Ergo vt H , ad A D , fic ^ 
CD, ad DB. Ecconuerrendo,vc Aj), ad H, fic ^ 
BD, ad DC,cxceflfum DA , fupra AC, tertiam ■ 
partem AB. Quod erat faciendum. ! 

PROPOSITIO LVIII. 

diameter cHtusfihet infinitorum conoideorum fic produ2 
catur, njt ^ars exterior pro du& a fit adexcefiumdiame-^ 
tri fitpra tertiam partem compnfita ex diametro^ 0*ex 
produffa , njt numerus parrdjoU njnitate minutus ad 
<-unitatem t (onus in/criptus in conoide , cuius diameter 
fit tertia pars il/ius compofita , erit maximus omnium tn^ 
fcriptililmm tn conoidc , 

D B, diameter conoidis cuiufciinquc ABC, fic 
producatur in E, vt EB, fic ad BF, excef- 
fum B D, fupra D F,' tertiam partem DE, rt nu- 
merus parabolsE vnitate minutus, ad vniraccmi & in- 
telligamus conum G D H, cuius diameter F D. Di- 
co hunc efle omnium maximum inferiptibilium in 
conoide. Dufiis eniai tangentibus EGK, £HL, 
intclligamus conum kEL, circumferiprus conoi- 
di. Etficonns G DH> non efi omnium maximus, 
fit alius cuius bafis OP, infra, vcl fupra GH, quae \ 

pro- 




4 



I 


producatur in MN. Ergo ex propofic. 51. conus 
M D N, cuius bafis M N , erit minorcono G O H. 
Trgo conus cuius bafis OP, erit multo minor cono 
C D H . Patet ergo propofitum. 

S e H o L I V M. 

Sicuii^igo fnpra diximus regulam generalem afii- 
gnaram in parabolis, habere locum etiam in prima 
parabola , ficnunc animaduertimus prafencem ge- 
neralem regulam habere locum etiam in primo co- 
noidc, nempe in cono. Hoc autem facile quilibet 
cognofcct. 

Bb Sxcu- ; 
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Sicati facile agnofcct DB, taliter fccari in F, ve 
B F, fic ad FD, vt vnitas ad dimidium numeri co- 
ncidis. Nempcincono vt i, ad dimidium > feil vc 
2. ad I. In concide qiialdratico , vc r> ad i. In cu- 
bico vc j, ad f, cum dimidio, & (icin infinitum. 
In cono res fupra patuit in propofit. 5 z. In alijs co- 
noidibus fic patebit . Nam cum £B, fic ad Bp, 
vc numerus conoidis vnibte minufus ad vnitacem> 
cric componendo, E F, ad PB, vc numerus concidis 
ad vnicacem'. Cumautem t>F, ficdiniij^um F F, pa- 
tet conuertendo>propofitum. ' 1 V 


PROPOSITIO 





Si t Alter fccetur in C, D, A C ^ Jit dt*o 

terna AB. C Dy erit tertia pars A D> mimis 
dmbus tertijs D 5. 


C Vni enim A C, fic duo tertia AB, ergo C D, 
cric cercia pars A Bj nempe tertia pais AD, 
plus tertia parce D B . Quare C D, fola erit tertia 
pars AD, minus duobus tertijs DB. Q^od^c. 


PROPOSITIO LX. 


Datam A Z>, taliter producere in 5, *vt B Dy Jit ad 
exce^um D Ay fupra duo tertia ABjfn 
data propoitione. 
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I Tidem ratio data fit quam habet AD, ad H; & 
fiat vt tripla H, cum dupla A D , ad AD, ita 
AD, ad DB. Patet BD, minorem eflefubdupla 
AD; &confequcnter tertia parte totius AB. Qua- 
re A D,eft maior duobus terti/s AByquffit AC Di- 
co A D, efle fic produdam in B, vt B D, fit ad D C, 
cxceffum A D, fupra AC, duo tertia aB, vtAD, 
ad H. Quoniam enim faftuiiieftvt tripla H, cum 
dupla AD, ad aD, ha AD, ad DB; ergo&dua- 
bus vicibus diuidendo, erit tripla H, ad aD, vt aD, 
minus dupla DB, ad DB. Etantccedentiun)fub- 
tripla, nempe vt H, ad aD, ita tertia pars a D, mi- 
nus duobus tertijs BD, td BD, Eteonuertendo, 
vt aD, ad H, ficBD, ad tertiam partem AD,mi- 
ftus duobus tertiis DBj nempeexprop. ant.ad DC 
<iuod erat faciendum , 

PROPOSITIO LXI. 

Si diAmeter tumjium^uc ^AraboU Jtc producatur n>t pArs. 
exterior produSl At Jit Adexcejptm didmetri fupra duo ter» 

B b a tia 
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tia compoftt£ ex diametro yO* ex produS^a , njt numerur 
paraboU 'vnitatemtnutttSy ad ^unitatem. Comts cums 
radius bajts ft aquaUs duobus tertijspradiSfa compojita, 
erit maximus omnium infcnptibtlium m femifufo ex femi- 

D iameter DB, in fchcm.antec. parabolae cuiuH 
cunque fic producatur in E, vt £B, fitad B F, 
exedTum B D , Aipra F , duo tertia D E , vt nu- 
merus parabol:e Vnitate minutus ad vnitacem , & fiat 
triangulum GQD, vt GQ, fit ajqualis FDj in- 
tclligamufquefemiparabolam ABD, cum triangu- 
lo QGF), rotari circa A D. Dico conum ex QGO, 
efle maximum onaniuminicriptibilium in femifufo. 
Intelligatur tangens E G K , & conus ex triangulo 
kED, circa kD. Quoniam EF, cft tertia pars 
E 1^, nempe G E, eft tertia pars E K, ergo & Q D, 
errt tertia pars Dk. Ergoconus ex triangulo QjGD, 
erit ex propofit. 54, maximus omnium inferiptibi- 
lium in cono ex triangulo kED, reuolutis ambobus 
circa kD. Si autem conus non (it maximus, fitalius> 
ficdpoflibilei & deducetur ad abfurdum vtfadum 
efi prius . Qi^are ex dialis , patebit propofitum 

S C H O L I V M. 

Nec et'am in pr.tfenti excluditur a regula gene- 
rali primus^femifufus, nempe conus , vtconfideranti 
patebit. 

Sed 
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Sed notetur , in femiTufis , B D , fecari in F , ali- 
qua continuata ferie, nempe Ce vt BF, ficaJFD, 
ve vnitasad duplum numerum fufi » Nempe in pri- 
mo vt i,ad X. Infecundo vt i, ad 4.lncertiovc i> 
ad 6. & fic in infinitum r Q^od enim in primofe- 
mifufo, nempSvin cono fit vt i,ad x, patet ex dictis. 
In alijsfic patebit ► Namcumfit EF, ad FB, com- 
ponendo , vF-numerus parabolae ad vnitatem ,* erit 
conucrtendo PB, ad FE, vt vniras ad numerum 
parabola^. Et ad ^F, duplam F E, vc vnitas ad 
duplum numcrumparabolafjfeufemifufi » 

PROPOSITIO LXIL 

^iinimum triAn^uluin circumfcfi^um 'cuUthet tt^nitarum 
p^raboUrum y e !l illud cuius Uter At maximi 

trtanguU infaraboU inferci, * ' 1 

E Sto fcmiparabola quaelibet Abc^ cuius dia- 
meter BC, & in ipfa fit inferi ptum maximum 
triarguliim ECF ("quod enrm dicetur de dimidia 
intelltgeturetiamde tora) fitque ci circumreriptum 
triangulum G EI C. Dico- hoc elfe minimum om- 
nium circumfcriptibilium femiparabolx » Si non y 
' fit minimum HOkC, & per pundhim E, duca- 
tur L E M, parallela KH^ Fatet manifefte trian- 
gulum LMC, minus elfe triangulo IcOHC, cum 
LM, fecet, kH, vero tangat parabolam . Quoniam 
autem ex fuperioribus triangulum £ F C , ell nia^ 

xuQum. 
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simum infcriptibilium rntra triairguTum I GC, qura 
fupponicurfecare GC, bifariam in F, ergo non «ric 
maximum infcriptibilium intra triangulum L MC, 
quia M C, non fecabitur bifariam in F. Ergo trian- 
gulum E FC, habebit ad triangulum IG C, ma- 
iorem rationem, quam adtriangulum LMC. Sed 
idcmrriangulum EFC, -ad triangulum LMC, ha- 
bet maiorem rationem quam ad triangulum k H C. 
Ergo EFC, erit ad 1 G C , in multo maiori ratione 
quam ad kHC. Ergo ICC» minus erit kHC. 

Kon 
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Non ergo K H C, cft mininnnn , fcd I G C. Quod 

tec, 

I ■ 

S c H O L I V M. 

f 

Cumautemin propofit. 54, affignatus fit modus 
reperiendi triangulum maximum EFC , fuit confe- 
quenter expofitus etiam modus reperiendi triangu- 
lum minimum. G 1 C • 

infuper notetur , triangulum minimum circum- 
feriptum parnbolx » «quale cfle triangulo minimo 
circumferipto figura: conflante ex duabus femipara- 
bolisfupraexpofitis. Triangulum enim GIC, du- 
plicatum ad partes GC, eft «quale cidem GIC» 
duplicato ad partes IC. ~ ' 

PROPOSITIO LXIII. 

Conm minimus circum/criptus cuiUbet infinitorum conoideo- 
rum nfol femifufirum parabolicorum , efi ille , ^ut t4ngit 
bafim maximi coni m tllts fbltdis inferipti . 

S Ed fupponamus conum cx triangulo EFC, efle 
maximum inlcriptibilium intra conoides ex fe- 
miparabola ABC, circa BC, & conum ertriangulo 
OiC, tangere bafim coni inferipti. Dico conum ex 
triangulo GlC, efle minimum circumfcriptibilium 
concidi . Si non, fit minimus ille, qui oritur ex trian- 
gulo HkC, Sedadi LEM, parallela kH, intelli* 

gamus 
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gamusconura cx triangulo LMC, qui vdquc erit 
roinor cono ex triangulo KHC. Conus ergo ex 
triangulo £FC, cum fic maximus inferipeus inco- 
noidcjCric ex didis, maximus inferipeus in cono ex 
triangulo I GC. Non ergo erit maximus inferipeus 
inconoexeriangulo LMC. Ergo conus ex eriangu- 
lo E F e, erit ad conum ex triangulo G I C, in ma- 
iori ratione quam ad conum ex triangulo L C M. Er- 
go in mulco maiori quam ad conum ex criangulo 
H k C. Non ergo cric minimus conus ex triangulo 
kHC, fed ille ex triangulo IGC. 

Pariter fi coniisex triangulo ENC, fie maximus 
inferipeus in femifufo ex femiparabola ABC , reuo- 
luea circa aC, conus ex triangulo G I Q circa 1 C, 
erit minimts circu inferipeus femifuroj quod, vr pa- 
ret, probabitur eodem modo. Quare pater propo-p 
licum_.. • 


S c H O L I V M. 

Cum ergoinpropofirionibus 58, & 6i, afllgna- ^ 
iierimus conos maximos inferiptes in conoidibus, & 
in femifufis, pariter explicauimusvnica vice, conos 
etiam minimos praedidis folidis circu mferiptos. No- 
tandum tamen diuerlbsefTc conos mininxrs hisfoli- 
dis circumferiptos 5 nam in cono circumferipto co- 
ncidi , C F, eft tertia pars GCj in cono vero cir- 
cumferipeo femifufo, CF,eftduas tertiie partes GC. 
Qu3e omnia cum fintmanifeftilfima ex fupra didis, 

ideo 
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idcocircaipfa nequaquam immoramur. Solum ani- 
maducrtendum eft, quod cum fupra in Tcholijs pro- 
pofic. 5i,& 52, oftcnfpm fit idem eflc centrum gra- 
uitatis maximi trianguUlUj^ripti in triang .lo, &ip- 
fius trianguli ; item mixinSconi in cono infcripcij& 
ipfiusconij patet cdnfc^uciWer ideineflecentrum_. 
grauitatis maximi triangullinlcripti in parabola, & 
minimi circumfcriptu.it€Hi iden\efle centrum gra- 
vitatis maximi c<ini inferipti iO^qu^ibet conoide,& 
in quolibeJieteM^OifaValj^fro^ ^ta^imorum co^ 
norumipri^ circpmfcriptjDrum. / 1^' 



ixiv. 

lJl . 1*'^ Jl' 

^^erparahoU eBdd maximum triangulum jwi m/lrU 

ptum^^-vtfars/cmibajts parahoU^ quu fehabtat ddfsmi- 

bafim T/f binarium ad numerum faraboU n/nitate m- 

&um^ ad 'ziltimam proportionalem proportionis /emiba^s 

’ . parabola ydd femtbaftm trianguU^tontinuatd in tottermL 

• nos , rvt numetus eorum exeedat numeruni parabola bi^ 

nam, . > ■ ' ' ' 

E Sto quadibet parabola ABC, fitque maximum 
tri^guluml in ea inferiptum G D H, vt fupra 
dii^um eft.. Dico parabolam effe ad triangulum.. 
O DH, vt talis pars AD, quie sc habeat ad AD, 
vt binarium ad numerum parabola vnitateaudum, 
ad vltirnum terminum proportionis A D , ad G F , 
continuatae in tot terminos , vt numerus eorum exce> 
, , ; Cc dat 


Dt 


' i 



5 viinsiiac-' 1 


K/o:i r 'i 




•’* t\ ('■' >*. .■ u lyv.ji.. _ ■' .•■ xiM » 

04C txumeruFii parabo!* binario. V, g, ioprima^pa* 
wbo^ 5 nempe in t>iangulo vc AD, ad cerciam pro- 
pQCtioiialei». ■ Jn gnadracica vt duo t^iaia A D,‘ ad 
i|U3rtan3«. ln.cubK'a^vc^dHO <^uarta,ricu.dimfdiurn 
A O, ad quintam . Etfic in infinitum . Sit illa vlcima 
proportionalis AQ. in prima parabola, nempe in 
triangulo res eft euidens , quia /iciiti triangulum.. 
ABC, eflTctquadrupJumtrianguli GDH, maainji 
fibiinfcriptijfic A D, qura AO, cfTetdupIa G F, 
clfct quadrupla A Q, tertia: proporcionaf is . 'in abjs 
parabolis ne fchemata multiplicemus, intelligamus 
infcriptacriangulacciam ABC, quorum bafes AC, 
diametri DB. Triangulum ABC, ad 'triangnlum 

gdh. 
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CDH, habet rationem compoficam cx rationibus 
AD, ad GF, &BD, ad DF. Sed BD, ad DF, 
eftexfchol. i. propofit.T4* componendo, vc nume- 


rus parabolae vnicare au^ 
& pariter er narura par^o 


d nuiiierum parabolx, 
um fit B D, ad D F, 


pe ad tot tales 

l_ I J / • 


vtpoteftas A D, eiu (flCrD gradys cum parabola , ad 
cxcefrumipfiusfuprafii]u^f?mspor^laiem GF, nem- 

oAs eft numerus 
. adGDK, 
S cx ratione 
rabola ad 
us para- 




ue ra- 


parabolx. Ergc^tio tri 
componetuFti rra fwwe ' 
poti (latis A^^,\iurdenv grados oda 
totfimilespotcftateSvG F, »quot|i5c(li 
bolx- Se^c^ ifbsrarioiYd? jsc/mip 
tio pot^ fotifc^ D| aUiiff Br ' 

rabollf', ad tot fimiles poteftates G F,^uotusT(l nu- 
merus parabolx. Frgo triangulurrr ABC, erit ad 
triangulum GDH, vt illa pote ftas AD, ad illas 
potcllatcs GF. Scdvt poteifas A D, advnampo- 
teftarem G F , (Ic D A y ad A Q: ergo ^ vt pote- 
(lias, dicla. A D , ad omnes illas porcftates G F , (ic 
D A, 'ad tot A Q. Erit ergo triangulum ABC, ad 
triangulum' G DH, vt D A, ad tot A Q, quotus- 
cft numerus parabolx. Quoniam vero cx propolit. 
i.lib.prim- dlconuertcndo, parabola. ABC, ad px- 
rallclograinmum fibi cirtumferiptum vt numerus 
parabolx ad numerum parabolx vnitace aui^tim , 
nempe vt duplus nuiaeius parabolx , addupldm nu- 
merum binario audum 5 ergo parabola ABC, erit 
a.d triangulum A BC,. dimidium parallelogrammi 
i C c 2 hbi 


3C4 



fibi circunvfcripti vc dupKis numerus parabolg ad fw- 
nicrum parabolflevnicate audum,^ nempe n magni- 
tudo, quae fe habeat ad 'AD, vt duplus numerus pa- 
raboke, ad numcrumparabolae vnitaceau^^tn y'ad 
A D . Quare cx aquali, erit parabola ABC, ad trian- 
guliun C UH,>vtdi(aamagnitndo,quaead AD, se 
habeat vt duplus numerus parabo/ac ad numerum pa- 
rabolx vnitace audium,adtot AQ, quotus eft nu- 
merus parabols, Cum vero antecedens huius pro- 
portionis contineat duplum numerum parabolae , & 
cbnfcqucns numerum parabol.r^rcquitur antecedens 
diuidi in tot binaria , in quot vnitates diuidiiur con- 
fcqiiens: vnde erit vcpricdiclumanteccdensad pra?- 
. j didiim 
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di^umconfequcns, ficvnum binarium anteceden> 
tis } ad vnicatem confequencis. Erit ergo vt duae par* 
tes illius magnitudinis diuirje in tot partes quotus eft 
numerus parabol? duplus,& confequenter ipfius aD, 
diuiHe in tot partes quotus eft numerus parabolg vni- 
tate au<aus,ad AQ . Quod erat oftendendum- 

^ SCHOLI VM. 

Cum autem in propofit. 5 5 » vifiim fit, triangulum 
GQ D, ede dimidium trianguli maximi inferiptitn 
figura conftante ex duabus femiparabolis;requitur 
hoc ede ad triangulum maximum libi inferiptumin ' 
fupra di(fla ratione, continuata ratione AD, ad DQ, 
diametrum trianguli jtqualem.GF, vr dicium eft. 
Pariter cum minima triangula circumferipta ram in- 
' finitis parabolis , .quam infinitis figuris conftantibus 
ex, duabus fcmiparabolis , fint quadrupla maximo- 
rum triangulorum in ipfis inferiptorum « fequitur 
pr.rdi^as figuras ede ad ‘minima triangula circum- 
feripta, vt idem anrecedens ad quadruplum confe- 
quentis : vel vt quarta pars antecedentis ad idem 
confequens. . . . .. . , 

( 

PROPOSITIO LXV. 

conoidts ^araholnum efi ad maximam conum 
infcriptum , 'vt pars radij bajis conoidis^ qua fe habeat ad 
totum tadmm nat amitas ad numerum comtdts b narh 
' . auctum. 
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» i ductum-^ 4dfextdm pdftemnj/tlmd proportiondKsftopid^ 
ttoms dt^H rddij dd tddium bdjts- contycsnttfutatd m tot 
. teimtnosirvt nimnui eorum excedat' nmnerum comdtt 


tcmdfio., 


V - 



< f 


S Ed fuppQnainus A B*C, e/Te conoides paraboli- 
cum, & DGH, miximum conum illi infcri- 
pturtT,&c. & rado AD, ad GF> continuetur in tot 
terminos vc numerus excedat numerum conoidis ter- 
nario, frtqtie vkimustermin us- A Q^. D ico cohoides 
adconumeflcvrpars AD, qua? se habeat ad di<3:am 
ad, vcvnitas ad nuroeriim conoidis binario au- 
^um , ad fextam partem A C^V. g in primo conoi- 
dc, nempe in cono,vt tertia pais AD, ad Icxtairt 
partem AQ^ quartae proportionalis. Infecundo* 
vt quarta pars AD, ad fextam partem A quin- 
tae proportionalis , In cubico-, vt qiinbi pars 
Ad,, ad fextam partem. AQ^fextac. Et ficinin- 
finitiimt. , , 

In.cono , patet . Qgria fi 'A b C , eft 'conus , B F , 
eftdupla f D. Cumqucpaicaccxpropof. 5 1 , AfiC, 
cfle ad G DH^ vt cubus DB, ad factum fub qua- 
drato BF, in F D, nempe in medietatem BF^ 
nen pe ad m: dictatem cubi BFj & cum fit vc cubus 
D Ii, admedietatem Icubi^ BF,' (ic cubus AD, ad 
medietatem cubi G Fi nempetertia pars cubi A D, 
ad fextaiii partem cubi G-F: & pariter cum fit vt cu- 
bus A I) , ad cubum C F (ic A D , ad A &. vt 
tertia pars cubi A D, ad fextam partem cubi G.F, 


\ 
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Cc tcrti^ pare A ad rerum paScm A Q j ergo 

p^ecpropofituin«' 

^j,In aMjs ycio^conoidibuj,inenteintelligamu5 co- 
lium A3C^. infcriptum in conoide : ergo conus 
A.BC» ad conum fGpH, habet rationem compo- 
iitam ex ratione quadrati A ad quadratu n GF, 
& cz ratione B D, ad DF. Sed ex natura eonoidis, 
B Da ad DF, cft vtpoteftas .A D, ciufdem gradus 
•cum conoide, ad exceffumeiufdcm fupra fimilerrui 
ppteftatcm G F j; & pariter qc fchol. propofit. 5 8 , 
componendo, efl; BD,ad DF, vt dimidium nu- 
meri conoidis vnitate audum ad dimidium numeri 


conojdisjnempe vt numerus conoidis binario au- 
das ,ad, rjuraeru m conoidis i vnde czceflus prsedidae 
poteftatis ,A D a.jippra .(imilem poteftatem G F, 
cor^tinct totpartespraedi^» poteftatis’ AD, diuifae 
in tot partes quotus eift numerus conoidis binario 
audus.quotuseft numcrusconoidisj nempetorme- 
dictates ^milis poteftatis GF, quotus cft nume- 
rus conoidis . Ergo proportio coni ABC, ad co- 
num GDH, componetur ex ratione<juadrati Ad, 
ad quadratum GF, & ex ratione poteftatis AD, ad 
tot medietates fimills poteftatis GF, quotus eft 
njy^^perus conoidis.^ Ergo conus ABC, erit ad co- 
pum. G D H., vtpoteftas a D, dupJici gradu alrior 
prieftaceconoidis, adfaduHifub quadrato G F, & 
fub prardiftis medietatibus poteftatis G.F» 4 jinempc 
ad cqt medietates fimilis poteftatis GF, quotus cft 
numerus, coaoidis^ nempe vt a D , ad tot medicta- 
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tcs AQ, quotus eft numerusconoidis. Aii come* 
propofit. i5>lib.;. fitconuerccndo,conoides AB Gi 
ad cylindrum fibi circum (eri ptum vc nunitrus co« 
noidis adnumerumconoidisbinarioau^mj nempe 
vc triplus numerus conoidis, ad triplum’ numeruni 
conoidis fenario audhim: erit idem concides ad co-' 
num ABC, tertiam partem talw cylindri , vc tri* 
plus numerus conoidis , ad numerum conoidis bina- 
rio audura : nempe vt tot partes a d , diuifx in tot 
partes quotus eft numerus conoidis binario auiftus* 
quotus eft triplus numerus conoidis , ad ad. prgO 
ex xqualij erit concides ABCjadconum GDH, f 
•vcprxdida: partes a O , quotus eft triplus numerus ] 
'Cbnoidis , ad tot medietates a Q quotus eft nirtiic: i 

,rus ctmoidisr- Et diuifis vtri fque terminis per 3 , erit 
conoides ABC, ad conum' GDH, vttres partes 
aD> diuifeprxdiilo modo^,addimidiam AQ, Et 
fubtnplando hos terminos , vt vnica talium partium 
AD, ad lextam partem A Q. Q^od erac'oftcnden- 
danL.. ' ’ ’ ■ ■' ’ • ■ 

• / ■ ■ * ^ 1 * * . . . . - ‘ * * ' * ' j 

‘ < ■ S C H O L I V M. 

- Cum eX fupra di6lis, conftet > minimum conuoil 
kEL, conoidicircumfcriptum, dfe maximum cir- 
'curaferiptum cono GDH3 & cumcxfchol, pfop. 

5X, conftet conum GDH, effe ad conum k £ L, vc 
4, ad 17, fcquitnr concides efle ad conum KEL , vt 
prxdidapars ad, ad aq, cum eius o^aua parte. 

o i PRO- 
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PROPOSITIO LXVi: 

, ^Hihet femlfufus pdralolicus^ efl ad maximum conum jibi 
in/criptum •x^t rvmca pars quadrati pmibafs paraboU di^ 
uifi m tot partes qmt 'vmtatts continet tertia parsre^ 
longuli contenti pp numero fup/vnitate auSio , O* fuh 
duplo numero-fup <ynitafe au&Oy ad duo redungula con- 
tentafub piobus rultimis terminis proportionis bafis femu 
parabola ad altitudinem coni j continuata in tot terminos , 
njt numeras eorum excedat numerum fupbinario . 

S Ed incelligamus (cmiparabolam A BD, cuius 
bafis^AD, diameter BO, cum triangulo 
GQ D, rotari circa A D,' «deovt cQiius gefiitus fic 
maximus infemifufo inferiptus: & ratio AD, ad 
DQ, fit continuata ad tot terminos, vt numerus eo- 
rum excedat numerum fufi binario ; fintque^ 
duo vltimi minimi termini QA, Ak. Dico femi- 
fufumex B A D, efTeadeonumex GQD, vc vnica 
pars quadrati AD, diuifi in tot partes quot vnita- 
les continet tertia pars reifianguli fub numero fu/i 
vnitate auiSlo , & fub duplo numero fufi vnitateau- 
do , adduortftangula Q^Ak. V.g. in primo femi- 
fufo, vt dimidium quadrati AD, adilladuoredan- 
gula. Infecundo, vt quinta pars quadrati AD. In 
tc»^tio vtvnica pars quadrati AD, diuifi in p, cum 
tertia parte vnius . Et fic difeurrendo . 

Quod enim in cono fic res fe habeat, patet . Quia 

Dd in 
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tum ad tertium terroinum i hic (ic kA; vndeduovl- 
timi minimi termini Cfunt DQ^kA. Ergo dl pro- 
bandum conum ex BA D, elTe ad conum cx GDQ, 
V/t dimidium quadrati AD, ad duo re£kangula DQ, 
KA. Cum enim in tali cafu, Cc dupla 
erit conus ad conum vt cubus aD, ad 4. cubos Q|),- 
nempe vt dimidium cubi AD, ad duos cubos 
Sed vt dimidium cubi aD, adduoscubv)S QP, fic 
dimidium quadrati AD, ad duo rtclangula 
Ak. Q^are patet prope fitum. 

Qiiod vero vt dimidium cubi ad duos cubos, Ec 
dimidium quadrati ad duo rcCiangula, eit maniG- 

ftumj 
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ftum j qufa rationes antecedentium ad conrequcntia 
componuntur ex ijfdem rationibus . Ratio enim di- 
midij cubi aD, ad cubum componitur cx 

ratione AD,ad DQ, & ex ratione dimidij quadra- 
ti aD, adquadratum quse ratio eft aequalis 

rationi dimidiae aD, ad aK, ex quibus rationi- 
buscomponiturquoqucratiaditbidij quadrati A 
adrei^angulum* D Ak . 

Jn alijs vero, ioretlcj^o triangulo ■ B a D , rcuolu- 
toque ipfo circa 4D, hybet conus cit^ipfo ad co- 
num ex QG t> K rationem compofiilam cx ratio- 
ne AD, ad D C2[^ & ex ratione' <{uadtati BD, 
ad quadratiim D F > ■ncrt^pe ex du^ici ftitione«/ 
BD, ad 1>F. C»m authn fic comjTOnendo , ex 
fchol.propofit. , BD, ad vt duplus nu- 

merus ftifi vnitate audius ad duplum nume- 
rum fufij ^ cum pariter fit BD, ad Dp, vt pote- 
ftas aD, eiufdem gradus cum fufo ad exceflTum ip- 
. fius fupra fimilem poteftatem GF, nempe ad tot 
fimiles poteftates G F, quotus eft duplus numerus 
fufi- Ergo proportio coni cx triangulo BaD, ad 
conum ex triangulo componetur ex ratio- 

ne aD, ad D Q, & ex ratione poceftacis aD, ad 
tot fimiles pottftates GF, feii QD, quotus eft 
duplus numerus fufi, & ex ratione BD, ad Dp. 
Sed ex rationibus AD, ad Dq, & poteftatisdicfta? 
aD, ad diluas poreftatcs Qp, componitur ratio 
potcftatum vnius gradus altioris . Ergo ratio coni ad 
conum componetur ex ratione poteftatis aD, vno 

Dd 2 gra- 
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gradu altioris poteflrate fufiad totfimilcs potcftated 
DQ^ qij otuseft duplus numerus fufi, & eie ratione 
B^), ad JDF. Sed cum fit vt poteftas AD, vno 
gradu altior poteftace fufi ad fimilem poceftatenu« 
DQjfic DAj^d Ak,- vndc& vtpoceftas aD, jd 
tor potcftates D Q , quotuseft duplus mimerus fufi 
fic A) A , ad tot numero Ak . Ergo ratio coni cx 
triangulo BaD, ad conum ex triangulo GQD, 
component ex ratione aD, adtot Ak, quotuseft 
duplus numerus fufr, & ex ratione BD,. ad DF* 
Rurfum BD, ad F, patuit fupra, effevtpoteftas 
A D, eiufdcm gradus cum fufo ad tot fimilespoteftar 
tes OP} quotus eft duplus numerus fufi 5 & vt talis 
. : . potc- 
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poteftts ad tales poceftatesfic, Da, ad tot numero 
A Q. Ergo ratio coni ad conum componetur ex ra- 
tionibus A D, ad tot Ak, & eiufdem A D, ad 
tot QA, quotus eft duplus numerus fafi: nimirum 
erit conus ad conum ve quadratum AD, adredan- 
gulum fub illis tot kA> & AQ, quotus e/l duplus 
numerus fufi . Aft quoniam ex propofit. 1 6 , lib. 2 .eft 
conuertendoyfemifufusexfemiparabola BAD, ad 
cylindrum fibi circumfcripcum , vt quadratu numeri 
parabolf ad redangulu fuD dimidio numeri parabo!^ 
vnitare audii , & fub duplo numero parabole vnttate 
au(^o; vel vc duplum ad duplam; netnpevt duplum 
quadratum numeri parabolae ad redangulum fub nu- 
mero vnitate audo , & fub duplonumero vnitateau* 
dio, vnde eftfemifufus ad tertiam partem cylindri, 
nempe ad conum ex triangulo BAD, vc antece- 
dens , ad tertiam partem confequentis ; & vt antece- 
dens ad tertiam partem confequentis, fte tot partes 
quot vnicares continet duplum quadratum numeri 
fuii ('hoc eft re^angulum fub numero, & fub duplo 
numero) quadrati AD, diuifi in tot partes quorvnj- 
tacescontinet tertia. pars redanguli lubnumerofufi 
vnitate audo , & fub duplo numero vnitate au<So,ad 
quadratum AD. Ergo ex aequali, erit femifufus ad 
conum ex G Q D, vc tot parces quadrati A D, diuift 
vt di(ftum eft, quot vnitates concinet rcctangilum 
fub numero fuft fub dupb numero, ad tot rectan- 

gula fub tot K A , & fub tot A Q, quotus eft du- 
plus numerus fufi. Cum vcroiutmerusamccedentis , 

nempe 
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nempe partium quacfrat! AD, nt numerus ortus ex 
numero fuH, & ex duplo numeroj & numerus rectan- 
gulorumex kA, AQ> fit numerus ortus ex duplo nu- 
mero, &: ex duplo numero,- fequ itu r primum nume- 
rum, nempe quadratorum., efic dimidium numeri 
fecundi , nempe rectangulorum K A Quare quot 

vnitates continet numerus quadratorum, tot binaria 
continet numerus redangulorum. Erit ergo yt om- 
nia illa quadrata ad omnia rcdangula, fic vnicumLjr 
quadratum ad vnicum redangulum. Erit ergo fcmi- 
fufus ad conum ex GQD, maximum fibiinfcriptum 
vt vnica pars quadrati A D, diuifi in tot partes quot 
vnitates continet tertia pars rccSlanguli fub numero 
fufi vnitate audo , & fub duplo numero vnitate au- 
do , ad duo redangula QA k , Quod erat «ften- 
dcndum* 

SCHOLIVM. 

Cum ergo conus minimus circumfcriptus fcmifu- 
fo fit ad maximum infcriptum vt xy, ad 4; fequitur 
femifufum cfle ad ipfum , vt pratdidum antecedens 
ad 1 5, redangula QA K, cum dimidio. 

I H.rc ergo funt benigne lector, qua? pro tertia hac 
vicedeterminauimus tibi communicare , Impreflio 
noftri operis delnfinitis Parabolis abfoluca fuit die 
quarta praeteriti Menfis I11I7. Compofitio Mifcclla- 
neiprjErentis terminata f ir die j 6. Augufii. Hxc 
tibi exponimus vt habeas vnde collisas fauorabiles 

• cxcu- 
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